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ছাত্রছাতীদের প্রতি 


হায়ার সেকেপ্তারীর সময়টা পড়াশোনার জীবনে একটা সন্ধিক্ষণ। অতি অল্প সময়ের মধ্যে এক রাশ বিভিন্ন ধরণের পরীক্ষার 
ভীড়, এবং জীবনটা কোন খাতে বইবে তার অনেকটা ফয়সালা হয়ে যাবে এখানেই। তাই খালি একটা কোনো সিলেবাসের কথা 
মাথায় রেখে এগোলে চলে না। অথচ বইগুলো মোটেই এই কথাটা খেয়াল করে লেখা হয় না। একটা বিশাল মোটা বই হয়তো 
খালি একটা বোর্ডের একটা ক্লাসের জন্য, সেটা শেষ করাই প্রাণান্ত, এদিকে ০০0701১9611 পরীক্ষার বিশাল অংশের কোনো 
হদিশই নেই সেখানে। তার জন্য দশটা কোচিংএ হন্যে হয়ে দৌড়োনো, সেখানে আবার ধরে নেয় যে তুমি গোড়ার জিনিসগুলো 
সব শিখে জেনে বুঝে গুলে খেয়ে ফেলে তবে এসেছ। এত সব করেও ০০০71০616৮০ পরীক্ষার প্রশ্নগুলোর দিকে তাকিয়ে মনে 
হয়-- এ গুলো কোন যাদুমন্ত্রে কষতে হয় রে বাবা! 

এই অসুবিধার প্রতিকার হিসেবেই আমরা একটা নতুন সিরিজ চালু করার কথা ভেবেছি--3105 (০ 1০৮০]-এর জন্য। একেবারে 
গোড়ার কথা থেকে শুরু করে ০০7০001০ পরীক্ষা পর্যন্ত। সহজ থেকে কঠিন, ধাপে ধাপে। এইটা তারই প্রথম বই। 
হায়ার সেকেপ্তারীর অংকের একটা সমস্যা হল এর মধ্যে একরাশ জিনিস মিশে আছে। সিলেবাসের বইতে এগুলোতে কৃত্রিমভাবে 
আলাদা করে বিভিন্ন অধ্যায়ে আলোচনা করা হয় বটে, কিন্তু বহু অংকেই বিভিন্ন অধ্যায়ের ধারণাগুলো একই সঙ্গে কাজে লাগে। 
সেগুলো এই সব কৃত্রিম অধ্যায়ে ভাগ করা বইয়ে কোথাওই খাপ খায় না বলে অলোচিতই হয়না। আমরা তাই এই বইতে 
[০7000068109]. আর 6010)109:01010-কে প্রধান বিষয় রাখলেও, যখনই অন্যান্য ধারণার প্রয়োজন হবে অমনি সেটা আলোচনা 
করে নেব। তাতে 1০170770801010, ০9001১10081017-এরও বেশী প্রয়োগ শেখা যাবে, আর অন্যান্য ধারণাগুলো শেখার পথেও 
খানিকটা এগিয়ে থাকা যাবে। 

এই বইটাকে আমরা 9৪ 1, 08৮ 2, ... এইভাবে এগারো দিনের পড়ায় ভাগ করেছি। এক দিনের পড়া বলে যতটা দিয়েছি, 
তার চেয়ে বেশী একদিনে করতে গেলে মাথা ঝিমঝিম করবে। প্রথম দশদিনের পড়া সকলের জন্যই। শেষের দিনে একটু কঠিন 
জিনিসপত্র আলোচনা করেছি। 

বইটাকে যথাসম্ভব ত্রটিমুক্ত রাখতে চেষ্টা করেছি। তাও কিছু ব্রটি থেকে যাওয়া অসম্ভব নয়। কোনো ভুল চোখে পড়লে, বা 
অন্য কারণে যোগাযোগ করতে চাইলে ৪:08074৫গ্রা157].. ০০. বা 92315429600 নম্বর (ফোনে বা ড1150587)) ব্যবহার 
করতে পারো। 

আর এই ফাঁকে কৃতজ্ঞতা জানিয়ে রাখি তাদেরকে, যারা প্রথম সংস্করণের বিভিন্ন ভূলত্রটি ধরতে সাহায্য করেছ, বিশেষ করে 
সৈকত, আবীর আর নির্বাণকে। তবে খুব তাড়াতাড়ি করে দ্বিতীয় সংস্করণটা বার করতে হল বলে সকলের সব পরামর্শ কার্ধকর 
করা যায় নি। সেগুলো মুলতুবি থাক আগামী দিনের জন্য। 


অর্ণব চক্রবর্তী 
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চারটে মুল সুখ 


1)/৯% 1 
গুণের সুর (090৮ 1) 


1.1 শুণ্‌্ভে শেখা 


এই বইয়ের প্রধান বিষয় বস্তু হল বিভিন্ন জিনিসের সংখ্যা গোণা। হঠাৎ মনে হতে পারে যে, সে তো ছোটোবেলাতেই শিখেছি, 
নতুন করে আবার কি শেখার আছে? ব্যাপারটা সত্যিই খুব কঠিন এমন নয়, কিন্তু একেক সময়ে গুণতে গিয়ে মাথা গুলিয়ে 
যায়। কয়েকটা কায়দা জানা থাকলে তখন খুব সুবিধা হয়। সেগুলো শেখানোই এই বইয়ের উদ্দেশ্য। এইসব কায়দাগুলোকে 
একসঙ্গে বলে ০92013171997105. বিভিন্ন প্রচলিত সিলেবাসের কথা মাথায় রেখে এই বইটার নাম 7১970086101) 8170 
00201317790192. দিয়েছি বটে, কিন্তু আসলে এটা একটা ০০9071)10909/105-এর বহী। [১০707080101 আর ০9101)17790101) 
হল ০9201017807105-এর ছুটো হাতিয়ার মাত্র। তার বাইরেও আরও অনেক হাতিয়ার আমাদের শিখতে হবে, যেগুলো আমরা 
এখানে আলোচনা করব। 

গুণতে গিয়ে মাথা কেমন গুলিয়ে যায় তার একটা উদাহরণ দেখি। কোনো বন্ধুকে চট্‌ করে এই প্রশ্নটার উত্তর দিতে বল-- 


100 থেকে শুরু করে 200 পর্যন্ত মোট কতগুলো 170০2০7 আছে? 


মনে রেখো 1770০8০7 মানে পূর্ণসংখ্যা, অর্থাৎ 100, 101,... এইভাবে গুণতে গুণতে 199, 200 অব্ধি গেলে কতগুলো সংখ্যা 
হবেঃ অনেকেই দেখবে অখেয়ালে 200 -_ 100 - 100 উত্তর দিয়ে বসবে! আশা করি তুমি বুঝতে পারছ যে এই উত্তরটা 
ভুল। আমরা এখানে 100 থেকে 200 অব্ধি গোণার সময়ে 100 এবং 200 এই দুই প্রান্তের সংখ্যা ছুটোও গুণছি। তাই উত্তর 
হবে 200- 10041 _ 101. একটা ছোটো উদাহরণ নিলে বুঝতে সুবিধা হবে। 5 থেকে ৪ পর্যন্ত মোট কতগুলো 17062 
আছে? উত্তর হল ৪--৮+1 4. গুণে মিলিয়ে নাও-- 6,6,7,8, ঠিক চারটে সংখ্যাই হচ্ছে। 

এই কায়দাটা পাছে গুলিয়ে যায় তাই সময় থাকতে গুছিয়ে লিখে রাখি। 


1770 77৬ 


৮০0৮ 80৮ 65৮০ 11769607577) এ? (10০1০ ৪098001% 7) 71771 100921510০০] (1010 6০017 
17)01/51)2. 


ওই 4096. 1001515০” কথাটা লক্ষ কর। ওখানেই বলা হল যে 77,7, এদেরকেও গোণার মধ্যে ধরা হচ্ছে। যদি বলত 
47900) ০01515০” তবে ওরা দুজনেই বাদ যেত, ফলে উত্তর হত 7-_-7,41 _23-77--7%--]. 


[)507:0152 1:50 থেকে 83 পর্যন্ত কতগুলো সংখ্যা আছে 7০00] 1001075150? ছু 


2 090071)10091507195 [04৬ 1 


বেশ সহজ জিনিস। কিন্তু একটু ঘুরিয়ে দিলে এটাই কেমন কঠিন দেখায় দ্যাখো। আমরা একটু আগেই দেখলাম যে 5 থেকে 
৪ অব্ধি মোট চারটে সংখ্যা আছে (990. 100105০). এবার বল তো 52 থেকে 8-এর মধ্যে মোট কতগুলো 50810 
10101001907 (বর্গ সংখ্যা) আছে (9০7 10011515০)? একটু চিন্তা করলেই বুঝবে যে উত্তর সেই চারই হবে। কারণ আগে আমরা 
গুণছিলাম 5,6,%,8-কে, আর এখন গুণছি ওদের 90097০-দের। 


77591001019 1:1109 10100019101 1910906 00199 817)0175 610০ 0156 4000 1399161%9 11706০92019 19 
(4১) 16 (3) 15 (0) 14 (1) 13 


(81190172010.7) 
901.ছণা০: প্রথমে এদের মধ্যে সবচেয়ে ছোটো আর সবচেয়ে বড় 071১0 101110191 ছুটো বার করে নিই-- 


066. 54001654০০০ ০0700 ৮ 5005 ০০০০ 15 19 5]. 
7৮6. 10৩০/০০+ ০০৩৫ 0৬৮66 15 1535 3375. 


এটা কি করে বার করলাম? 4000 ₹ 4 * 103. সুতরাং এর ০1১০ 70০9৮ হবে ৬4 * 10. এবার আমরা জানি যে 4-এর 
আগের ০01১০ 10001)07-টা হল 13 - 1, আর পরের ০0199 1000071১01-টা হল 23 _ 8. সুতরাং ৬4 হবে 1 আর 2-এর 
মাঝামাঝি কোথাও একটা। তাকে 10 দিয়ে গুণ করছি, সুতরাং ৬4000 হবে 10 থেকে 20-র মধ্যে কিছু একটা। এর মাঝামাঝি 
একটা কিছু সংখ্যা নিলাম, ধরো 15. এর ০০1১০ করে পেলাম 153 _ 3375. সেটা € 4000. সুতরাং এর পরের সংখ্যাটার 
(মানে 16-র) ০17১০ করে দেখি। সেটা এল 163 _ 4096, যেটা 4000-কে ছাড়িয়ে গেছে। সুতরাং সিদ্ধান্ত করলাম যে 15১-ই 
হল সবচেয়ে বড় 001০ 10010101 যেটা € 4000. 


5০ ৬৬৪. 0€. +০ ০০০৭ 0 47৫. ০০৫. ০৬৭৩০5 ০€ 466. €০৩৬৮। 779 €০৩ 9) 5 1১...১15. 
০০ 876. 0০৬৬০ 15 15-17-1515. 


এবার তোমার পালা। নীচের অংকটার সমাধানের কাঠামোটা দিয়েই দিয়েছি, খালি তোমাকে শূন্যস্থানগুলো পুরণ করতে হবে। 
প্রতিটি শুন্যস্থানের ৫,,৫, ইত্যাদি নাম দিয়েছি, যাতে উত্তর মেলাতে সুবিধা হয়। প্রতিটা শূন্যস্থানেই যে খালি সংখ্যা বসবে 
এমন নয়, কোনো ফর্মুলা যেমন "এ ৮ 2 5 20"-ও বসতে পারে। 


77591019822 7০ 078) 9010816 10111101)215 ৪০ (11616 চা) ০58,001 5 01569? 
[7]াবনা 


ভুল ১005 ০০৩, 66. ০70010০4 ০৭১০৩০. +0৬৮6০২ 15 । 044 +176. 10৩০০+ 
০৭১০৫, ৮0৬৮৩ 1০ € 

5০ ৬৭৪. 06. +০ ০০৬4 0) 576. ০৭০৫৪. 0৮695 ০ ৯6. €০৬৮। 72 €০€ 7) 
৫ ৫ 


5০ 406. 0৮০৬6 15 


এবার আরেকটা একইরকমের অংক। এখানে পুরোটাই তুমি নিজে নিজে করবে। 


[04৬ 1 ] [৬10100911080100) [97117011019 (1) 3 


17750870156 3: চন 006 10101001001 01 81] 9001910 101017010915 0001 100 60 3000, 10০90 ০১০1091০. ভর 


নীচের অংকটাও একই সুরের। 


17790707015 2:17009 00170199101 00111010195 ০01 4 81270178811] 10 01510 10111701915 195 


(&) 5 % 108 (3) 25 * 107 (0) 225 € 107 (0) 234 ৮ 107 


(81850052010.10) 


১০01,777শ01: এই অংকে খালি 19910০ 0)01091০-দের নিয়েই কাজ করতে হবে, যদিও সেটা আলাদা করে বলে দেয় 


নি। 


এখানেও প্রথমে সবচেয়ে ছোটো আর সবচেয়ে বড় 10 ৭161-এর সংখ্যা দুটো বার করব যারা এ-র 7000107919 (অর্থাৎ এ 


দিয়ে ভাগ যায়)। 


766. ০৬501165410 4০৭ 0৬66 15 109 0৬ 40176. 
1010 -_1. 


1০৩০১০০+ 10 4০ 06615 


জুল 75 ৫০৩০০, 779 9৮৭009০8 ৬০/4706 ০০ 415 109 4 % 25 ৮ 107. 


(55০ 1010 _ এ ৮95 108. 


5০ ৬6. ৬০৬৮ +০ ০০৩৭7 0 006০০ ০€ 576 €০৬৬ 47) €০২ 17) ০৬৮ 25107 


4০ 25 ৮ 10১ _1. 
5০ 06. 0৮০৬6 15 


(25 ৮ 105 1) _ 25 10740 ল 2৮ ৮ 007৮ 1010-1) ল 228 ৮ 007, 


17761015564: 19015 07900117019] 07 ৪] 1001010119195 017 8000108 100101219 ভা101) ০5906] 0 01515? 


[াবণা: 


€& 


766. 5৮700165+ 5 4০4 06০15 04 6. 10৩০/০+ ঢ 4০1 0৬66৩ 15 


জল 99 ৩০০০, 42. ০৮1010294 ৮৩176 ০ 705 
৫ 


/ 


[16৮06 176. 0০৬2৩ 15 


04 41. 19৩০০গ+ 05 


5০ ৬০, ৬৬০৭ 4০ ০০0৭ 0 ৮9৬76০৩5০৫6. ০৩৮71) €০€ 17 €€০4% +০ 


4 0010101178:507105 [4১৬ 1 


77091019852. 200. 07910017000] 07 100011610199 01 ৪ 10০ত০০1) 200 ৪00 2000 19061) 1100109150. জর 


এবার একটা ছোট্টো গুগলি। 


17750910198: 6: 170%% 10781)% 170102010 9010816 10011101019 816 (17916 01086 17850017705 0 01515 8100 819 
01519511910 105 3? সা 


1.2 1৬1011611011096101) 10111701115 
এবার আমরা চারটে অত্যন্ত গুরুত্বপূর্ণ কায়দা শিখব। বলা যেতে পারে যে, 6001)1779001105 বিষয়টার অধিকাংশই এই চারটে 
কায়দা জুড়ে জুড়ে তৈরী। এই চারজন হল 


৬ 2,0016101) 10111701019 বা যোগের কায়দা, 
৬ 501)05.0000. 1011110121০ বা বিয়োগের কায়দা, 
৬. 17011101191108,61017 [91711101116 বা গুণের কায়দা, 


৬. 01519101] 10711101110 বা ভাগের কায়দা। 
এর মধ্যে সবচেয়ে বেশী কাজে আসবে 070161131108:0100. 101100116-টা। সেইটার আলোচনা দিয়েই শুরু করি। 


1.2.1 জিনিসটা কি? 
75800019123: 1৪ 1-এর বাড়িটার ছাদ থেকে অনেকগুলো টালি ঝড়ে উড়ে গেছে। চট্‌ করে গুণে বলতে পারো কতগুলো 


টালি পড়ে আছে? টালিগুলো মেরামত করার পরে বাড়িটা দেখতে হয়ছে 712 9-এর মত। এখন টালির সংখ্যা কত? কোন 
ক্ষেত্রে গুণতে বেশী সহজ হল? যদি তুমি একটা একটা করে ধরে গুণে থাকো, তবে দ্বিতীয়বার বেশী কষ্ট হয়েছে, কারণ দ্বিতীয় 
ছবিতে টালির সংখ্যা বেশী। কিন্তু একটা জিনিস লক্ষ করলে দ্বিতীয় ছবির বেলায় অনেক কম কষ্ট করেই মোট টালির সংখ্যা 
বলে দেওয়া যায়। জিনিসটা হল--দ্বিতীয় ছবিতে প্রতিটা লাইনেই ঠিক একই সংখ্যক টালি রয়েছে। সুতরাং খালি দেখে নিতে 
হবে কটা লাইন আছে (এক্ষেত্রে -টা) , তারপর দেখতে হবে প্রত্যেকটা লাইনে কটা করে টালি আছে (এক্ষেত্রে ?-টা করে)। 
সুতরাং মোট টালির সংখ্যা হল 5 ৭? 35 35. প্রথম ছবির ক্ষেত্রে এই গুণ করার সুবিধাটা ছিল না৷ স্্ 


অনেক সময়েই যখন কিছু গুণতে হয় তখন এই কায়দায় কাজ সংক্ষেপ করে নেওয়া যায়। আরেকটা উদাহরণ দেখি। 
78000191642 716 3-এ গাছের ডালে কয়েকটা আম ঝুলে রয়েছে। কটা আম? প্রথম ডালে ছুটো, দ্বিতীয় ডালে একটা 


আর তৃতীয় ডালে তিনটে। তার মানে মোট 24143 -6-টা। অনেকগুলো ডাল থাকলে এইভাবে গোণা কঠিন। কিন্তু যদি 
প্রত্যেকটা ডালেই সমান সংখ্যক আম থাকত, তবে বার বার যোগ না করে একবারে গুণ করে দিলেই চলত। যেমন 715 


15] 15 2 


104১৮ 1] [৬10100911080100) [97117011019 (1) ঢ 


16 3 [715 4 55 


4-র আমগাছটার 3-টে শাখার প্রত্যেকটায় 3-টে করে আম, মানে মোট 3 * 35 9-টা আম। এবারে ঢ16 5-এর একটা আম 
গাছ দ্যাখো যেখানে শাখার পরে আবার প্রশাখা আছে। কিন্তু 2-টো শাখার প্রত্যেকটা থেকেই ঠিক একই সংখ্যক প্রশাখা (3-টে 
করে), তাদের প্রত্যেকটা থেকে আবার একই সংখ্যক আম (1-টা করে) ঝুলে আছে। সুতরাং এখানেও আমের সংখ্যা গুণ করে 
বার করে দেওয়া যাবে, 2 3৮1 56-টা আম। 


একেই বলে 17001011)11080101) 10117001919. ব্যাপারটা ভালো করে বোঝার জন্য লক্ষ কর আমরা কেমন ধাপে ধাপে এগোচ্ছি-- 
* টালির অংকে-- 


_ প্রথম ধাপে গুণলাম কটা লাইন আছে, 
-_ আর দ্বিতীয় ধাপে গুণলাম প্রতি লাইনে কটা টালি। 


৬ 1715 এ-এর উদাহরণে-- 


_ প্রথম ধাপে গুণলাম কটা শাখা, 
- আর দ্বিতীয় ধাপে গুণলাম প্রতি শাখায় কটা করে আম। 


* [16 এ-এর উদাহরণে ছিল তিনটে ধাপ-- 


_ প্রথম ধাপে গুণলাম কটা শাখা, 
_ দ্বিতীয় ধাপে গুণলাম প্রত্যেকটা শাখার কটা করে প্রশাখা, 
_ আর তৃতীয় ধাপে গুণলাম প্রত্যেকটা প্রশাখায় কটা করে আম। 


গুণ করার কায়দাটা সবক্ষেত্রেই যে কাজ করছে কারণ প্রত্যেকটা ধাপের উত্তর তার আগে ধাপের উপর নির্ভর করছে না। প্রতিটা 
লাইনে সমান সংখ্যক টালি, প্রতিটা শাখার সমান সংখ্যক প্রশাখা, প্রতিটা প্রশাখায় সমান সংখ্যক আম, ইত্যাদি। চাইলে আমরা 
ধাপের সংখ্যা আরও বাড়াতে পারতাম, শাখা থেকে প্রশাখা, প্রশাখা থেকে প্র-প্রশাখা, তার থেকে আবার প্র-প্র-প্রশাখা, ইত্যাদি। 
খালি একটা শর্ত পালিত হলেই আমাদের কায়দাটা খাটবে, প্রতিটি শাখা থেকে সমান সংখ্যক প্রশাখা, প্রতিটি প্রশাখা থেকে 
সমান সংখ্যক প্র-প্রশাখা, এইরকমটা হওয়া চাই। 

বহু অংক আছে যেগুলোকে এইরকমভাবে ধাপে ধাপে ভেঙে করা যায়, অথচ কায়দাটা জানা না থাকলে ধাপগুলো খুঁজে পাওয়া 
কঠিন। সেরকম কয়েকটা উদাহরণ দেখি। 


75910712 5: আমার কাছে তিনটে বই আছে--লাল, নীল আর সবুজ। [1£ 6 দ্যাখো। আমি ওদের একটা তাকের উপর 


পাশাপাশি সাজিয়ে রাখতে চাই। যেটাকে খুশি যেখানে রাখতে পারো, খালি যেন নীল বইটা কোনো এক প্রান্তে থাকে। মানে 
ঢা ?-এর মত রাখলে চলবে না, কিন্তু চা ৪-এর মত রাখলে আপত্তি নেই। প্রশ্ন হল মোট কতভাবে রাখা সম্ভব? 
5০07,ন্0ি: আমরা ধাপে ধাপে এগোব। ধাপগুলোর বর্ণনা পড়ার সময়ে 71 9-এর দিকে চোখ রেখো। 


6 090071)1091507195 [04৬ 1 


15 6 ছা15 7 715 8 


€ প্রথম ধাপে নীল বইটা রাখব। এটাকে কোনো একটা প্রান্তে রাখতে বলেছে। প্রান্ত তো আছে ছুটো। সুতরাং কাজটা 
দুইভাবে করা যাবে। তার মানে ছুটো শাখা বেরোলো। 


এর পরের ধাপে রাখব লাল বইটা। ছুটো জায়গা পড়ে আছে, তাদের মধ্যে যেটাতে খুশি রাখা যায়। সুতরাং দুইভাবে 
করা যায়। অতএব প্রথম প্রত্যেকটা শাখা থেকে ছুটো করে প্রশাখা বেরোলো। 


এবার রাখব সবুজ বইটা। একটাই জায়গা পড়ে আছে। সুতরাং একভাবেই করা যাবে কাজটা। অর্থাৎ প্রশাখাগুলোর 
প্রত্যেকটা থেকে ঠিক একটা করেই প্র-প্রশাখা বেরোলো। 


শাখা-প্রশাখার হিসেব করলেই দেখতে পাচ্ছ যে উত্তর হল 2৮9৮1 ধু. চর 


যদি বইয়ের সংখ্যা আরও বেশী হত তবে ছবিটা কাগজে ধরানো কঠিন হত, কিন্তু গুণের কায়দাটা একইভাবে খাটত। 

মনে রেখো যে গুণের কায়দাটা লাগানোর জন্য গুরুত্পূর্ণ হল এই যে, প্রতিটা শাখা থেকে সমানসংখ্যক প্রশাখা, প্রতিটা প্রশাখা 
থেকে সমানসংখ্যক প্র-প্রশাখা ইত্যাদি বেরোতে হবে। অংকটাকে ধাপে ধাপে ভাঙার সময়ে এই কথাটা মাথায় রাখতে হবে। বই 
সাজানোর অংকটাই আরেকভাবে ভাঙলে এই শর্তটা কিভাবে ক্ষুপ্র হত দেখাই। ধরো ধাপগুলো নিলাম [71€ 10-এর মত-- 


1. প্রথমে রাখব সবচেয়ে বাঁদিকের বইটা। বাঁদিকে লাল, নীল সবুজ যেটা খুশি রাখা যায়। অতএব কাজটা করা যাচ্ছে 
তিনভাবে। 


2. এবার রাখব মাঝের বইটা। নীল বইটা মাঝে রাখা যাবে না। যদি একেবারে বাঁদিকে লাল বইটা রেখে থাকি, তবে 
মাঝে রাখার জন্য খালি সবুজটাই পড়ে আছে। অতএব এই শাখাটা থেকে খালি একটাই প্রশাখা বেরোলো। কিন্তু যদি 
বাঁদিকে নীলটা রেখে থাকি, তবে মাঝে লাল বা সবুজ যেকোনোটাই রাখা যাবে, মানে সেক্ষেত্রে দুভাবে করা যাবে। 
ব্যস্‌, গণ্ডগোল, আগের শাখাটা থেকে বেরিয়েছিল একটা প্রশাখা, কিন্তু এই শাখাটা থেকে দুটো প্রশাখা বেরিয়ে গেল। 
সুতরাং এভাবে এগোলে গুণের কায়দার সুবিধাটা নেওয়া যাবে না। 


এই ব্যাপারটা শেখার পর অনেক ছাত্র একটু ঘাবড়ে যায়। বই ধরে ধরে এগোলে গুণের কায়দা খাটল, অথচ জায়গা ধরে 
ধরে এগোলে খাটল না--এর মানে কি? নতুন কোনো ধরণের অংক দিলে কি করে বুঝব কোন পথে এগোলে ঠিক হবে? এই 
সমস্যার কোনো ম্যাজিক সমাধান নেই। যেভাবে ইচ্ছে হয় এগোও, খালি প্রত্যেক ধাপে খেয়াল রেখো শর্তটা অক্ষুপ্ন আছে কিনা। 


159 15 10 
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যদি ক্ষুপ্ন হয়, তখন আবার নতুন করে অন্যভাবে ধাপে ভাঙার চেষ্টা কর। বহু অংককেই শর্তটা বজায় রেখে একাধিকভাবে ধাপে 
ধাপে ভেঙে করা যায়। তাদের মধ্যে যে কোনো একটা তোমার মাথায় এলেই হবে। কিন্তু সেই কায়দাটা মাথায় আসার আগে 
গোড়াতে একটু এদিক ওদিক টু মারতে হতেই পারে। অনেক ছাত্র এক লাফে সঠিক কায়দাটা জেনে ফেলার চেষ্টায় থাকে, 
এবং প্রথম চেষ্টাতেই সফল না হলে দুশ্চিন্তায় পড়ে যায়। কিন্তু দুশ্চিন্তার কোনোই কারণ নেই। একবারে ঠিক উত্তর মাথায় না 
আসাটা ভয়ানক কিছু নয়। যেটা ভয়ানক সেটা হল ভুল করে ফেলার পর সেটাকে ভুল বলে চিনতে না পারা! 

এবার তোমার হাতপাকানোর জন্য কয়েকটা অংক দিই। 


71%970189 %: আমার কাছে দুটো অংক বই আর ছুটো ইতিহাস বই আছে। ওদেরকে আমি একটা তাকে এমনভাবে সাজিয়ে 
রাখতে চাই, যাতে অংক বইছুটো থাকে ছুই প্রান্তে। কতভাবে করা যাবে? 

াবিনা; 

ধাপগুলো বলে দিচ্ছি, সংখ্যাগুলো বার করার দায়িত্ব তোমার। অংকবই ছুটোকে 71 আর 742 বলব। ইতিহাসের ছুটোকে 
1) 72. 


1. প্রথমে 741-কে কোনো এক প্রান্তে রাখো। এই কাজটা -ভাবে করা যায়। 
2. তারপর 742-কে রাখো তার বিপরীত প্রান্তে। এই কাজটা € -ভাবে করা যায়। 
রি 
3. এবার 11-কে মাঝের দুটো জায়গার কোনো একটাতে রাখো। এই কাজটা -ভাবে করা যায়। 


4. সবশেষে অবশিষ্ট জায়গাটায় 11,-কে ঢুকিয়ে দাও। এই কাজটা ৫ -ভাবে করা যায়। 


2 
সুতরাং উত্তর হল | ভা 


এবার একইরকম আরেকটা অংক, এবার আর ধাপগুলো বলে দেব না। 


[)5970199 ৪: যদি তিনটে লাল বই, আর চারটে নীল বই থাকত, তবে ওদেরকে কতভাবে সাজানো যেত, যদি ছুইপ্রান্তেই 
খালি লাল বইই রাখা যায়? একই রঙের বইরাও কিন্তু আলাদা আলাদা। সর 


এবার একটা অংক দিয়ে দুইভাবে ধাপেধাপে ভাঙব। তার মধ্যে একটার বেলায় গুণের নিয়ম ব্যবহার করা যাবে, অন্যটার ক্ষেত্রে 
যাবে না। তোমাকে বলতে হবে কোনটার বেলায় যাবে, এবং অন্যটার বেলায় কেন যাবে না৷ 


7)%970156 9: আবার তিনটে বই নিলাম, লাল, নীল আর সবুজ। তাকের উপর পাশাপাশি রাখতে হবে, যাতে লাল বইটা 
থাকে নীল বইটার ডানদিকে কোথাও। একদম গায় লেগে থাকতে হবে এমন বলছি না। 


প্রথমে এইভাবে এগোই-- 
1. নীল বইটা প্রথম ছুটো জায়গার কোনোটায় বসাও। (তৃতীয় জায়গায় বসানো যাবে না, কারণ তাহলে লালটার জন্য 
জায়গা থাকবে না)। 


2. এবার লাল বইটাকে নীলের ডানদিকে কোথাও রাখো। 

3. সবশেষে অবশিষ্ট জায়গায় সবুজ বইটাকে ঢুকিয়ে দাও। 
এবার আরেকভাবে ভাঙি। 715 11-এর দিকে চোখ রাখো। 

1. নীল বইটাকে টেবিলের উপর শুইয়ে রাখো। 

2. লাল বইটাকে নীলটার ডানদিকে কোথাও রাখো। 


৪ 090071)1091507195 [04 1 


শি 
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3. এদের মধ্যে তিনটে ফাঁক তৈরী হয়েছে, তার যে কোনো একটায় সবুজটা রাখো। এবার বইগুলো যে যার পরে আছে 
সেইভাবে ধরে তাকের উপর তুলে দাও। 


তোমাকে বলতে হবে এর মধ্যে কোনটার ক্ষেত্রে 0701611108010]. 70717701)1 লাগানো যাবে, অন্যটর ক্ষেত্রে কেন যাবে না, 
এবং উত্তরটাই বা কি হবে। স্ 


1.2.2 উধোর্‌ পিডি বুধোর ঘাড়ে চাপানোর অংক 

এবার আমরা এক জাতীয় অংক দেখব যাদের মূল কথা হল কোনো এক ধরণের জিনিসের মধ্যে আরেক ধরণের জিনিস 
কতভাবে রাখা যায় সেটা গোণা, যেমন বাক্সের মধ্যে বল রাখা, বা খামের মধ্যে চিঠি। এই ধরণের অংক এই বইতে বার বার 
ফিরে ফিরে আসবে। আপাততঃ আমরা সেইগুলোই করব যেগুলোকে 00011015110861010 1017001001০ দিয়ে কাত করা যাবে। 


77591001196: 1110910819 3 10819 0 0191011 0010015 81)0 5 9196110% 100299. 11) 100৮ 1118175 08:59 


080 010 198]5 139 10016 1060 ০ 1909%:99 10 100 (09 108119 ০9 6০9 09 98000 1905. 
501,001: ছবি দিয়ে ভাবলে ব্যাপারটা 1 19-এর মত। ধাপে ধাপে এগোই এইভাবে-- 


৮৪৭ 41. 60015 (0৬6. ০০1০০ €৪৫, ০৫৪৪৭ 094 01১5. 


৬ 01০9056. 0 6০ €০€ 4176. €০4 601৮ 5 ৬৭০৩০ 
৬ 010056. 0। 4696 6০ €০€ 416. ০62০৭ ৩০: 5-1 54 ৬২০৩০. 


৬ 010059. 0। 4€-€2€6$ 6০ €০২ 4176. 6196. 600৮ এ-_ 153 ৬০৭০. 


5০, ৩৬ €500০040০৭ 401000/ 476. 0+9৬৫৫15 5 ৯ 4 * 3360. 
নর 


এবার একই অংক সামান্য ঘুরিয়ে দিচ্ছি। 
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17509101956 10: 11) 100%% 10)81)% 89021) 301961100 108115 19০ 0710 1100 5 019611)0% 10:95? 10 9801) 1095 
090) 11910. 810 10011001901 01 108119? 


এতক্ষণ বল ছিল কম বাক্স ছিল বেশী। এবার দেখি বাক্স কম পড়লে কি হত। নীচের অংকটা সেটা নিয়েই। খালি গল্পটা একটু 
অন্যভাবে দিয়েছি, বাক্সের বদলে হোটেলের ঘর, আর বলের বদলে মানুষ। 


[15581001912 7: পাঁচ বন্ধু একটা হোটেলে গেছে। সেখানে খালি চারটে ঘর ফাঁকা আছে। সবগুলোই 51)816-১০-ওয়ালা, তবে 


ম্যানেজারকে বললে যে কোনো একটা ঘরে একটা বাড়তি বিছানার ব্যবস্থা করে দেবে। ঠিক হয়েছে যে তিনটে ঘরে এক জন 
করে থাকবে, আর একটা ঘরে দুজন। এই কাজটা কতভাবে করা যাবে? 
501,গা0োব: 


৪ প্রথমে কোন ঘরে বাড়তি বিছানাটা ঢোকানো হবে সেটা ঠিক কর : 4 ভাবে করা যায়। 

গ বাকি ঘরগুলোর মধ্যে সবচেয়ে বাঁদিকের ঘরে কে থাকবে সেটা ঠিক কর :5 ভাবে করা যায়। 

৪ বাকি দুটো ঘরের মধ্যে সবচেয়ে বাঁদিকের ঘরে কে থাকবে সেটা ঠিক কর : 4 ভাবে করা যায়। 

৪ বাকি ঘরটায় কে যাবে? সেটা ঠিক করা যায় 3 ভাবে। 

৪ যে দুজন পড়ে রইল তাদেরকে সেই বাড়তি বিছানাওয়ালা ঘরে ঢুকিয়ে দাও। সে কাজটা একভাবেই করা যায়। 


সুতরাং 1701110131108101 1011001)1০ লাগিয়ে উত্তর হচ্ছে 4 5৮4 ৮3৮] 5 240. 


এবার তোমার করার জন্য একটা অংক। 


ঢ1%০70159 11: ছয় বন্ধু একটা হোটেলে গেছে যেখানে চারটে মোটে ঘর ফাঁকা। ঘরগুলো সব 517021০-90-ওয়ালা, তবে 
যে কোনো একটাতে চাইলে বাড়তি ছুটো বিছানা দেওয়া হবে। এবার ওরা কতভাবে থাকতে পারবে? সর 


ঢ1%210159 12: সোমবার পাঁচ পিরিয়ড ক্লাস হয়, টিফিনের আগে তিনটে, আর টিফিনের পরে ছুটো। চারটে বিষয়ের ক্লাস 
ঢোকাতে হবে তার মধ্যে, অংক, 707775105, 01701071505 আর ০০0071)0০: 501070. ক্লাসগুলো সব এক পিরিয়ড ধরে হবে। 
খালি একটা ক্লাস বাদে, সেটা ছুই পিরিয়ড ধরে চলবে। বলাই বাহুল্য যে সেই ছুই পিরিয়ড একটানা হতে হবে (অর্ধেকটা 
টিফিনের আগে বাকিটা টিফিনের পরে, এরকম নয়)। কতভাবে করা যায়? সর 


10 0000101178507105 [4১৬ 2 


1)/৯% 2 
শুণের সুত্র (0০৮ 2) 


2.1 1৬]0161]91109.61010 10717701019 (001060.) 

আজকে আমরা 10011101)110810010 101177011)10-এর আরো কিছু উদাহরণ দেখব। এই উদাহরণগুলো দেখাচ্ছি খালি এটা বোঝানোর 
জন্য যে 1000101)11086100. [717001010-এর প্রয়োগ কত বিচিত্র হতে পারে। এই উদাহরণগুলোকে যেন মুখস্থ করতে শুরু কোরো 
না। কারণ এদের বাইরেও বহু উদাহরণ সম্ভব। 


2.1.1 পথ খোঁজার আহক 


অনেক অংকে 20101001108610] 01117010019 ব্যবহার করে বার করা যাবে কতভাবে এক জায়গা থেকে আরেক জায়গায় যাওয়া 
যায়। 


70281090919 ৪: 4 10115010 00179196501 21) 10170] 01211019011 8170 20) 00100] 01781701901. 11110 80 05206]5 


39916820100 0109 11010] 01181001001 84] 0 17100) 01091) 11760 (61) 0010] 01191701001, 11010 01000] 0080101)0]" 
15 00920190090 60 61) 00109100 ৮৪০10. 135 6চ/০90901:5. 10] 110 জা 10081)% 8৮9 021) 8, 01190180110 01791101001 
01781001991 00170900007 6119 10119010 1)% 5191611)8 0179 0000] 01189700101 0101% 01009? 

501, 0ি: অনেক ০0001017)960110-এর অংকেই একটা গল্প বলা থাকে। সেই গল্পটার মানে বুঝতে না পারলে মুস্কিল। 
এখানে যেমন জেলখানার গল্প রয়েছে। মনে মনে জেলখানাটার একটা ছবি এঁকে নেওয়া যাক ( চা 13)। লোকটা যে ঘরে 
দাঁড়িয়ে আছে ওটাই হল 1001)07 01781001)01. এই ঘরটার চারিদিকে একটা বারান্দার মত আছে দেখছ? ওটাই হল 01091 
01187001১01. প্রশ্ন হল লোকটা কতভাবে জেলখানার বাইরে আসতে পারে। এর জন্য প্রথমে ওকে ০0০]. 008101১0-এ আসতে 
হবে, এবং সেখান থেকে বাইরে বেরোতে হবে। একটা পথ দেখিয়েছি 716 13-এ। এখানে "কতভাবে বেরোতে পারে" মানে 
হল কতভাবে লোকটা বেরোবার জন্য দরজা নির্বাচন করতে পারে। ওকে দুবার দরজা নির্বাচন করতে হবে, একবার 10170 
0180197 থেকে ০07০] 0178071)91-এ আসবার জন্য, তারপর ০০ 017%07191 থেকে বাইরে যাবার জন্য। আচ্ছা, লোকটা 
যদি হঠাৎ পায়চারি শুরু করে? মানে ধরো ০711 ৫119100)০7 অব্ধি গিয়ে ফের 1107107 0019100)০1-এ ফিরে এল, তারপর 
আবার ০01: 01.81701991-এ গেল, এরকম বার কয়েক করে তবে বাইরে বেরোলো। বাস্তবে অবশ্য কয়েদীরা জেল থেকে 
বেরোবার সুযোগ পেলে এরকম পায়চারি করে সময় নষ্ট করে না। তবে এই লোকটা কিনা অংকের কয়েদী তাই পায়চারি 
করলেও করতে পারে, সেটা বন্ধ করতেই ওই শর্তটা-- 1) 1516106011০ ০00০7 07800919015 ০0170০, অর্থাৎ কিনা 
পালাতে দিচ্ছি বাপু পালাও, খামোখা পায়চারি শুরু কোরো না! 


[10 0. 5০০৬ ০৬৮40766৩5০ 476 ০৩৯৪ 0104৮62 3 ৬৬০২০. 
[106 0. 5০০৬ ০৬৮ 4176. ০06২ 00066 +০ 4৮6. ০৩০৪৫. ৬০৩4১ 2 ৬৬০৩০. 
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5০, ৩২ 77 ৮7700০077০৭, 6৩570016/ +7৫. ০০৬০৩ 1০ 3 ১৯2-. 


এবার তোমার জন্য একটা শুন্যস্থানপুরণের অংক দিই। এটাও ওই একই জেলখানা নিয়ে। 


17509101958 193: 110 1007 100817% ভা৪ড9 021) (1) [07150170180 6০9 6116 0001 091001)21: 80 19011) (9 019 
1101)01 01197201)21. 5৮1011006 50106 0009100? 
[বিণ 


70 0. 5০০২ ০৭576. 066৩ 5০ 4৮6 ০৩৯৪ ০1062. ৬৬০০ 


70 0. 5০০২ ০৬৮576০০4৪৬ $+০ 40176. 076 0104৮62. ৬০৬০. 


/ 


5০, ৩৬ +৮6 ০৩160০051০০ €৩০০016/ 4৮2 09৬০৩ 19 


এবার একই কয়েদীর আরেকটা অংক তোমার নিজে নিজে করার জন্য রেখে দিলাম। 


17750870156 142 90001909936 (18৮ 079 10119010101 ছা00 0010) 6119 11010] 01187701901 009 0119 01069190 ০110, 
8700. 61791) 16001779060 0170 1101101 0118.110190]) 191011)6 01090100691 01781101901] ০,001 চছা100 111 (110 [0100999. 
11) 1)0জা 10)81)% ৮859 09010. 1)6 00 0715 দা10170900 0911)6 81) 0090৮ 10)016 (191) 01009? স্্া 


775610196 15:170)010 870 3 01510650010 75010868, 69 িওজ 1)০11)] 810 5 0151)09 2:00]) ০%% 19111 
60 7৬101110192. 11) 110%% 1008115 89 080] 0106 0 0000] 16011080860 1৬101701081 19, ০ 10111? আর 


17750870156 16: 1111016 ৪10 7 3 [018,098 8] 00111190190. 19৮ 19809 9 0179 88061001. 1406 610 1018.099 
19 01111012160 1) 2) ...১1. [1 110 10197 89 08.) 0179 80 000] 1] 60 178 11] 17780017511) চ171০9 909]99 105 
ড19101118 ০39/06]% 0 061101- 1918,009 11) 121)? 
17: 

ংকটা কি চাইছে বুঝছ তো? একটা ছবি দিয়ে ভাবলে সুবিধা হবে। ধরো 7) _ 6-টা জায়গা আছে। মানে যেন 5-টা বিন্দু 
প্রত্যেকে বাকিদের সঙ্গে লাইন দিয়ে যুক্ত (715 14) আমি ] থেকে চ-এ যাব, মাঝে অন্য যে কোনো ছুটো বিন্দুকে ছুঁয়ে। 
এরকম একটা পথ দেখিয়েছি 715 16-এ লাল রং দিয়ে। প্রশ্ন হল--এরকম কটা পথ আছে? স্ 


15 14 715 15 
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দেখে 
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এবার একটা অন্যরকম অংক দিই। 


77561015917: যত 100০81 (পূর্ণসংখ্যা) আছে, তাদেরকে একটা লাইন বরাবর কল্পনা কর, যেমন দেখিয়েছি 71৪ 
16-এ। এই লাইনে একটা পাগল দাঁড়িয়ে আছে ঠিক 0-র উপরে। প্রতি পদক্ষেপে ও এক ঘর করে সরতে পারে, কিন্তু পাগল 
তো, কোন দিকে যে সরবে তার কোনো ঠিক নেই, বাঁদিকেও এক ঘর যেতে পারে, আবার ডানদিকেও একঘর যেতে পারে। 
তবে কোনো একটা দিকে যেতে ওকে হবেই, এক জায়গায় স্থির হয়ে থাকবার জো নেই। বলো তো, ও যদি দশ পা যায়, 
তবে সেটা কতভাবে যেতে পারে? স্ 


এইবার একটা গুগলি দিই। ঠিক কায়দাটা বুঝতে পারলে উত্তরটা কোনো খাতাকলম ছাড়াই মুহূর্তের মধ্যে বলে দেওয়া যায়। 


7150970156 18: একটা পাগলকে তো আর এরকম যত্রতত্র চরে বেড়াতে দেওয়া যায় না, তাই ছুই দিকে ছুটো দেয়াল 
তোলা হয়েছে 718 17-এর মত। সুতরাং এখন পাগলটার গতিবিধি খালি 1-_5,-_4১...১9,10)-এই সীমাবদ্ধ। যদি ও _০-এর 
চলে আসে তবে পরের পদক্ষেপে ওকে _4-এ ফিরতেই হবে। একইভাবে 10-এ পৌঁছে গেলে ওর পক্ষে 9-তে ফেরা ছাড়া 
গত্যন্তর নেই। এবার ধরো পাগলটা 7-খানা পদক্ষেপ করল, এবং সেই কাজটা ও যতভাবে করতে পারে তার নাম দিলাম 
1(%). তোমাকে বলতে হবে সবচেয়ে ছোটো কোন /-এর জন্য (7) € 29% হবে। জ্ 


2.1.2 59006071586101) 10107019107 

এবার কিছু অংক করব যেখানে বিভিন্ন সংখ্যাকে ০6০5০ (মানে উৎপাদকে বিশ্লেষণ) করতে হবে। এরকম অংকে সাধারণতঃ 
খ্যাগুলোকে শুরুতেই যথাসম্ভব %০00115০ করে নিলে সুবিধা হয়। "যথাসম্ভব" মানে যতটা ছোটো ছোটো 18001-এ সম্ভব 

ভেঙে নেওয়া, যাদেরকে আর ভাঙা যায় না। যেসব সংখ্যাকে আরও ছোটো ছোটো ০৮০-এ ভাঙা যায় না তাদেরকে যে 

[17100610010 (মৌলিক সংখ্যা) বলে সে তো জানোই। কোনো সংখ্যা দেওয়া থাকলে তার 1)1777)9 06011580100 বার 

করতেও তোমরা ছোটোবেলাতেই শিখেছ। এইবার সেটা খুব কাজে দেবে। 


05810019199: 71707. 0116 10100190101 7951090800075 01 4667219. 


501, 0ি: প্রথমেই 77107০ %০6০7-এ ভেঙে নেব, মানে মৌলিক উৎপাদকে বিশ্রেষণ-- 


708. 6৮1৫. €০০+০/০০+/০৭, ০৫ 4৮6. ০০৭ 06615 219 ১ 31 75. 


এবার চট করে বল তো 5 দিয়ে কি এই সংখ্যাটা ভাগ যাবে? অবশ্যই না, সংখ্যাটা তো খালি কয়েকটা করে 2,3 আর ? 
গুণ করে তৈরী। তার মধ্যে তো কোনো 5 নেই! লক্ষ কর যে যুক্তিটা খাটছে কারণ 2,3,%,5 এরা সবাই 70106. তা না 
হলে কিন্তু এভাবে বলা যেত না। যেমন সংখ্যাটা দিব্যি 14 দিয়ে ভাগ যায়, যদিও 1)11070 £806091198101)-এ 14-র কোনো 
উল্লেখ নেই। কারণ 14 আসলে ভিতরে ভিতরে 2 *? দিয়ে তৈরী। 

যাই হোক, বুঝতেই পারছ যে এই সংখ্যাটার £০$০7-রাও সবাই খালি 9,3 আর ? দিয়েই তৈরী হতে বাধ্য, আর কোনো 
[01170 ০০ ঢুকে পড়ার জো নেই। এবার বলো তো 220 দিয়ে কি একটা 1০0০: হতে পারে? না, কারণ সংখ্যাটায় 2 
আছে মোটে 19 বার। অতএব ওর কোনো £০৮০-এর মধ্যে সর্বাধিক 19-টা 2-ই থাকতে পারে। একই যুক্তিতে 3 থাকতে 
পারে সর্বাধিক 15-টা, এবং ? থাকতে পারে বড়োজোর ৪-খানা। সুতরাং-- 


[04৬ 2 ] [৬10100911080100) [09711701019 (2) 13 


নিপও 6০54৩ €০০+০৬ ০ ০ 4৮6. €০৭৮ 21317 €০৭ ?:2 (0,1,..-১19), 9 5 (0,1,...15] 
040 162 (0, 17. 8). 


তার মানে ০6০1 বানানো মানে $,9,1: নির্বাচন, যেটা ধাপে ধাপে করা যায়-- 
5০ 0 +16. 6০51৬ €০০+০০ ০০৬ 6৪. ০০০+৩১০+০। ০+৪৬৬০৪. ০০ -€০10০৬০, 


০7০6 0 ০৩৬৭০৪৭ 7 €€০৬ (0,1১..-19) : 20 ০৭০ 
০7০6 0. 7৩৬৭০৪৭ ]) €€০৬ (0,1১..-15)] :16 ০৭০ 
০:7০6 0 ০৩৬৭০৪৭ 7; €€০৬ (01,558) 29 ০৩০. 


5০ 4776. €6.৭/০.৭ 04০৬০ 1০ 20 16 9 _ 2880. 


এবার তোমার জন্য একটা অংক। 
[750670152. 192. 11100. 00910111001] 01 81] [99916159 06015 0 3500. জর 


একটু কঠিন করা যাক। 
[:5900019]9 10: 4/১070006 8]] 61000906075 04667218, 0110 17000010106 006019 10101) ৪::0 19০1090% 50191:05 
15 

(4) 240 (3) 360 (0) 400 (1)) 640 
(89605620115) 
১০01,ণা0: 


0৮6. ৩৫ ০০০5০4০৭175 219 ৮ 315 ৮78. 


5০ ০৬ 6০5৪ €০০০৩ 1০ ০€ ৮৪. €০২%প 21347% €০৩ 72 (0,1,..-19), 75 
(0,1,...১15) ০4 12 (0,1,...১8). 


এইবার লক্ষ কর যে 500876 1701001১01-দের 10171070 00001158610-এ প্রত্যেকটা 1)7107০ আসে ০৬-বার, মানে 
জোড়সংখ্যকবার। যেমন 3474 একটা 9011810 17000001১01, যার 5011870 10০0 হল 327. দেখতেই পাচ্ছ যে 34-কে ছুই 
5810 1০০৮-এর মধ্যে সমান ভাবে ভাগ করে দিয়েছি 3 করে। একইভাবে ?2-এর মধ্যে যে ছুটো ? ছিল তার প্রত্যেকটা 
গেছে একেকটা 9819 1:০০৮-এ। যদি অন্ততঃ একটা [9710০ %০০:-ও বিজোড় সংখ্যকবার থাকত, তবে তাকে এইরকম 
সমান সমান ভাগ করা যেত না। এই ধর্মটাও কিন্তু খালি 137117)9 70$০719810-এর জন্যই খাটে। যেমন 6! * 21 ৮ 31 
একটা দিব্যি 500870 011101)01, অথচ 10ঘ৩[-গুলো সবাই 1 (বিজোড়)। এখানে অসুবিধা নেই, কারণ 6-টা আসলে 1)71079 
নয়। যেই তুমি 6- 2 * 3 লিখবে অমনি পাবে 223, যেখানে [০জ€]-গুলো ০৬০ হয়ে গেছে। 

সুতরাং লিখতে পারি-- 


| ডা 5 0 ০৭০৬ ০৩৬০6৪৭1৫০4 ০৭৬ 16 77,146 0৬৪. 0] ৬০৭ ৮১৩০০. 


এবার আমরা দেখব কতগুলো 18০০ বানানো যায় যারা ৪0870 :0101১91 হয়। কাজটা ধাপে ধাপে করব, যাতে 
1001161])11086101) 00711011910 লাগানো ঘযায়। 


14 090071)1091507195 [04১৬ 2 


/২। ০১০ €০০৯০০ ০০৬. ৩০. ০০৭০+৩০+০ ০+০৫৬০০, ০5 ০০৬৭০, 


০9০6 0৭. 2৬০৭ ৮95৪২  €₹€০%, (0,1,...19) : 10 ৩০৩০, 
০9০6 05 2৬০৭ ৮95০২ 7 ₹€০% (0,1,..15) : 8 ৬০৩০ 
০9০6 0৭. 2৬০৭ ৮7৩৪২ 14 €€০৬ (0,1...8] : 5 ০৭০ 


০০ 4176. €০.০)/€69 04০৬০ ০ 10 € ৪ * 5 ল 400. 


একইভাবে নীচের দুটো অংক চেষ্টা কর। 


[:210158 20:. 40001060000 000015 01 95 ৮% 24১ ৮74, 1000জা 100917% 87:0 10710০ 90091:95? জু 
[10158 21 4১07010600০ 95109 800075 01 1212 ৮1414 ১৫99) 170 00805 810 707000 001005? 


[7580001019 11:107009. 10110019010 01৮19075০04 0179 00701 (471 2), 7৯ ৯0,০0৫ 009 10060] 240 19 


(4) এ (3) ৪ (০) 10 (9) ও 
(777:,1998) 
১0,0ন০0খ: এই অংকটা করার একটা কায়দা হল ধরে ধরে সবগুলো ০০: লিখে ফেলা, এবং তারপর একে একে 
পরীক্ষা করে দেখা কারা 47/+-2 আকারের। যেহেতু 240 খুব বড় সংখ্যা নয়, তাই এই কাজটা সহজেই করা যাবে। 


|| 4৮৫. 4০০৩০ ০ 240 0৫. 
1,2, 3,4, 5,6, 8, 10, 19, 16, 0, 24, 30, 40, 60, 80, 120, 240. 
এবার দেখি কারা 41,+-2 আকারের, মানে কাদেরকে 4 দিয়ে ভাগ করলে 2 ভাগশেষ থাকে। 
৬০, ৮০9৬৪. +০ ০7০০ ৬০৮ ০ +70.০9. 0৫6. ০ +/ ০0৩০৭ ০৩০ 
2,6, 10, 30. 
5০ 46. ০0০৬2 15 এ. 


240-এর জায়গায় কোনো বড় সংখ্যা দিলে অবশ্য এভাবে এগোনো কঠিন হত। তখন আমরা নীচের কায়দায় করতে পারি। 
এর জন্য খালি একটা জিনিস লক্ষ করতে হবে-- 4) 42 আকারের হওয়া মানে 2 দিয়ে ভাগ যায় কিন্তু 24 দিয়ে যায় না, 
অর্থাৎ সংখ্যাটার 77176 [8০607158007)-এ ঠিক একটাই 2 থাকতে হবে। 


বিকল্প পদ্ধতি 


৬/৪. ০0€6. 1০০০০ €০€ ০০৯০০ ০0৯06. 4৬০।016 ৩ ঠা ৩ 22. 709. 
?176 €০০+০)5০+০৭ ০€ 240 15 


240 _ 94 * 3৮5. 


5০ ৫901 €০০+০€ ০€ 240 1০ ০ 46. €০৩৬৮। 21315 ৩7০৩৪, 72 (0,152, 3,4), 72 (0,1) 


[04৬ 2 ] [৬10100911080100) [09711701019 (2) 15 


069 102 (0+1). 
50০6. ৬৭০. 6.2. €০০+০০ ০€ 5776. €€০৬৬৮। 41742, ০০ ? 51. 


তার মানে 1,7,/-র মধ্যে ?-এর হিল্লে হয়ে গেল। বাকি রইল ) আর /-- 


৬ ০0 ০7০০992. ) 2 (0,1) ৬ 2 ৬০৬০. 
৬ ০0 ০7০০992. /:5 (09,1) ৮ 2 ৬০৩০. 
5০, ৩৬ ৬৩00০041০৭ €০০01৫/ 476. 09৬৫৫ 15 2 ৯ 25 4. 


17750910159 22: 171100. 0110 00100109101 8] 19007507162 ৮ 125 * 49 0186 81901 019 00170) 09713. জু 


আরেক ধরণের অংক দেখি। 
[78001915122 10177571780: 10111016 10111101215 8770. 1), ৪0 1099161৮০ 1110695019 910107 6178/0 140৬] 01 797৫ 


15 725412) 0010] 09100100190" 01 0100190. 78175 (7), ৫) 15 

(4) 252 (3) 254 (0) 225 ()) 224 
(77,2006) 
5০01.0ণ]0ি: চট করে মনে করিয়ে দিই যে [0৬ হল বাংলায় যাকে লসাগ্ড বলে। এখানে ০9:৭০:০৭. মানে কিন্তু 1) € ৫ 
নয়, এর মানে হল কে আগে কে পরে সেটা গুরুত্বপূর্ণ। যেমন যদি 7 - 3 আর ৫? 5 হয় তাহলে (7,৫) হচ্ছে (3,5). 
আবার যদি উল্টোটা হত, মানে 1)- 5 আর ? 53, তবে (1,০) হত (5,3). এই ছুটোকে আলাদা করে গুণতে হবে। যদি 
1,৫ দুজনেই সমান হয়, তবে অবশ্য একবারই গোণা হবে। যেমন ? ₹ ৫ 5 এ হলে (1,) আর (৫7) দুজনেই একই 
জিনিস (4, 4). সেটাকে দুবার করে গোণার মানে হয় না। 


50০6. ৩০7 19, ৫১4৫. 72546, ০০ 1) 5 749615 0 0 _ 729917 €০২€ ০০৬%৪.0১0/ 2 
10,159), 6,192 (0,174) 0০0,912 10,159). 

115০। 94০8. 10,0 ৮০9৩৪, ০0১) 72542) 16906.100836)0) 5 2), 078510,19) 4 0৬4 
17085010,7] _ 9. 


এই জায়গাটা বুঝলে তো? যদি 2435 আর 2337-এর [,0৬ বার করতে দিই, উত্তর কত হবে? যেহেতু [,01১-টা ছুটো 
খ্যা দিয়েই ভাগ যাবে তাই ওটা 2 আর 259 দিয়ে ভাগ যেতে বাধ্য। যেহেতু 4 ৯ 3, তাই 2 দিয়ে ভাগ যাওয়াই যথেষ্ট। 
একইভাবে 3-এর উপর তলায় আছে 5 আর ?, তাদের মধ্যে বড়টা নাও, মানে ?. তাহলে 37 দিয়ে ভাগ গেলেই 35 দিয়েও 
ভাগ যাবে। সুতরাং ][,01১-টা হবে 2137. এখানেও একই যুক্তি লাগিয়েছি। 


5০ +08. 6০6৬৭ ৪৩০৪০ +০ €০4০) 0 ০৩০৮ ৫১7, 0) 019১ %. 


৪ ০০০০৪. ৬০৩৪০ ০ ৫১০: (20), (0,92), (2,1), (152) ০৩৩ (2,2) : দ ০৭০ 


লক্ষ কর যে, আমরা (2,0) আর (0,2)-কে আলাদা করে গুণছি, যেহেতু অংকে 40707০0” বলে দিয়েছিল। 


16 0010101178:507105 [0৬ 3 


৪:0/০০০6. ৩০১৫০ ০€ 0,19: (4,0), (0,4), (4, 1), (14), (4, 9), (2,4), (4, 3), (3,4) ০৭4 
(4,4) : ৭ ৬০৩০, 


৬ ০৮০০9. ৬০১০০ ০€ ০১: (2,0), (0,2), (2,1), (1,2) ০৩ (2,2) : 5 ৬৭০৩০. 
5০ 4176. 0০৬০০ 5৮9 * 6 ল 225. 


[75870156 23:10 7871 810.1011006 00011019219 8170. 19, ৪1০ [9991015 117696915 9000) (1180 1,00৬ ০011), 
15 735415, 01000 700. 070 10010010101 00079018175 (19, ). জর 


যদি 0:907০0-এর জায়গায় 10100০7 বলত তবে অংকটা সামান্য বেশী কঠিন হত। সেটা আমরা পরে আলোচনা করব। 


[75870156242 107 87181010110 00111019219 8170. 19, ৪1০ [9991015 117696975 9000) (1180 1,00৬ ০0119, 
15735415800. 17007157512, (1100. 700. 0170 10000010101 07:07:90. [98175 (19,৫). 

[7]: 

একটু ধরিয়ে দিই। এখানে [৫ মানে হল গসাগু। আমরা এক্ষুণি দেখলাম যে 2337 আর 2£35-এর 1,01৬] পাওয়া যায় 
7০৬৫৮-গুলোর মধ্যে যেটা বড় সেটা নিয়ে। একটু চিন্তা করলেই বুঝবে যে 1707-এর বেলায় ব্যাপারটা ঠিক উল্টো--এখানে 
[০০[-গুলোর মধ্যে ছোটোটা নিতে হবে। যেমন 2১37 আর 2435-এর [0 হবে 2১35. এবার অংকটা করতে পারা উচিত। 
[1] 


70051001912 13: 17071009105 070900. 7915 (77,7) 01 00698975 98015ঠি 4 ₹ 4? (4) 30 (3) 15 ৫) 19 


(9) 10.  ৫৬7০৬.৪..2012) 
১০1,00০: অংকটায় সামান্য ভুল আছে। এখানে 77,7)-কে 199516৮০ বলে দেওয়া উচিত ছিল। 


৬/৪ 62 777) - 19 ৮ 12144. 5০ 7) ৮৮০৪৯ 6৪. ০. €০০+০৫ ০ 144, 04 7) 445. 
5০ +8. €৫০1৫৬। ০4০৪০ +০ €০4০) 76. 9৬৩০৩ ০€ 4০৮০4 ০০০৩০ ০€ 144. 
[০৬ 1এএ _ 294 ৮ 32. 


5০ 0 46. €০০+০০ ০0২6 ০ 46. €০৬% 2539) ৬৮০০, %:2 (0,1,92,3,4) ০ 
75 (0,1,9). 


৬ 56104 1: 6 ৬০৩০ 
৬ 56104): 3 ০৩০ 


5০ 476. €2.9142. 0০৬4০ 15 5 ৮ 3 15. 


ঢ৪1:0152 25: আমরা এই অংকটায় 77,7-কে 19516৮০ ধরে করলাম। যদি না ধরতাম তবে উত্তরটা কি হত? স্ 


এবার তোমার নিজে নিজে করার জন্য একটা একইরকমের অংক। 


[04৬ 3 ] /১00101017 101110017919 17 


7:910159 26: 170 07810 01:00100 [98175 (77277) 01 7056৬০ 17095015 5805ঠি 1751 স্ 


1)/১% 3 
যোগের শু 


3.1 হশ্য়ার--0৮০7:০0101061175) 010067007110611)5 


0:0071)178007105-এর অংক শেখার একটা মস্ত সমস্যা হল--একই অংক মনে হয় বিভিন্ন পথে করা যায়, অথচ বিভিন্নপথে 
আলাদা আলাদা উত্তর আসে! মাস্টারমশাই যেটাকে ঠিক পথ বলে দেন, সেটা নিয়ে তোমার হয়তো সন্দেহ নেই, কিন্তু তোমার 
মাথায় অন্য যে কায়দাটা আসছে সেটাকেও একই রকম ঠিক মনে হয়, অথচ উত্তর মেলে না! অতএব ০0701)1779:07108-এর 

ক শেখার সময়ে জন্রীর চোখ চাই, খাঁটি হিরে চেনাটাই যথেষ্ট নয়, ঝুটো হিরেটাও চিনতে হবে। 00071)179:011০5-এর 
দুনিয়ায় ঝুটো হিরে প্রধানতঃ দুরকম-- 


৬ ০৮০০০০7010৪, মানে ভুল করে একই জিনিসকে একাধিকবার গুণে ফেলা, 
৬ 010001:000170176, মানে ভুল করে কোনো জিনিস গুণতে ভুলে যাওয়া। 


যেমন ধরো ঢু 18-এ দশটা ফুটকি রয়েছে। তুমি এগুলোকে গুণছ। 1,9,... করে 5 অব্ধি গুণেছ এমন সময়ে ফোন এল 
একটা। ফোনে কথা সেরে তুমি 71£ 19-এর মত 6,%,... করে গুণে 11-এ গিয়ে থামলে। কিন্তু ফুটকি তো ছিল মোটে দশটা, 
তবে 11 এল কোথেথকে? এখানে তুমি একটা ০৮৫7০০71101) করেছ, যেটাকে 5 গুণেছিলে, সেটাকেই আবার ? গুণে ফেলেছ। 
যদি 12 20-এর মত গুণতে তবে আবার তোমার হিসেবে মোটে নয়টা ফুটকি হত। এবার 01006100017016 হয়েছে। একটা 
ফুটকি গোণাই হয় নি। 

এই ছুই ধরণের ভুল হামেশাই হয়ে থাকে। এই প্রসঙ্গে একটা ছোটোবেলাকার ধাঁধা মনে পড়ল। একটা ঘরে তিনজন লোক 
আছে। তার মধ্যে দুজন বাবা, দুজন ছেলে। কি করে সম্ভব? এটা শুনে প্রথমটায় অসম্ভব মনে হয়, কারণ দুজন বাবা আর 
দুজন ছেলে মিলে ঘরে মোট চারজন আছে বলে মনে হয়। কিন্ত ধরো ঘরে আছে দশরথ, রাম আর কুশ। তুমি যখন বাবাদের 
গুণছ তখন রামকে একবার গুণছ কুশের বাবা হিসেবে। আবার যখন ছেলেদের গুণছ তখনও রামকে আরেকবার গুণছ দশরথের 
ছেলে হিসেবে। এই ০৬1:০097011078-এর জন্যই হিসেব মিলছে না। 

আমরা এই বইতে অনেকসময়ে একই অংকের একাধিক সমাধান দেব, যাদের মধ্যে কোনো কোনো সমাধানে ভূল উত্তর বেরোবে। 
ভুল সমাধানগুলোর ভুল কোথায় সেটাও আলোচনা করব, এবং তা থেকেই তুমি ঝুটো হিরে চিনতে শিখবে। নীচে এরকম দুটো 
উদাহরণ দিলাম। 


7759101919 14: এক দেশের রাজা ঠিক করেছেন দেশের জন্য একটা নতুন রকম পতাকা বানাবেন, তার ডিজাইন ঠিক 


হয়েছে 712 291-এর মত, যেখানে চারটে পটি আছে। অবশ্য ওই রকম ম্যাড়মেড়ে পতাকা কারোর পছন্দ হতে পারে না, তাই 
পটিগুলোকে অবশ্যই রঙিন হতে হবে। রাজার দরজি খবর দিয়েছে যে, তিনরকম রঙের কাপড় আছে, যেগুলোকে দেখিয়েছি 
[16 22-এ। যেটা এখনও ঠিক হয় নি সেটা হল কোন পটিতে কোন রবটা যাবে। ছুটো পাশাপাশি পটিতে অবশ্যই আলাদা 
আলাদা রং করতে হবে, নইলে পটি দুটোকে আলাদা করা যাবে না। প্রশ্ন হল এই শর্ত মেনে কতরকম পতাকা সম্ভব? রাজার 
ছুই মন্ত্রী ছিল, তাদের উপর ভার পড়েছে এই সমস্যা সমাধানের। 
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901.ানয০খ: মন্ত্রীরা 200107191108607. 17071007019 জানত, তাই অংকটাকে ধাপে ধাপে ভেঙে নিয়েছে। তবে দুই মন্ত্রী 
কাজটা দুভাবে করেছে। ছোটো মন্ত্রী করেছে এইভাবে-- 


প্রথম ধাপে উপরের পটিটকে রং করব, সেটা তিনটে রঙের যে কোনোটা দিয়ে করা যায়। সুতরাং প্রথম ধাপে শাখার 
সংখ্যা 3. 


৪ দ্বিতীয় ধাপে তার নীচের পটিটায় রং দেব। প্রথম পটিতে যে রব্টা লাগিয়েছি সেটা আর দ্বিতীয় পটিতে চলবে না। সুতরাং 
বাকি দুটো রঙের একটা লাগাতে হবে। তার মানে প্রতিটা শাখা থেকে প্রশাখা বেরোল 2-টো করে। 


তৃতীয় ধাপে রং করব তার নীচের পটিটা। এখানে খালি দ্বিতীয় পটির রংটাকে এড়িয়ে চলতে হবে। প্রথম পটির রখ 


বে 


ব্যবহার করলে আপত্তি নেই। সুতরাং প্রতিটা প্রশাখা থেকে প্র-প্রশাখা বেরোল ফের 2-টো করে। 


চতুর্থ ধাপে হাত পড়বে সবচেয়ে নীচের পটিতে। এখানেও খালি একটা রংকে এড়িয়ে চলতে হবে, যে রংটা দেওয়া 
হয়েছে ঠিক আগের পটিটায়। সুতরাং এই ধাপে প্র-প্র-প্রশাখা পাচ্ছি 2-টো করে। 


সব মিলিয়ে উত্তর হল 3৮2 *€ 2 ৮ 2 24. 
বড় মন্ত্রী অবশ্য ধাপগুলোকে ভেঙেছে এইভাবে-- 


প্রথম ধাপে এখানেও আমরা উপরের পটিটাকে রং করব। সেটা করার 3-টে কায়দা। 


দ্বিতীয় ধাপে আমরা হাত দেব তার পরের পরের পটিটায়, মানে উপর থেকে তিন নম্বর পটিতে। যেহেতু এটা প্রথম 
পটির গায় লেগে নেই, টিউন 85706 রত প্রতিটা শাখা 
থেকে প্রশাখা বেরোলো 3-টে করে৷ 


তৃতীয় ধাপে আমরা রং করব একদম নীচের পটিটা। সেটা করা যাবে 2 ভাবে, খালি তিন নম্বর পটির রংটাকে ব্যবহার 


বে 


না করলেই হল। সুতরাং প্রতিটি প্রশাখা থেকে প্র-প্রশাখা বেরোলো 2-টো করে। 


৪ চতুর্থ ধাপে আমরা হাত দেব অবশিষ্ট পটিটায়। এর উপরে নীচে দুদিকেই রং হয়ে গেছে। সুতরাং সেই দুটো রংকে 
বাঁচিয়ে পড়ে আছে খালি একটাই রং। সেটাই দিতে হবে। তার মানে প্রতিটা প্র-প্রশাখা থেকে একটা করেই প্র-প্র-প্রশাখা 
বেরোলো, 


ঢ15 23 
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সব মিলিয়ে বড় মন্ত্রীর উত্তর হল 3৮” 3৮2১1 18. 
দুজনের মধ্যে অন্ততঃ একজন তো অবশ্যই ভুল করেছে। কিংবা হয় তো ছুজনেই। তুমি সে বিষয়ে রাজামশায়কে একটু সাহায্য 
করতে পারো? তাতে রাজামশায়েরও উপকার হয়, মন্ত্রীহাটোও একটু অংক শেখে! সর 


আমরা এই সমস্যার সমাধান দেব একটু পরে, যাতে তুমি মাথা ঘামাবার খানিকটা সময় পাও। ততক্ষণে আরেকটা অংক দিই, 
সেখানে সমস্যা অন্যরকম। 


77591001919 1: একটা তাকে চারটে বই আছে, একটা লাল, একটা সবুজ, দুটো নীল। 716 23 দ্যাখো। এদেরকে তাকের 


উপর পাশাপাশি দাঁড় করিয়ে রাখতে হবে। শর্ত খালি একটাই--অন্ততঃ একটা নীল বইকে এক প্রান্তে রাখতে হবে। এইখানে 
চুপিচুপি বলে রাখি--যে সব অংকে "অন্ততঃ একটা" কথাটা থাকে, সেগুলোতে ভূল করে ০৬০10080710 করে ফেলার সম্ভাবনা 
খুব বেশী। আমরা পরে বিভিন্নধরণের "অন্ততঃ একটা"-ওয়ালা অংক নিয়ে আলোচনা করব। এখন আপাততঃ সহজ বুদ্ধিতেই 
এগোই। 

501.যশ০খি: আমাদের বলেছে অন্ততঃ একটা নীল বই থাকবে এক প্রান্তে। সুতরাং-- 


€ প্রথমে একটা প্রান্ত নির্বাচন করি যেখানে নীল বই রাখব। সেটা 2 ভাবে করা যায় (যেহেতু ছুটো প্রান্ত আছে)। 
৪ এবার সেই প্রান্তে কোন নীল বইটা রাখব, সেটা ঠিক করি। সেটাও 2 ভাবে করা যায়, কারণ দুটো নীল বই আছে। 
এবার লাল বইটাকে কোথাও একটা রাখি। 3 ভাবে করা যাবে, কারণ 3-টে জায়গাই ফাঁকা আছে। 
এখন যে দুটো ফাঁকা জায়গা পড়ে রইল তাদের কোথাও একটা সবুজ বইটাকে ঢুকিয়ে দাও। 2-ভাবে করা যাবে। 
বাকি আছে একটাই জায়গা, সেখানে অবশিষ্ট নীল বইটা ঢুকিয়ে দাও। সেটা 1-ভাবে করা সম্ভব৷ 
সুতরাং 10010131108/0100. 7011170191০ থেকে উত্তর হচ্ছে 
2৮2 ৮ ৮2৮1 ল 24. 
এবার একই অংক আরেকভাবে করি। "অন্ততঃ একক্রান্তে নীল বই" মানে তিনটে কেস হতে পারে-- 
1. বাঁ প্রান্তে নীল, ডান প্রান্তে নয়, 
2. ডান প্রান্তে নীল, বাঁ প্রান্তে নয়, 
3. ছুই প্রান্তেই নীল। 
প্রথম কেসে এইভাবে এগোই-- 
* বাঁ প্রান্তের জন্য একটা নীল বই নির্বাচন কর (2 ভাবে)। 
৪ ডান প্রান্তের জন্য একটা অন্য রঙের বই নাও (2 ভাবে, লাল বা সবুজ)। 
৬ বাকি নীলটাকে রাখার জন্য মাঝের জায়গাছুটোর একটা নির্বাচন কর (2 ভাবে), 
৪ বাকি রইল একটাই বই, সেটাকে অবশিষ্ট ফাঁকা জায়গাটায় রাখা ছাড়া পথ নেই (মানে 1 ভাবে)। 


অতএব 2001611)11080100. 7071170101০ লাগিয়ে পেলাম 2৮2৮2 8. 
একইরকম যুক্তিতে দ্বিতীয়ক্ষেত্রেও মোট সংখ্যা হবে ৪ (বাঁ আর ডানের স্থানবিনিময় করে দাও, যুক্তিটা তাতে বদলাবে না!)। 
তৃতীয় কেসের হিসেবটা এইরকম-- 


* বাঁদিকের জন্য একটা নীল বই নাও (2 ভাবে) 


20 0010101178507105 [04৬ 3 


টি ০ 


[715 24 715 25 


অন্য নীল বইটা ডানদিকে রাখো (1 ভাবে) 
লাল বইটা রাখো মাঝের ফাঁকা জায়গাছুটোর কোনো একটায় (2 ভাবে) 
৬ সবুজ বইটার জন্য খালি একটা জায়গাই পড়ে আছে, সেখানেই রাখতে হবে (1 ভাবে) 


সুতরাং এই কেসে 2701611)11080100. 70711701016 লাগালে হয় 2৮1 % 2৮] _ 4ু. 
সুতরাং তিনটে কেস মিলিয়ে মোট উত্তর হল 47178478520. সর 


অন্ততঃ একটা উত্তর ভুল আছে। কোনটা? নাকি দুটোই? সেটা বলব একটু পরে। আগে মন্ত্রীদের সমস্যাটা মিটিয়ে নিই। 
ভুলটা করেছে বড় মন্ত্রী, একেবারে শেষ ধাপে, দ্বিতীয় পটির রং নির্বাচনের সময়ে। সেখানে যুক্তিটা ছিল এই যে, এই পটিটার 
উপরে এবং নীচে আগেই রং করা হয়ে গেছে, সুতরাং সেই ছুটো রংকে বাদ দিয়ে খালি একটাই যে রংটা পড়ে আছে সেটাই 
দিতে হবে। কিন্তু এমন তো হতেই পারে যে ওই ছুটো পটিতে একই রং ব্যবহার করা হয়েছিল, সেক্ষেত্রে দ্বিতীয় পটির জন্য 
খালি একটা নয়, দু-ছুটো রং পড়ে আছে, যেমন 718 24-এর ক্ষেত্রে দ্বিতীয় পটিটায় নীল আর সবুজ যেকোনোটাই ব্যবহার 
করা যাবে। সেটা বড় মন্ত্রীর হিসেবে ধরা নেই, তাই এখানে 1006100017017€ হচ্ছে। 

বই রাখার অংকটায় ভুল রয়েছে প্রথম পদ্ধতিতে । দোষটা হল ০৮01:00701010108. আমরা প্রথমে একটা প্রান্ত নির্বাচন করছিলাম, 
মনে করো বাঁ প্রান্ত। সেখানে রাখলাম লম্বা নীল বইটা। তারপর লাল বইটা রাখছি, মনে করো দ্বিতীয় স্থানে। তারপর সবুজ 
বইটা রাখতে হবে, ধরো তৃতীয় স্থানে রাখলাম। সবশেষে বেঁটে নীল বইটা গেল অবশিষ্ট জায়গায়। ধাপগুলো যেভাবে করলাম 
সেটাকে লেখা যায়-- 


(বাঁ প্রান্ত, লম্বা নীল, লাল -৯ দ্বিতীয়, সবুজ -৯ তৃতীয়, অন্য নীল _৯ অবশিষ্ট)। 
এর ফলে সাজানোটা হচ্ছে 71৪ 25-এর মত। কিন্তু চাইলে আমরা এভাবেও করতে পারতাম-- 


(ডান প্রান্ত, বেঁটে নীল, লাল -৯ দ্বিতীয়, সবুজ -৯ তৃতীয়, অন্য নীল -৯ অবশিষ্ট)। 
এক্ষেত্রেও আমরা 12 25-এই পৌঁছতাম। তার মানে এইভাবে রাখাটা একাধিকবার গোণা হয়ে যাচ্ছে। 
এরকম ০৮7:০90:000£ এড়াবার একটা কায়দা হল কেসে কেসে ভেঙে করা, যেমন করেছিলাম বই সাজানোর দ্বিতীয় পদ্ধতিতে। 
এরকম আলাদা আলাদা কেসে ভেঙে প্রতিটা কেসের হিসেব করে বার করে সব শেষে যোগ করে দেওয়াকে বলব 9001007 
[0717001019, যেটা আমরা একটু পরেই বিশদভাবে আলোচনা করব। তার আগে আরেক ধরণের ভুলের কথা বলি যার জন্য 
অনেক সময়ে ০৬০70০9070108 হয়ে যায়। ধরো দুই ধরণের জিনিস আছে, এবং তাদের মধ্যে জোড় মেলাতে হবে। যেমন 
তিনটে ছেলে আর তিনটে মেয়ে আছে, তাদের মধ্যে বিয়ে দিতে হবে, বা চারটে বাঝ্সের মধ্যে চারটে বল রাখতে হবে, বা 
কয়েকটা চিঠিকে খামে ভরতে হবে, এইরকম। এসব ক্ষেত্রে কোনো একধরণের জিনিস ধরে ধরে এগোলে ঠিক থাকে, ছুই 
ধরণের জিনিসই নির্বাচন করতে গেলে ০0৬০:0070110)6 হয়ে যায়। একটা উদাহরণ দেখি। 


[)81007919 16: দুটো ছেলে আর ছুটো মেয়ে আছে। এদের মধ্যে কতভাবে বিয়ে দেওয়া যায়? 


901,101: ছেলেদের নাম ধরো সুব্রত আর বিভাস, এবং মেয়েদের নাম ধরলাম মৌমিতা আর ইভা। তাহলে দেখাই 
যাচ্ছে এই ছুইভাবে কাজটা করা যায়-- 
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 সুবত আর মৌমিতার বিয়ে দাও, ওদিকে বিভাস আর ইভার, 
অথবা, সুব্রত আর ইভার বিয়ে, ওদিকে বিভাসের সাথে মৌমিতার। 
এর মধ্যে কোনো ০৮০7:০90:00706 নেই। এবার ভুল কায়দায় করি-- 
একজন ছেলে নির্বাচন করো : 2-ভাবে করা যায়। 
তার জন্য একটা মেয়ে নির্বাচন কর : 2-ভাবে করা যায়। 
৪ বাকি ছেলেটার সাথে বাকি মেয়েটার বিয়ে দিয়ে দাও : ]-ভাবেই করা যায়। 


সুতরাং 17071101311081010 1011001091০ দিয়ে উত্তর হচ্ছে 2 ৮2 % 1 _ 4. 
এখানে ভুলটা ছিল এই যে আমরা ছেলে আর মেয়ে দুটোই নির্বাচন করছিলাম। ফলে ০৮67:00901010% হয়েছে। যেমন আমাদের 
ধাপগুলো যদি এইভাবে করতাম 


(সুব্রত, মৌমিতা, বাকি দুজন), 
তবেও যা হত, আর 
(বিভাস, ইভা, বাকি দুজন) 


করলেও ব্যাপারটা একই দাঁড়াত। এরকম ০৮৫7:০০77)0)6 এড়াবার কায়দা হল ছেলেদের জন্য একে একে পাত্রী নির্বাচন (বা 
মেয়েদের জন্য একে একে পাত্র নির্বাচন) করা-- 


মৌমিতা কাকে বিয়ে করবে ঠিক কর : 9-ভাবে করা যায়। 
 ইভার সাথে অন্য ছেলেটার বিয়ে দাও : 1-ভাবে করা যায়। 
এবার 70816)110800) 7701019 লাগালে ঠিকঠাক 2 ৮ 1 52 উত্তর পাবে। চর 


এবার তোমার জন্যে কয়েকটা অংক দিই। সবগুলোরই একটা করে ভুল উত্তর দেওয়া আছে। তোমায় ভুলগুলো ধরতে হবে। 


ঢ)০7০199 2%: মহাভারতের গল্পে তোমরা পড়েছ শকুনি যুধিষ্ঠিরকে পাশাখেলায় হারিয়ে দিয়েছিলেন। খেলাটা কি করে 
হয়েছিল জানো তো? প্রতিদানে দুটো করে অক্ষ চালা হত (মানে আমরা যাকে ছক্কা বলি, ছয় পিঠে 1,2,...,6 লেখা)। যে 
ছুটো সংখ্যা পাওয়া যত তাদেরকে গুণ করে দেখা হত উত্তরটা জোড় হয় নাকি বিজোড়। জোড় হলে যুধিষ্ঠিরের জয়, বিজোড় 
হলে শকুনির। 2-টো ছক্কার প্রতিটাতেই 6 রকমের সংখ্যা আসতে পারে। সুতরাং 2-টো ছক্কা একসাথে চালার ফলাফল হতে 
পারে 6 6 536 রকম। এদের মধ্যে গুণফলটা জোড় হবে একমাত্র তখনই যখন অন্ততঃ একটা ছক্কা জোড় সংখ্যা দেখাবে। 
এইবার যুধিষ্ঠির ভাবতে বসলেন যে এই 36 রকম ক্ষেত্রের কোনগুলোতে তাঁর জয় হবে-- 


যদ প্রথম ছক্কাতে জোত অবগাযা প্তভে (মেটা হতে পরে 3-ভাবে), তবে দ্বিতীয় ছক্কাতে 6 রকম অংগ্যার 
যেটাই প্ভক কিছু আমে যায় না, আুত্তরা এই ক্ষেতে মোট 3 6 -18 ভাবে আমি জিতছি। আর ঘঁদি 
দিতীয় ছক্ষাতে জোত গ্তে তাহন্েত একই মুক্তি খাটবে। আুত্রাখ মেখান থেকে পাচ্ছি আরও 18. তার 
মানে আমি জিতছি মোট 18418 -36 রকম ক্ষেব্ে। অগ্থাৎ কিনা আমি অবশ্ষেবেই জিতাছি! 


সুতরাং তিনি উৎসাহিত হয়ে শকুনিকে বললেন, "মামা, যতবার খুশি খেলো। একবারও যদি তুমি জিততে পারো তো আমি নাম 
ফিরিয়ে নাম রাখব।" শকুনি সন্সেহে বললেন, "ভাগ্নে, তোমার নাম তোমারই থাক, খালি সিংহাসনটুকু ছেড়ে দিলেই আমরা 
খুশি!" তারপর কি হয়েছিল সে তো ব্যাসদেব লিখেই গেছেন। 

তুমি একটু যুধিষ্ঠিরকে বুঝিয়ে দেবে ওনার যুক্তির গলদটা কোথায়? যুক্তিটা যে ভূল সে তো বোঝাই যাচ্ছে, কারণ দুজনের 
ছক্কাতেই যদি 1 পড়ে, অমনি যুধিষ্ঠির হারবেন। সেটা মহাভারতের অভিজ্ঞতার পরে যুধিষ্টিরকে আর বলে দেওয়ার অপেক্ষা 
রাখে না। কিন্তু এখানে তোমার কাজ হল যুধিষ্ঠিরের চিন্তার মধ্যে কোন ধাপটা ভুল সেটা সনাক্ত করা। সর 


[:970159 28: প্রশ্নটা ছিল--[70জ 10087 0100700 18115 (77,77) 01 705100 10006075 ৪10 (17070 500). (719 
7০. 1,01৬ 15 59? এইরকম অংক আমরা আগেই দেখেছি। একজন ছাত্র তার অনুকরণে এইভাবে ভাবছে-- 


22 €01201)1178,507105 [04৬ ও 


15 26 1527 15 28 


বোবাই যাচ্ছে যে 17,1 দুজনেই ঠ-্র 1১০৬০. হবে, মানে 7৯ ₹ 5 আর 7 ₹ 59. যেখানে 8,752 
(0,1,...,9). এদের 1,0৬1 হন্ল 59, তাই ? আর 9-র মধ্যে অন্ততঃ একজনকে 9 হত্যেই হবে। এদের 
মধ্যে কাকে 9 রাখব মেটা 2-ভাবে তিক করা যায় (৫-কে, নাকি )-কে), অন্যজন 0 থেকে 9 দর্ঘন্ত যা খুশি 
হতে গ্রে, মানে 10-ভাবে নেওয়া যায়। ম্ুতরাখ ভস্তর আআছে 2 10 5 290. 


এই যুক্তিতে একটা ভূল আছে। কোথায়? স্ষ 


77567015929: চা? 26-এ ভারতের মানচিত্রের একটা অংশ দেখা যাচ্ছে। মোট ছয়টা রাজ্য উকি দিচ্ছে সেখানে। এগুলোকে 
রং করার জন্য চারটে রং আছে। অবশ্যই দুটো পাশাপাশি রাজ্যকে একই রঙে রং করলে চলবে না। প্রশ্ন ছিল--কতভাবে করা 
যাবে? একজন উত্তর ভেবেছে এইরকম-- 


প্রথমে মধ্যপ্রদেশের জন্য একটা রং নেব (4 ভাবে), তারপর তাকে দ্রিরে ঘে পাঁচটা রাজ্য আছে, তাদের 
ঘে কোনো একটা নেব (5 ভাবে), এই রাজ্যটাকে রং করব (3-ভ্ঞাবে, কারণ মধ্যপ্রদেশের রখটা আর 
লাগানো যাবে না)। এবার এই রাজ্যটা থেকে শুরু করে গ্রতির কাঁটার মত মধ্যপ্রদেশকে স্রিরে এগোব!। 
প্রথম ঘে রাজ্যটা আমবে অেটাকে রখ করব 2-ভাবে (আগের ব্যবহৃত রখ দুটো বাদ দিয়ে)। তার পরের 
রাজ্যটাকেও 2 ভাবে রখ করা যাবে, তার স্রেটাকেত তাই। এন খানম একটা রাজ্যই পে আছে ঘার 
তিনটে প্রাতিবেশীই রং গেয়ে গেছে। সুরা এই রাজ্যটার জন্য 4-_ 335 1-টাই রঙ পে আছে। অতএব 
ওস্তর হচ্ছে 4৮5৯৮3৮2৮2৮] _ 480. 


এই যুক্তিতে দু-ছুটো ভুল আছে। বার কর তো! সর 


3.2 4১9416101 10117701112 
আমরা 17001611)11096101) 7011770171০ শিখেছি, এবার শিখব একইরকম আরেকটা কায়দা--90010107) 10710011916. একটা সহজ 
উদাহরণ দিয়ে শুরু করি। চ15:817)]91 1%: ধরো তোমাকে চা 27-এ কটা টালি আছে গুণতে বললাম। কি করে করবে? 


9077নুশ0: একটা কায়দা তো অবশ্যই বাচ্চাদের মত ধরে ধরে সব কটা টালিকে গুণে ফেলা। বেশী টালি থাকলে 
সেটা কঠিন। [৬1001109010]. 70101010-ও লাগানো যাচ্ছে না, কারণ টালিগুলো একটা 190%8081০-এর আকারে নেই। 
কিন্ত টালিগুলোকে এখানে তিনটে গুচ্ছে ভাগ করা যায় (715 28-এ আলাদা রং করে দেখিয়েছি)। প্রতিটা গুচ্ছই একেকটা 
1০080£1-এর মত, তাই ওদেরকে 001101011080100 1071001001০ দিয়ে চট করে গুণে ফেলা যাবে। তারপর যোগ করে 
দিলেই হল! জর 


+যেমন, উত্তরপ্রদেশ থেকে শুরু করে ঘড়ির কাঁটার মত এগোলে পরপর আসবে ছত্তিসগড়, মহারাষ্ট্র, গুজরাট, রাজস্থান। 
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& 
£ & 
পরবীত্রনাথ শপ) সা 
পেলে নিউ ইয়র্ক €- স্টল 
715 29 15 30 


এটাই হল ৪1610]. 1971170191০. খুবই সহজ জিনিস, তবে দুটো ব্যাপারে সাবধান। অংকের ভাষায় 80100]. 10717701110-কে 
লেখা যায় এইভাবে--ধরো তোমাকে কোনো একটা 9০৮ দেওয়া আছে 44, তোমাকে গুণতে হবে 44-তে কতগুলো ০100701)% 
আছে। এই সংখ্যাটাকে আমরা |.4| চিহ্ন দিয়ে বোঝাব। তার জন্য যদি 4-কে কয়েকটা 501১99/-এর 07100. হিসেবে লেখা 
যায়-- 

4 41 07009 এ) 


যারা 015)9100, মানে £ 7 হলে 44804) 5 %, তবে ৪৭010910 7011700191০ বলছে যে 
141 _14117777 কা 


এখানে ছুটো শর্তই কিন্ত দরকারী--.4।-রা মিলে যেন পুরো .4-টা পাওয়া যায় (নইলে 070070001701)6 হবে), এবং 4এ॥-গুলো 
যেন 0151010% হয় (নইলে ০৬০:০০০705 হবে)। যেমন ধরো যদি 4 হয় 71€ 29-এর মত, আর 441 নিই ভারতীয়দের 
9০, আর 445 নিই ক্রিকেটারদের ৪০৮, তবে "1.4| - 1411 +145]" বললে হিসেব মোটেই মিলবে না। এখানে একই সঙ্গে 
0৬০10070170106 আর 0100709010176 ছুটোই হচ্ছে। যেহেতু 41 042 -₹ 1 ধোনি ), সুতরাং ধোনি দুবার গোণা হয়ে 
যাচ্ছে (০৮০7:001000106). আবার পেলে কোনো 4-তেই পড়েন নি, তাই তিনি বেমালুম হিসেব থেকে বাদ পড়ে গেছেন 


(01)0010000176106), 
759107012 18: দিল্লী থেকে নিউ ইয়র্ক যাবার সময়ে প্লেনটা মাঝে কোথাও একটা একবার দাঁড়িয়ে নেয়। এরকম দাঁড়ানোর 


কয়েকটা জায়গা হল প্যারিস, ফ্রাংকফৃূর্ট, আমস্টার্ভাম। [1 30-এ দেখিয়েছি বিভিন্ন এয়ারপোর্টের মধ্যে কতগুলো ফ্লাইট আছে। 
যেমন দিল্লী থেকে প্যারিস পর্যন্ত দুটো লাইন আছে, কিন্তু ফ্রাংকফৃর্ট যাবার জন্য আছে তিনটে লাইন। প্রশ্ন হল কতভাবে তুমি 
দিল্লী থেকে নিউ ইয়র্ক যেতে পারো। 

901,ন্শ০খি: এখানে আমরা তিনটে কেসে ভেঙে নেব, প্রেনটা কোথায় দাঁড়াচ্ছে তার উপর নির্ভর করে। 


1. যদি প্যারিসে দাঁড়ায় তবে 101110791108:0101 70117701110 লাগিয়ে উত্তর হবে 2 * 356. 
2. যদি ফ্রাংকফুর্টে দাঁড়ায় তবে 3৮153. 
3. যদি আমস্টার্ডামে দাঁড়ায় তবে 1 2359. 


এবার ৪091090. 1971710101০ লাগিয়ে উত্তর পাচ্ছি 61370 -15. সর 


এবার একটা অংক দিই, যেটা করে তুমি মজা পাবে। এর জন্য আমি ধরে নিচ্ছি যে তুমি দুটো 10784%-কে তুমি গুণ করতে 
জানো। 


ঢ)৪7:0159 80: এটাও আগের অংকটারই মত, খালি শুরুটা দিল্লী না হয়ে কলকাতাও হতে পারে। ওদিকে শেষটাও হতে 
পারে নিউ ইয়র্ক ছাড়াও ফিলাডেলফিয়ায়। দুটো তালিকা দিলাম, প্রথমটা বলছে কতভাবে তুমি ভারত থেকে ইয়োরোপে যেতে 
পারো, আর দ্বিতীয়টা বলছে কতভাবে ইয়োরোপ থেকে আমেরিকায় যেতে পারো। এর মধ্যে লাল সংখ্যাপ্তলো আগের অংকেই 
ছিল। 
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প্যারিস ফ্রাংকফূর্ট আমস্টার্ডাম নি ৪8 নন 
দিল্লী রর ৮ ফরাংকফু্ট 1 এ 
কলকাতা ] 9 উার্ড রি 


তোমার কাজ হল নীচের মত একটা টেবিল বানানো যেটা বলবে কতভাবে ভারত থেকে আমেরিকায় যাওয়া যায়-- 


নিউ ইয়র্ক ফিলাডেলফিয়া 
দিল্লী 15 
কলকাতা 


প্রথম ছুটো টেবিলকে যথাক্রমে 4 আর 13 নামের ছুটো 27874. বলে মনে করো, এবং ওদের গুণ করে 74 বার করো। 
কি পাচ্ছ? যদি 419 বার করতে? ছ্ 


এই যে আমরা 10001111)1108101., %116100. ইত্যাদি বিভিন্ন 117001)1-এর কথা শিখছি, এ থেকে যেন মনে করে বোসো 
না যে, একটা অংক দেখলেই ধাঁ করে বুঝে ফেলা যায় কোন 1)117701)10-টা কোথায় লাগাতে হবে। একটা অংক পেলে সেটাকে 
প্রথমে অত সব 1):17)010)16-টিন্সিপ্ল্‌ ভূলে সহজ বুদ্ধিতে চেষ্টা করাই ভালো। তাতেই সাধারণতঃ অংকটার নিজস্ব বৈশিষ্ট্যগুলো 
সহজে ধরা দেয়। ঠিক যেমন একটা নতুন মানুষের সঙ্গে প্রথম আলাপে সহজভাবে কথা বললে তাকে বুঝতে সুবিধা হয়। 
খামোখা যদি যান্ত্রিকভাবে "আপনি কি খেতে ভালোবাসেন? কি পরতে ভালোবাসেন? আপনার কি কান কট্কট্‌ করে?"-গোছের 
বাঁধা গতের প্রশ্ন করতে শুরু কর তাতে মানুষটাকে চেনা যাবে না। নীচের অংকটা করলে ব্যাপারটা ভালো করে বুঝবে। অংকটা 
101)06101) নিয়ে, সেটা কি জিনিস যদি জানা না থাকে তবে একটু বলে নিই। 

ধরো ছুটো 9০6 আছে 716 31-এর মত। এখানে 4 থেকে 73-তে একটা 1111060. মানে মনে করো কিছু তীর চিহ্ন 
[1 32(1)-এর মত। তীরগুলো সব বেরোবে 4-র ০100000-দের থেকে এবং শেষ হবে 7-র 100)00-এ গিয়ে। শর্ত 
খালি একটাই-- এ-র প্রতিটা 6101760 থেকে ঠিক একটা করেই তীর বেরোবে। তাই 71৪ 3201)-এর ছবিটা কিন্তু একটা 
9011001017-এর ছবি নয়। আর কোনো শর্ত নেই, 73-এর প্রতিটা ০1০7761)-এই তীর পৌঁছতে হবে, এমন কথা নেই। আবার 
7-এর কোনো 61910)97)-এ একাধিক তীর পৌঁছলেও আপত্তি নেই। কিন্তু যদি আমরা বাড়তি শর্ত চাপাই যে 7-এর কোনো 
01910017% ফাঁকা থাকতে পারবে না, তবে সেরকম 101706107-কে বলব একটা 0100 [01)06101. একটা উদাহরণ রয়েছে চ 
33(1)-এ। আর যদি বাড়তি শর্তটা নিই এইরকম যে, কোনো দুটো তীর এক জায়গায় শেষ হতে পারবে না, তবে সেটা হবে 
একটা ০0০-016 100700101. (015 33(1))। যদি দুটো শর্তই এক সঙ্গে থাকে তবে ছবিটা হবে ঢ1£ 33(01)-এর মত। এত 
সাতকাহন করে তীরচিহ-টিহ এঁকে যে গল্পটা বললাম সেটা কিন্তু আমরা চারপাশে হামেশাই দেখে থাকি। যেখানেই জোড় বাঁধার 


[715 31 [15 32 
€) একাধিক তীর এসেছে, 


4. 3 
1) £৯ 73 আপত্তি নেই, 


কোনো তীর আসেনি, 
আপত্তি নেই. 
একাধিক তীর বেরিয়েছে, রঃ 
চলবে না. 


(1) 


[04৬ 3 ] /১0010101) 101110017919 25 


(1) ও (11) 0019 


(111) 0106-0176, 01010 


[715 33 


ব্যাপার সেখানেই একটা করে ০0০-0779, 07069 101700101) লুকিয়ে আছে জানবে। যেমন যখন তুমি জামার বোতাম আটকাও, 
তখন আসলে বোতামের 5০৮ থেকে বোতামঘরের 5০৮-এ একটা 077০-0976, 01009 001)06101 নাও। যখন বুটজুতোয় ফিতে 
পরাও তখন বাঁ ধারের ফুটোগুলোর সঙ্গে ডান ধারের ফুটোগুলোর একটা ০০৫-০০০, 07060 1006101. গড়ে ওঠে (সাধারণতঃ 
সেটা দেখতে হয় ঢ15 33(1)-এর মত)। 


17580701919 19: 00179100181] 00170610179 7: 1179,374) ৯ 11792, 3,4) 10107 809. 0106-0189, 01760 8100. 


98/019 6109 00110571116 10101917%: 
1 701) 19 9৭৭) 0790) 10107 1) 19 ০৮০10) / 5 179) 3. 


[170 10011010101 50101) [01070109105 15 

(&) 4 (3) ৪ (0) 45 (0) 16 
(7912012.6) 
১০01,777"01: এরকম একটা অংক দেখে দিশাহারা লাগা স্বাভাবিক। এসব ক্ষেত্রে শুরু করার একটা ভালো কায়দা হল 
যে জিনিসগুলো গুণতে দিয়েছে (মানে ওই বিদঘুটে শর্তওয়ালা 10101107-গুলো) তাদের কয়েকটাকে এঁকে ফেলা। এখানে 
৪০/-ছুটোই হল 11, %, 3,4). অতএব ছবিটা শুরু হবে 718 34-এর মত। একটা তীর আঁকি 1 থেকে, ধরো 3-এ গেল। মানে 
/(1) 53. এরপর যদি 2 থেকে তীর আঁকি, তবে শর্তটার কথা মনে রাখতে হবে। সহজ বাংলায় শর্তটা হল--কোনো তীর 
যদি বিজোড়ে যায়, তবে তার পরের তীরটা জোড়ে শেষ হবে। সুতরাং 2 থেকে আঁকা তীরটা কোনো জোড় সংখ্যায় যেতে হবে, 
ধরো 29-এ গেল। যেহেতু এটা জোড়ে গেল, তাই এর পরের তীর কোথায় শেষ হবে তা নিয়ে কোনো শর্ত নেই, ধরো 1-এ 
পাঠালাম। এবার 4 থেকে 4-এ তীর আঁকা ছাড়া পথ নেই। সুতরাং আমরা একটা / পেলাম যেটা আমাদের শর্তগুলো মেনে 
চলে। লক্ষ কর যে আমাদের কাজে লাগছিল খালি একটাই জিনিস--তীরগুলোর শেষপ্রান্তে জোড় আছে নাকি বিজোড় আছে। 
আমাদের উদাহরণে যেমন জোড়, বিজোড়ের প্যাটার্ণটা হল বিজোড়, জোড়, বিজোড়, জোড়। শর্তটা বলেছিল যে ছুটো বিজোড় 
কখনও পরপর থাকতে পারবে না। 


(৬) 
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৬০, ৮০166. 707 /(1),/(9)।/(3), /(4) ০0০. ১১ 1,234 1 ০০৬6. ০96৩ ০৬০৮ 
704 9০ +৬০ ০4 ৬৩০০ ০0৫. ০০০৪.০$৬০. 1৯০ +06€6. ০06. ৪০০৭৯1৭ ৬০ ০44 
00 +৬০ ৬৪. 066০, 176,0০6. ৬৫. 79০৯ 10৬6. ০. ০€ 417৫. €০1০/০ 766. 
0469 


ও 044, 6৩৬০, 0944, 6৩৪ 
৪ 044, 6৩০, চ৩৬০॥ 0994 
6৩6) 0944, ৮৩০ 0994 


এই তিনটে ছাড়া যে আর এরকম প্যাটার্ণ সম্ভব নয় সেটা চোখে দেখেই বুঝলাম। 


৮০006০05646. ০৭ 07665 ০০৬ ৩০. 0৬৫০০ ০৬০৭০) 81767561650 
৬০৩০. 


500৭1, 4৮৫. ০১০৭, ০9৬০৩৫৩০০০৩, ৩৪. 0৩৫০+০০এ ০৬০৭০) 477০৬7961০5 0৮1 ৩৭০৩০, 


5০, ৩৭ €500০040০৭ 401016/ 4৮৫ 09৬৫৭ 15 3 ৮ (2 % 2) 19. 
[ 


এবার তোমার জন্য একটা একইরকম অংক। 
[75810159 312 00175106721] 10100610009 / : (17273, 4] ৯ 11723, 4) আগ) 81০ 0916-01097 01609 870 
9819 0119. 00110571110 191:01015: 

104) ৪০99৭. 16 8100 01015 10 10147 1) 19 9৮০13) 1৫ _ 1) 2) 3. 


17119. 600 10010010101 50101) 10110010105. ভা 


[১৯ 4 
বিয়োগ আর ভাগের সুত্র 


4] 90106780619 10111101112 

1৬0101)1108610) 19711701910 শিখেছি, 89016101) 10711101919 শিখেছি, এবার শিখব একইরকম আরেকটা কায়দা-- 501)- 
(7%0007) 70111701916. যে সব অংকে "অন্ততঃ একটা"-জাতীয় কথা থাকে সেগুলোকে আক্রমণ করার অমোঘ অস্ত্র হল এই 
50100800100. 1071170101০. একটা উদাহরণ দিয়ে শুরু করি। 


ঢ15:81007019 20: 715 35-এ মোট কতগুলো টালি রয়েছে? 


১০7,010: টালিগুলো মোটামুটিভাবে একটা 7০০0%781০-এর মতই ছিল, যার সাইজ ৮7. সুতরাং দিব্যি 007110131108,61077 
[77019 লাগিয়ে উত্তর পেতাম 35. কিন্তু সমস্যা হয়েছে ওই চিমনিটা নিয়ে। ওইখানটায় কোনো টালি নেই। লক্ষ কর যে 
চিমনির দরুণ ফাঁকটা খুব বড় নয়, খালি 2 * 2 ₹4-টে টালি বাদ পড়েছে। সুতরাং টালির সংখ্যা হল 35-45-5931. সর 


[04৬ 4 ] 90190180610) ৫5 0119101) 1011100179195 27 


ঢ15 35 


এটাই হল 501১0500100. 11177017016. এর মূল কথা হল এই--যে জিনিসগুলো গুণতে বলা হয়েছে, তার চেয়ে বেশী কিছু 
জিনিস গুণতে অনেক সময়ে সুবিধা হয় (যেমন চিমনির জায়গাটায় টালি কল্পনা করে নিলে 17071101)1108007 70711107310 
লাগানো যাচ্ছিল), তখন সেই বাড়তি জিনিসগুলো সুদ্ধ গুণে, তারপর বাড়তি জিনিসের সংখ্যাটা বিয়োগ করে দেওয়া। 

একটা অংক কষা যাক। 


[15091001912 21: একটা ক্লাসে তিনটে মেয়ে আর পাঁচটা ছেলে আছে। এদের থেকে মধ্যে থেকে তিন জনকে পুরস্কার দিতে 


হবে। একজন পাবে সোনার মেডেল, একজন রূপোর মেডেল, আর তৃতীয়জন পাবে ব্রোঞ্জের মেডেল। আর হ্যাঁ, অন্ততঃ একটা 
মেয়ে যেন কিছু একটা মেডেল পায়। কতভাবে দেওয়া যাবে? 

০07,ন্গ0খি: এই রকম "অন্ততঃ একটা" জাতীয় শর্ত থাকলে 510১0:800100. [011701)16-টা খুব কাজে আসে। প্রথমে 
শতটা বাদ দিয়ে দেখি কতভাবে করা যায়-- 


1. 966 0 ০99০৬ €০২ 4176. ০০04 ৬74015 ৪ ৬৭০৭০. 
2. 9০6 ০06০6 ০$+০৪০৭ €০৩ 8176. 91৩০€7294015 ৪-_1 ল? ৬০৭০. 
3. 966 06০6 ০$+9৪০৮৯ ০৩ 816. 6০556. ৮6400: 7 _1 356 ৬০৭০. 


5০। ৩৩ ৮7৫ ৮০৩1470069576ল 61016/ 7৪. ০01 ০৬৩৪৭ ০ ৬৭০৬০ +০ ০০০০৪. 3 
০৩৭৪০ €০€ ৯176. 6৩2০০ ০ ৪ 7 ৯6. 


এর মধ্যে যে সব ক্ষেত্রে কোনো মেয়ে কোনো মেডেল পায় নি (মানে ছেলেরাই সব মেডেল পেয়েছে) সেগুলোও ধরা হয়ে 
গেছে। সেগুলো এবার বাদ দিতে হবে। এই সংখ্যাটাও ঠিক আগের মতই বার করা যাবে, খালি এবার হিসেবে মেয়েদের ধরব 
না। অর্থাৎ "অন্ততঃ একটা মেয়ে" শর্তটাকে উলটে করে নিলাম "একটাও মেয়ে নয়"। সেই সংখ্যাটা বিয়োগ করতে হবে। 


€০৬। 419 ৬৩৪. 00৬ +০ ০১৩০০ +76. ০৩৬০6৫ ০€ ৬৭০৬০ ৬৮০৫৪, 0॥ 4176. 012৪9 
০০ +০ +৪ ৩০৬০. 


1. 966 0. ৩০৭ €০€ 46 ০০4 ৩7৪:40।5 5 ৬২০৭০. 
2. 9০6 06০6৫ ৩০৭ €০€ 6. ০8৬০৩764017 51 এ 4০৩০ 
3. 966 06০6৫ ৩০৬ €০€ 6. ০৩০26. 76401 4 _ 153 ০৩০ 


5০। ৩৩ ৮7৫ ৮০৩14706956 610016/ 7৪. ০01 ০৬৩৪৭ ০ ৬৭০৬০ +০ ০০০০৪. 3 
০৬০ +€০€ +76. €1229 15 ১৯4৮3. 


এবার বিয়োগ করলেই হল-- 
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12৭০০/ ৩৩৬ 7৮6. 59৩+৩০০০% €070016/ ১৮৫. ০০৩০২ 15 
৪৮*17৮%6-০৯৮ 4৯৮3 ল-"* ল 276. 


এরকম "অন্ততঃ একটা" জাতীয় বহু অংক করা যায় 50190800101. 1)11001)1০ কাজে লাগিয়ে। আগেই বলেছি যে এই জাতীয় 
ধকে ০০:৫০:70) হয়ে যাওয়ার সম্ভাবনা খুব বেশী। ধরো এই পুরস্কারের অংকটাই ভুল কায়দায় করছি। তোমাকে ভুলটা 
ধরতে হবে। 


অন্ততঃ একটা মেয়েকে পুরস্কার দিতেই হবে। ম্ৃতরাখ প্রথমে একটা মেয়েকে নির্ধাচন কারি, মেটা 3 
ভাবে করা যায়। এবার তিক করি তাকে কি পুরস্কার দেব। মেটা 3 ভাবে করা যায়। বাকি আছে দুটো 
পুরস্কার আর ৪ _ 1 -7-টা ছেনেমেয়ে। বাকি পুরস্কারের একটার জন্য 7 ভাবে কোনো এপ্রকজনকে নিধাচন 
করা যায়। অন্যটার জন্য ?-_ 1 56 ভাবে। ম্ুত্তরাধ 100101911090107) 10770)1০ ননাগিয়ে ভস্তর হচ্ছে 
3৮3৮৭১৮6378. 


কিন্তু এক্ষুণি আমরা উত্তর পেয়েছি 276. ভুলটা কোথায়? প্রথমে নিজে চিন্তা করে নাও। তারপর নীচের ব্যাখ্যাটা পড়। এখানে 
আসলে ০৮০০০:)070 হয়ে যাচ্ছে। প্রথমে আমরা একটা মেয়েকে নির্বাচন করছিলাম, ধরো তার নাম মৌমিতা। দ্বিতীয় 
ধাপে তার জন্য একটা পুরস্কার ঠিক করছিলাম, ধরো সোনার মেডেল। বাকি মেডেলগুলো আমরা বাকি যে কোনো দুজনকে 
দিচ্ছিলাম--মনে করো রূপোর মেডেলটা পেল অদিতি, আর ব্রোঞ্জটা গেল বিভাসের কাছে। পুরো নির্বাচনপ্রক্রিযার চারটে ধাপকে 
এইভাবে লেখা যাক-- 


মৌমিতা, সোনা, রূপো -৯ অদিতি, ব্রোঞ্জ _৯ বিভাস। 


কিন্তু আমরা তো এভাবেও করতে পারতাম--প্রথম নির্বাচিত মেয়েটা হল অদিতি, তার জন্য নির্বাচিত মেডেলটা হল রূপো, বাকি 
মেডেলগুলোর মধ্যে সোনাটা পড়ল মৌমিতার ভাগ্যে, আর ব্রোঞ্জটা এবারও গেল বিভাসের কাছেই। মানে এবার নির্বাচনপ্রক্রিয়াটা 
অদিতি, রূপো, সোনা _৯ মৌমিতা, ব্রোঞ্জ _৯ বিভাস। 


বুঝতেই পারছ যে এই ছুটো নির্বাচনপ্রক্রিয়া আলাদা করে গোণা হচ্ছে। অথচ ছুই ক্ষেত্রেই তো ফলাফলটা একই--মৌমিতা 
সোনা, অদিতি রূপো আর বিভাস ব্রোঞ্জ। তার মানে এই কেসটা একাধিক বার গোণা হয়ে যাচ্ছে! 

আরও কয়েকটা "অন্ততঃ একটা"-জাতীয় অংক করি যেগুলোকে 50190800100. [01101)1০ দিয়ে কজা করা যায়। প্রতিক্ষেত্রেই 
কায়দাটা একই--প্রথমে "অন্ততঃ একটা" শর্তটা বাদ দিয়ে হিসেব কর, তার পর দ্যাখো "অন্ততঃ একটা"-কে উল্টে "একটাও 
নয়" করে দিলে গুণতি কত দাঁড়ায়। সেটা বিয়োগ করে দিলেই উত্তর পেয়ে যাবে। 


ঢ)য510155 22: একটা পুকুরে বারোটা পদ্ম পাতা আছে, গোলাকারে সাজানো। ধরো ওদের নাম দিলাম 1,2,..., 19. 
একটা ব্যাং 1 নম্বর পাতায় বসে আছে। প্রত্যেক ধাপে ব্যাটা এক লাফে একটা পাতা থেকে অন্য যে কোনো একটা পাতায় 
গিয়ে বসতে পারে। তাহলে প্রথম 10 ধাপে ও কতভাবে লাফালাফি করতে পারে যাতে ও অন্ততঃ একবার 19 নম্বর পাতায় 
যায়? 

[াবনাঃ 

প্রথমে "অন্ততঃ একবার" শর্তটা ভুলে গিয়ে করি-- 


€ 
ব্যাংটা যেখানেই থাকুক প্রত্যেক ধাপে ও লাফ দিতে পারে -ভাবে। এরকম লাফ ও দিচ্ছে 10 বার, তাই মোট 


€ -ভাবে প্রথম 10-টা লাফ দিতে পারে। 
এবার "অন্ততঃ একটা"-কে উলটে "একটাও নয়" করব, মানে কতভাবে লাফাতে পারে যাতে কখনোই 19 নম্বর পাতায় না বসে। 


টি 
সেটাও আগের মতই করা যাবে। এবার প্রত্যেক ধাপে ব্যাংটা লাফ মারতে পারে -ভাবে। সুতরাং প্রথম 10-টা লাফ 


ও দিতে পারে 10 -ভাবে। 


[04৬ 4 ] 90190180610) ৫5 0119101) 1011100179195 29 


্ 
অতএব 50130:806101 1011001)19 লাগিয়ে উত্তর হল । ছু 


এবার একই ব্যাংকে নিয়ে আরেকটা অংক। 


77597019923:  কতভাবে ব্যাটা প্রথম 5-টা লাফ দিতে পারে, যাতে অন্ততঃ একবার কোনো ০৮০) সংখ্যাওয়ালা পাতায় 
গিয়ে বসে? ছ্ 


এবার একটু কঠিন অংক। 


71%970189 ৪4: এক নম্বর পাতা থেকে শুরু করে ব্যাটা কতভাবে 10-টা লাফ দিতে পারে, যাতে ও অন্ততঃ একবার এক 
নম্বর পাতায় ফিরে আসে। স্ছ 


17150970198 35: 4080 09 501176 00%%10 ৪, 1980. ৮৮101] 10) 01:099917109. 4৮0 698,০00) 01:99911)6 16 10085 1900 ৪, 
190. 01 50110৮01899] 9101084]. 11) 1)0%% 11915 1959. 0800. 0100 5181)819 0০0101 89 6178 0116 080: 0095 ৪ 
19950 0100 190. 9197791? স্্া 


77509101958 86:. 110 01019 10701010100. %%9. 85901171017 &, 0920 00175196501 058,015 365 085. 17107. 6179 
11110190] 0 চ/8:9 11) 10101) (11016 19 86 19836 0110 11)98,90. 101117085 817)0116 ৪, 80001) 01 100 1[0901919. 
ছা 


452 [)1৮19101) 10111701119 

আমরা 10011161)11681010 10117011919 আলোচনা করার সময়ে শাখার থেকে প্রশাখা, তা থেকে প্র-প্রশাখা, ইত্যাদি ডালপালা 
ছাড়াচ্ছিলাম। যতই ডালপালা ছড়ায় ততই উত্তরটা গুণ হতে হতে বেড়ে যায়। কিন্তু এই কায়দায় এগোলে অনেক সময়ে 
ডালপালা এত বেড়ে যায় যে একটু ছেঁটে দেবার দরকার পড়ে। তার জন্য প্রধান হাতিয়ার হল ৭119101) 19711101310, যেটা 
এবার শিখব। প্রথমে একটা অতি সহজ উদাহরণ দিয়ে শুরু করি। 


[:5810019 22: আবার একটা আমের অংক। [12 36 দ্যাখো। দুটো শাখা, প্রতিটা থেকে তিনটে প্রশাখা, তার প্রতিটা থেকে 


দুটো করে আম। এই অব্ধি আগের মতই। কিন্তু এবার আমাদের কাজ হল আমগ্ুলোকে ঝুড়িতে ভরে ফেলা। প্রতিটা ঝুড়িতে 
ঠিক দুটো করে আম ধরে। আমাদের আগ্রহ আমের সংখ্যা নিয়ে নয়, আমরা জানতে চাই কটা ঝুড়ি লাগবে। 

501,0নু০0: যদিও আমাদের প্রধান মাথাব্যথা ঝুড়ির সংখ্যা নিয়ে, আমের সংখ্যা নিয়ে নয়, তাও প্রথমে আমের সংখ্যাটা 
বার করে নিলেই সুবিধা হবে। সেই সংখ্যাটা 1701101)1108600. 70117701110 দিয়েই বার করা যাবে, 2 * 3৮1 56. কিন্তু 
যেহেতু একাধিক আম একই ঝুড়িতে যাচ্ছে, তাই ঝুড়ির সংখ্যা হবে এর চেয়ে কম। প্রতি ঝুড়িতে ঠিক দুটো করে আম রাখছি, 


ঢ15 36 


গা গুট গু? 
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17165 517 


তাই ঝুড়ির সংখ্যা হবে 6/2 5 3. এইটাই হল 1৮15197) 101177011010. লক্ষ কর যে 17011108101) [01707310 লাগানোর 
জন্য যেমন প্রতিটি শাখা থেকে সমান সংখ্যক প্রশাখা বেরোনোর দরকার, তেমনি 01%1510]) 1371170111০ লাগানোর জন্য প্রতিটা 
ঝুড়িতে সমান সংখ্যক আম থাকা দরকার। 


এই উদাহরণটা ভালো করে খুঁটিয়ে দেখা যাক। আমাদের কাজ ছিল ঝুড়ি গোণা, কিন্তু সরাসরি সে কাজটা না করে আমরা 
প্রথমে আমের সংখ্যা গুণলাম। আম এখানে ঝুঁড়ির থেকে বেশী "সুন্ষ্স" জিনিস, বা বলা যায় যে ঝুড়ি হল আমের চেয়ে বেশী 
"স্থূল" জিনিস। এই ব্যাপারটা অনেক সময়েই লক্ষ করা যায়--গুণতে চাই কোনো স্থল জিনিস, কিন্তু তার চেয়ে বেশী সূক্ষ্ম কোনো 
জিনিস সহজে গোনা যায়। যদি এমন হয় যে প্রতিটা স্তুল জিনিসেই ঠিক সমান সংখ্যক সূক্ষ্ম জিনিস আছে, তবে 11510) 
[0717001001০ দিয়ে উত্তর বার করা যায়। 

বর্ণনা শুনেই আন্দাজ করতে পারছ যে এটা 70701011)1108101. 7)711101)1০-এর চেয়ে একটু বেশী জটিল। উদাহরণ দেখলে এর 
মাহাআ্য বুঝতে পারবে। কিন্তু তার আগে 50190806100. 1071001001০ আর ৭1515100. 7)1117011০-এর মধ্যে একটা তুলনা করে 
নিই। এরা দুজনেই ০৬০:৫০০০717৪-এর প্রতিষেধক। কোন ওষুধটা কখন লাগে মনে রেখো-- 


* যা যা গুণতে হবে তার বাইরেও যদি কিছু বাড়তি গুণে ফেলে থাকো, তবে তার প্রতিষেধক হল 5110:8001077 
[0111701019. 


যদি বাইরের জিনিস নাও গুণে থাকো, কিন্তু ভিতরের জিনিসেরই অল্প কয়েকটাকে একাধিকবার গুণে থাকো, তাহলেও 
91001806101) [07117017019 কাজে দেবে। 


৪ আর যদি প্রত্যেকটা জিনিসই একাধিকবার কিন্তু ঠিক সমান সংখ্যক বার গোণা হয়ে গিয়ে থাকে, তবে সেই ০৬০:০০০:0015 
থেকে রক্ষা করবে 01৮191017 [01111011016 . 


কয়েকটা অংক দেখলে ব্যাপারটা স্পষ্ট হবে। 
ঢ58100]912 23: কোনো একজায়গায় তিনটে প্রধান মোড় আছে। 712 37-এ একটা ম্যাপ দেখিয়েছি যেখানে এই তিনটে 


মোড় কালো গোল হিসেবে আঁকা আছে। লাইনগুলো হল ওদের মধ্যে বিভিন্ন রাস্তা। তোমার কাজ হচ্ছে মোট কটা রাস্তা আছে 
গুণে ফেলা। 

501,৭০০: একটা কায়দা অবশ্যই ম্যাপ দেখে এক এক করে রাস্তাগুলো গুণ ফেলা। কিন্তু রাস্তাগুলো যেরকম বিচ্ছিরিরকমের 
প্যাচানো তাতে সেই কাজটা মোটেই সহজ নয়। এর চেয়ে একটা সহজ কায়দা হল 9115101) 1011170191০ লাগানো, এইভাবে-- 
প্রথমে গুণে দ্যাখো প্রত্যেকটা মোড়ে কতগুলো করে রাস্তা মিশেছে। এখানে 2-নম্বর মোড়টা হল পাঁচমাথার মোড়, 1-নম্বরে মিশেছে 
€-টা রাস্তা, আর 3-নম্বরে গেছে মোটে তিনটে। সুতরাং এটা বলা কি সঙ্গত হবে যে মোট রাস্তার সংখ্যা হল 57643 -514? 
না, কারণ এইভাবে যেটা পাওয়া গেল সেটা রাস্তার প্রান্তের মোট সংখ্যা। যেহেতু যেকোনো রাস্তারই ঠিক ছুটো করে প্রান্ত আছে, 
তাই রাস্তার সংখ্যা হবে 14/2-7. জর 


এখানে স্থল জিনিসটা ছিল রাস্তা, আর সূক্ষ্ম জিনিসটা ছিল রাস্তার প্রান্ত। এই ধারণাটার ভিত্তিতে একটা চট জল্দি ঠকানো ধাঁধা 
দিই। 


[04৬ 4 ] 90190180610) ৫5 0119101) 1011100179195 31 


গ্রীস সত 


15 38 7715 329 [715 40 715 4] 


ঢ)50০7:0152 3%: এমন একটা ম্যাপ আঁকো যেখানে চারটে মোড়, প্রথমটায় চারটে রাস্তা মিশেছে, দ্বিতীয়টায় তিনটে, 
তৃতীয়টায় ছয়টা এবং চতুর্থটায় দুটো 


17759001916 24: 135 801990108] 06 ৪, 0010৮95 13010011) চ€০ 10080) 8, 11119 91111) 121ড7991) 247 (জঘ0 


1101)-0017900171615 ৮০11099. 11109 10111701301 01 01950118419 01 8 00179 [9015601) 01 8 91999 19 

(4১) 15 (3) 90 (0) 28 (1) 35 
(3৪62011.12) 
5০01.7ণ]0: এখানে কয়েকটা শব্দ আছে, যেগুলো অপরিচিত লাগতে পারে। 47১0158090” মানে বাংলায় যাকে বহুভুজ 
বলে, যেমন ঢা 38 আর 718 39-এ দেখিয়েছি। এদের মধ্যে 71 38-টা দেখতে বেশ গোলগাল, কোথাও [1 39-এর 
মত খাঁজ বা তোবড়ানো নেই। এরকম 1১01500-কে বলে “০090৮০:৮ যদি একটা ০90৮% [01550 নাও, আর যেকোনো 
ছুটো ৮০:০০ (শীর্ষবিন্দু) যোগ কর (যারা 17070690159006০, অর্থাৎ পাশাপাশি নয়) তবে একটা 18808] (কর্ণ) পাবে। 
[1 40 দ্যাখো। এর জন্য অবশ্য ০০7০০ না হলেও চলত। কিন্তু সেক্ষেত্রে 71960779-টা 7015507-এর বাইরে চলে যেতে 
পারত, যেটা একটু দৃষ্টিকটু (716 41)। সেই জন্যেই এই অংকে ০০৬০: শর্তটা চাপিয়েছে। এইবার অংকটা ঠিক ম্যাপের 
অংকটার মতই। ৬০:৮০স-গুলো যেন মোড়, আর 018£0791-গুলো তাদের মধ্যে রাস্তা। 


০৬, ০০01 ৬০:৬৫ ৬৬৪. ০০0৬ 9০৬ ৪-_ 3 - 5 40০০৭015005 4776. ০412৫ ৪.4 ?০৭+ 
০০৩, 6৪. ০৭৭ ৬০ ৫০৪০7 +6 9০২২০ ৬৪৩৪ 9৭ 15 ৯৬০ +21০)7০০৩৩০), 


এইবার 015151010 1971170191০ লাগাতে হবে-- 


5০ ৬০, ০০+ ৪৮5 40. ০০৩+ 6001 ৭০০০৭০। ০ ০০৩৭৪ ৪০০1৬ +৬/০৪ (০৭০৪. 
€€০৬৮। ০001 ০4). 5০ 4৮8. ০0০০৬৭০ 1০ 40/2 _ 20. 


দুটো মোড়ের মধ্যে রাস্তাই বল, আর দুটো ৮০1৮০-এর মধ্যে 0192008]-ই বল, 91৮151017 10110191০-এর প্রয়োগটা 
দুইক্ষেত্রেই একই--প্রত্যেকটা জিনিস দুবার করে গোণা হয়ে যাচ্ছিল, তাই দুই দিয়ে ভাগ করে সেই ০0৮91:60111078-এর 
মোকাবিলা করা হল। নীচের অংকটাও একইরকম। 


775০7015938: একটা অনুষ্ঠানে মোট 5 জন উপস্থিত ছিল। সবাই সবার সঙ্গে একবার করমর্দন করেছে। তবে প্রত্যেকে 
কতগুলো করমর্দন করেছে? মোট করমর্দনের সংখ্যা কত? সর 


70597000919 25: 00051090191 09180154717 127 78417182100 47. 4 (92100 001751509০0 ০ 1018015. 


(005) 0791০ 87০ 16019010706 098075.) "00980090019 ৪, 078,601) ০900]% 0000 10 01107019170 017010701] 


32 0010101178607105 [)/১% 4 


[01959]. 00] 6281000)19, (9800) 117,178) 08120106 [0185 জা10) 11,178), 006 আ1]] [185 17471 )-10110]) 009 
6০684 10101770190] 0 [999911)10 1008,001)99 19 

(4১) 36 (13) 40 (0) এ (])) 54 
(7972013.20) 
১০0,001: 


066. 06. 16 420৬5. 6০০1 46045 ০৬০ ৬0 ০০৬০. €০৫ €7০0৬016। (177,498) 
10৭5 ৬77 (78718)? (78710? 17871) (7871) (771) ০ (774), 


9৩৯ 0৮ 15 ৬৭০৭ ০০০৮ ০০৬৪ 15 ০০৬৭+৪4 ৪০০৬ ০০. 9০ +175. ৫০৭৩৪ 
৭৩৬৮৩০৩ ০০ ০০৬৭29 1০ 


17597701015 26: 11110 10010010107 19008178195 01)9৮ 0810 19০ 010681090. 105 39110116100] 07 01) 6০1৮০ 


৮০70109901৪, 12 81090. ০80191 701580) 19 (4) 66 (3) 30 (0) 24 (19) 15. (0৬ 7১৬.57/55.2010) 
301,0০0: এই অংকটা কিভাবে শুরু করতে হবে সেটা ঠিক বোঝা যাচ্ছে না। এরকম অবস্থায় একটা ভালো অভ্যাস হল যে 
জিনিসগুলো গুণতে বলেছে তাদের কয়েকটা উদাহরণ নেওয়া। এক্ষেত্রে উদাহরণ নেওয়া মানে এরকম কয়েকটা 7০০8:021০-এর 
ছবি আঁকা। তার জন্য আগে একটা 19-টা 5106-ওয়ালা 7015807. আঁকতে হবে। সেটা খালি হাতে আঁকা সহজ নয়, কিন্তু 
আমাদের একটা কাজচলা গোছের আদল পেলেই হল। তাই আমরা 12 5106-ওয়ালা 101/890-এর বদলে একটা গোল এঁকে 
তার মধ্যে একটা 1:9008/78]০ ঢোকাব। এরকম বার কয়েক আঁকলেই দেখবে 7০০৪:08]1০-টা সবসময়েই মাঝামাঝি জায়গায় 
আঁকতে হচ্ছে, যদি এক ধারে আঁকতে যাও তবে মুখোমুখি বাহুগুলোকে 78810] (সমান্তরাল) রাখা যাচ্ছে না। এই ব্যাপারটা 
একবার চোখে পড়লেই এর কারণটাও বুঝতে পারা উচিত। যেহেতু 7০০৮৪7781০-এর কোণগুলো সব 90, তাই ওরা একেকটা 
501)107:016-এর মধ্যে থাকতে বাধ্য, মানে 7০০00810510-এর প্রতিটা 01980109] অবশ্যই প7:010-টার একেকটা 0187000$1 
হবে। যাই হোক এই একই ব্যাপার 12 510০-ওয়ালা 1১০18০-এর ক্ষেত্রেও হবে। 7২০০৪:০৪]০-টা যেভাবেই আঁকো না কেন 
যদি ওকে 41307) নাম দাও তবে 4 আর (থাকবে মুখোমুখি আর 13,179-ও হবে পরস্পরের মুখোমুখি। সুতরাং 4 আর 43 
নির্বাচন করলেই ০0 আর 7)-ও আপনা থেকেই নির্ধারিত হয়ে যাবে। যেমন ধরো যদি এ নাও | নম্বর ৮০০-টা আর 13 
নাও 2 নম্বরটা তাহলে 0-কে ? হতেই হবে, আর 19-কে ৪ হতেই হবে। আরও লক্ষ কর যে আমরা 41301) নিয়েছিলাম 
৫10.15০-ভাবে। ফলে -4-কে | নেওয়ার পর 43-কে 2 থেকে 6-এর মধ্যেই হতে হবে। 


৮৪% 4৮6. ৩০০০০ ০€ 46. 12-99৭ 6০. 10066064 ০1০০৬০০, ৩ 416. 0৬065 
1)9)...১19. ৮৪+% 4779. €০০+০৭০6 ৩০. 41301) 10/620164 01০০৬২০০,. 


০ 90০6. 4: 12 ৬০৩৬০ 

০90০6. 01 4০৬7৫০01৬ ০৫৫০০+715 4 : 1 ০৬ 

০:910০6. 13 ৩০০৫৭, 4 0৮4 01 ৭ 7772. ০1০০৩৬৬০৪, ৫৪০+০%০ 0 ৬৭০৩৪ 
০:910০6. 1) 4০৬৪+২০০৭ ০66০০৯৮৪ 43: 1 ০৬ 


5০, ৩৭ €500০047০৭ €401019/ ৬২০ ০% 12৯1 ৮6 1৯60 ৬৭০৬০ 


11০৬42.৬০। ০06. 4৯176. ০০০০)৫ (5 910621164, ০০ ৯6. ০0৬৭9. ০০০০৫ 1০ ০০০45 
ঞু 50425. 


[04৬ 4 ] 90100800101) &5 0115101) 107111010195 33 


[715 42 


[ 112০8. +1৪. ০০৬০২ 1০ 60/4 15. 


কটা ত্রটি ছিল, যেটা আমরা কথার প্যাঁচে ধামাচাপা দিয়ে দিয়েছি। অংকটায় 70158০0-এর ৮০৮০২-গুলোতে 
কোনো লেবেল করা ছিল না, আমরাই সুবিধার জন্য 1,9,..., 19সংখ্যা লাগিয়ে নিয়েছিলাম। একইভাবে 7০০08:08]1০-টাও 

ছিল না, সেটাও আমরাই করেছিলাম চিন্তা করার সুবিধার জন্য। অংকটার শেষভাগে গিয়ে আমরা ব্যস্ত হয়ে 
মনে করিয়ে দিয়েছিলাম যে 44,173, 01) ইত্যাদি অংকটায় দেওয়া ছিল না, তাই একই 7০০808]0 চার্ভাবে গোণা হয়ে যাচ্ছে, 
তাই 4 দিয়ে ভাগ করেছিলাম। কিন্তু 7019০0-টাকে যে 1,9,...,12 করে লেবেল করেছিলাম, সেটাওতো অংকে দেওয়া ছিল 
না, তার জন্য কই কিছু করলাম না তো! আসলে যিনি অংকটা দিয়েছিলেন তিনি মনে মনে ধরে নিয়েছিলেন যে ৮০1৮০-গুলো 
আলাদা আলাদা করে লেবেল করা আছে। সেটা অবশ্যই তীঁর প্রশ্নে বলে দেওয়া উচিত ছিল, কিন্তু বলতে ভুলে গেছেন। আমি 
তাহলে কি করে বুঝে গেলাম? আসলে আমি অংকটা দুভাবেই করে দেখেছি। তাই জানি যে লেবেল না করা থাকলে যে উত্তরটা 
আসে সেটা এখানে 0007-গুলোর মধ্যে দেওয়া নেই। বলাই বাহুল্য যে এটা [100 না হলে আমিও অথৈ জলে পড়তাম। 
যাই হোক লেবেল করা না থাকলে অংকটা কি করে করা যেত দেখি। তার জন্য একটা গল্প বানিয়েছি নীচের অংকটায়। 


ঢ)9100])19 27: ধরো আমরা একধরণের গয়না বানানোর চেষ্টা করছি যেখানে একটা সোনার ফ্রেম থাকবে 12-5106 1:9£7018] 
[01560]. আকারের, আর তার মধ্যে একটা হীরের 7০66817819 বসানো থাকবে, তবে সেরকম গয়না ঠিক কতগুলো সম্ভব? 

১01.0ন101: আগের অংকের সঙ্গে এর পার্থক্যটা বোঝার জন্য 715 42-র গয়নাছুটোর দিকে তাকাও। যদি সোনার ফ্রেমটার 
গায় সংখ্যা দিয়ে লেবেল করা থাকত, তবে জিনিস ছুটোকে আলাদা বলতাম, কিন্তু গয়নায় যেহেতু কোনো লেবেল থাকে না 


তাই গয়না হিসেবে ওরা একই (খালি একটু ঘুরিয়ে রাখা হয়েছে এই যা)। 
এখানেও চার ধাপে এগোব, তবে গুণতিটা হবে অন্যরকম-- 


৪ 900০6. ০৭. ০০৩৫. ০€ 4176. ০০০৭০]: 1 ৬০ (9৭০৪. 0 ৬০৬০০০ ০৬৫ 
196৮450600) 
০:91০০6. ৯1৪. ০৫৫০০15. ০০৩৮৪ 1 ৬৬০ 
০ 910০6. ০৭. ০০৭৪৫ ০৪+৮৬৭০৪৮। +6. ০৩০৬৪ ০০৬৮৪:০৮ 3 ৬৬০৩০ 
০91০০671670 ০০৪৬৮ 1 ৬২০৭ 
5০ 4776. 0+০৬6৩ 1০ ও. 


এবার তোমার করার জন্য একটা অংক। 


7:97০159 39: আগের অংকটার মতই। খালি এবার 7১0155০-টার 20-টা বাহু নেব। এখন কতগুলো 7০08:05]9 টোকানে 
যাবে? একবার ৮৪৮০স-গুলোতে লেবেল আছে ধরে করো, তারপর লেবেল ছাড়া কর। স্ 
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আগেই বলেছি যে কোনো অংকের গোড়াতেই যে জিনিসগুলো গুণছ তাদের কয়েকটার ছবি এঁকে নেওয়া ভাল। দুঃখের ব্যাপার 
যে অনেক ছাত্রছাত্রীই তা না করে খালি কিছু ফর্মুলা অন্ধের মত লাগাতে যায়। তুমি যদি উপরের অংক দুটো না বুঝে প্যাটার্ণে 
ফেলে এরকম অংক করার চেষ্টায় থাকো, তবে নীচের অংকটায় হোঁচট খাবার সমূহ সম্ভাবনা। 


ঢ5970159 40: আবার একই অংক, কিন্তু এবার বাহুর সংখ্যা 9. কতগুলো 17900817219 ঢোকাতে পারবে? লেবেল থাকলে, 
এবং না থাকলে কি হবে বল। স্ 


[7580000019 28: 1965  [19,-,79]. 07, 00910001000] 04 91001001690 12115 14719) 06 99199969065. 


৪10) 0080 44 8100 43 879. 019)01100, 10010 44 0] 419 0] 190610 1008: 1309 01200065.  (835-731172019) 
301,0ন্শ0: এই অংকটা কঠিন নয়, কিন্তু সমাধানটা এত সংক্ষিপ্ত, যে ম্যাজিক বলে মনে হতে পারে। 


] €।০+ ৬২০ ০০৩প+ 466. ০76৫ ০€ ০৩৭০৪ 6০৫০ (4১79). 


কি করব বুঝে নিই। ,9-এর থেকে ছুটো 0151010 501১5০/বার করব 4 আর 13. তার মানে 4,73 যেন ছুটো ঝুড়ি, আমরা 
9-এর একেকটা ০101707 নিচ্ছি, এবং হয় সেটা এ4-তে রাখছি, নয়তো 13-তে, আর নয়তো ,9-এই ফেরত পাঠিয়ে দিচ্ছি। 
অতএব-- 


6০০ ০ +৮216৮765+5 ০19 ০০৭ 6৪. ৩৯ ৪৮৫ এ ০৭ 13 ০৫ ৮৫12৭. 3৬০৩০. 


76৩2 ০৩৪. 07 ৪164৮6৭55০9, ৩৭ ৮+0০047০%, €৩0016/ 4776. ০৬৩৪৭ ০ 
০৭০.০এ ০০ (4,193) 15 37. 


এবার 00010০11১81 বার করতে হবে। (4,13)আর (13,44) যেহেতু 01010070781. হিসেবে একই, তাই 2দিয়ে 
ভাগ করলেই হত। খালি এর জন্য 4 7₹% 73 হতে হবে। 44,73 যেহেতু 59987, তাই 44 713 হবে। একটাই ব্যতিক্রম, 
সেটা হল এ 573 5 ৫. সেটা বাদে বাকিদের সংখ্যাকে 2 দিয়ে ভাগ করে, এই কেসটা আলাদা করে যোগ করে দিলেই 
হবে। লক্ষ কর এই অংকে 000110101108607, 9070:8001017, 015151017 এবং ৪010070 1071001001০ সব কটাই লাগল। 


908. 41049 ₹ %, ০০:47 13 ৪০০4 ৬7৫০4 5:13 :%-:07. ০৪৫৪৭ €?০5 
(4,13)0€ (134) ০১৬০ 9০৬০৪ ৩০০৩4৪৫০এ (4713). 9০ 4৮৫. ০০০০৩ ১ +1. 


নীচের অংকটার মত অংক আমরা আগেই করেছি। খালি এখানে 0170:9০7:০0 7811 নিয়ে কাজ করতে বলেছে। এক্ষুণি যেভাবে 
07:9676. থেকে 0:00701:90 1981-এ গেলাম সেটা এখানেও কাজে দেবে। 


[75870156413 11 77571 819.01961006 1011070 101117010919 8110 190 ৪0 1099161৮০ 11199919 900] (179 
1,01৬ 07 17,019 73545, 0700. [70 0110 10101001901 07 %7)070676 78175 11),0). এখানে 01701007090 বলেছে, 
% 53, 5 4ও যা 75 4৫ _ 3-ও তাই। জর 


/৯1055০15 


1, 82-50+1 ৯ 34ু. ৫ 5 1005) & ₹ 3165) ৫- 100, ৫- 316, ৪- 316 - 10041 - 217. 
3. 54710 _ 44. 4.৫ 10000, & _ 99999, ৫-? 1429, ৫7 ৮ 14285, 6 _ 1429, 7 _ 14285, 
95 14285 14294 1 _ 12857. 5. 2509-25-41 _ 226. 6. একটা 501819 00001১0 যদি 3 দিয়ে ভাগ 
যায়, ত্ে তার 98816 7০০/-টাও 3 দিয়ে ভাগ যেতে বাধ্য। সুতরাং আমরা (3)2 _ 972 জাতীয় সংখ্যা গুণছি। | থেকে 
99999-এর মধ্যে সবচেয়ে ছোটো এরকম সংখ্যা হল 9-9 ৯৮ 12. আর সবচেয়ে বড় সংখ্যা পাব 7, _ 105 বসালে। 
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সুতরাং উত্তর হল 105-_-1471-105. %. ৫ 2) & 1) ০৫2) ৫_ 1) 252১৮1১৮2৯৮] লধু, 

৪. বাঁপ্রান্তের লাল 3-ভাবে, ডানপ্রান্তের লাল 2-ভাবে, মাঝের পাঁচটা জায়গার প্রথমটা 5-ভাবে, দ্বিতীয়টা এ-ভাবে, তৃতীয়টা 
3-ভাবে, চতুর্থটা 9ভাবে, এবং পঞ্চমটা 1-ভাবে। সুতরাং উত্তর 3 2৮০5 * 4 * 3৮2১৫] 5790. 9. দ্বিতীয়টার ক্ষেত্রে 
10011101911080101) 70711701191 লাগানো যাবে, প্রথমটার ক্ষেত্রে যাবে না। কারাণ প্রথম ক্ষেত্রের দ্বিতীয় ধাপটা কতভাবে করা 
যাবে সেটা নির্ভর করবে প্রথম ধাপটা কি ভাবে করেছ তার উপরে। দ্বিতীয় পদ্ধতিতে উত্তর হবে 1 * ] 353. 

10. 593 125. 11. 4৮6১০ » 4৮] 480. 12. ডবল পিরিয়ডের ক্লাসটা কোথায় রাখবে ঠিক কর : 3-ভাবে 
করা যায়। সেটা কিসের ক্লাস হবে সেটা এ-ভাবে ঠিক করা যায়। অবশিষ্ট পিরিয়ডগুলোর মধ্যে প্রথমটা 3 ভাবে, দ্বিতীয়টা 
2-ভাবে আর তৃতীয়টা | ভাবে পূর্ণ করা যায়। সুতরাং উত্তর 3 4 3৯2 * 1 -%9. 18-95-1053, 

০-3৮* 359. 14. 3৮9৯৮1৮2512. 15. 3%5 15. 16. (৮-2)0%- 3). 18. 219-ভাবে। 
18. যতক্ষণ পর্যন্ত প্রতি পদক্ষেপে বাঁ ডান যেকোনো দিকে যাওয়া চলবে, ততক্ষণ দিক নির্বাচন করা যাবে 2-ভাবে, ফলে 
(7) _ 2 হবে। কিন্তু যেই কোনো একটা দেওয়ালে ধাক্কা খাবে তারপর আর দুদিকে যাওয়া চলবে না, একদিকেই ফিরতে 
হবে। অমনি 1 (/:) € 2 হবে। তার মানে প্রশ্নটা হল পাগলটার পক্ষে সবচেয়ে কম পদক্ষেপে কি করে একটা দেওয়ালে 
পৌঁছনো সম্ভব। এবার উত্তরটা বোঝাই যাচ্ছে, 75 পদক্ষেপে। 19. 3৮4১৮ ০%324. 20. ৪৮০৮3 48. 
21. 13115 715. 22. 01076 ০6০7159:0100-টা হল 9 * 3£ ৮ 53 ৮7. আমরা সেই সব ০৮০" খুঁজছি 
যেগুলো ০৭৭, 3 দিয়ে ভাগ যায় কিন্তু 32 দিয়ে যায় না। এইরকম ০৮০: দেখতে হবে 3 % 5 *77-র মত যেখানে 

$ 5 0,1,2,3 আর 7 _ 0,1,9. সুতরাং উত্তর 4 35 19. 23. 7৯০৮ 11 5693. 24ু. 5১৮7৮ ৭ ল 2ধুড. 
25. 152৮2 360, কারণ 7-এর চিহ্ন 2-ভাবে নেওয়া যায়, 7-এর চিহ্ৃও তাই। 26. ?১ 33591. 

27. 0৮7০0901708, যে সবক্ষেত্রে দুটো ছক্কাতেই জোড় আসবে সেসব ক্ষেত্রগুলোকে দুবার করে গোণা হয়ে গেছে। 
28. "?5) 59" কেসটা ছুবার গোণা হয়েছে। 29. রাজ্য ও রং দুটোই নির্বাচন করা হয়েছে, তাই ০৮০7০০10108. 
পাত্র আর পাত্রী দুইই নির্বাচন করার মত। একদম শেষধাপে তিন প্রতিবেশীই যে তিনটে আলাদা রং ব্যবহার করেছে এমন 


নাও হতে পারে, তাই 010007:0091100105. 30. 1344 5 ৃ র্‌ রর ] , যেটা হল ভারত থেকে আমেরিকা যাওয়ার টেবিল। 


473 হল কতভাবে আমেরিকা থেকে ভারতে আসা যায় তার টেবিল। 31. 9. 

32. 11)9 5 1119,6- 10, 5 1019,6 -₹ 1119 _ 1019. 32. 11565. 24. প্রথম লাফে ও 1 বাদে অন্য 
কোথাও যাবে। তারপর থেকে 9-টা লাফে অন্ততঃ একবার 1-এ আসতে হবে। 119 _ 109. ৪5. 310 _ 919. 

36. 365190 _ 365 * 364 ৮ *-* * (365 99). পরে আমরা শিখব এরকম লম্বা গুণফলকে কি করে সংক্ষেপে লেখা 
যায়। 3%. অসম্ভব, যদি এরকম সম্ভব হত, তবে মোট রাস্তার সংখ্যা হত (4+3+6+2)/2, মানে সাড়ে সাত! 

38. ১%% _ 10. 39. লেবেল থাকলে 2১৮) _ 90. লেবেল ছাড়া 9. 40. লেবেল থাক আর নাই থাক উত্তর 
দুইক্ষেত্রেই 0. যেহেতু 9 একটা 9৭৭ সংখ্যা, তাই মুখোমুখি দুটো ৮০7০০ পাওয়াই যাবে না! 41. 079০790 হলে উত্তর 
হত 7 9৮ 11 703. [000:0০790 হওয়ায় এর মধ্যে প্রতিটা কেসই দুবার করে গোণা হয়েছে, খালি একটা কেস বাদে 
যেখানে ? -৭. তাই উত্তর হল 70471 - 352. 


[04৬ 5 ] [01561706, 9007০, 1009 7০199616100. (1) 37 


(17979629111 
কিছু পরিচিত প্যাটার্ণ 


1)15617)0) 010.6160 110 16192910101) (1091৮ 1) 


আগেই বলেছি যে এই বইয়ের বিষয় হল বিভিন্ন জিনিসের সংখ্যা গোনা। যে কোনো জিনিসের সংখ্যা গোণাই এর মধ্যে পড়ে। 
তবে এই জাতীয় যে কোনো বইয়েরই অনেকটা জায়গা ধরে থাকে একটা বিশেষ ধরণের অংক, যেখানে আমাদেরকে কিছু জিনিস 
দেওয়া থাকে এবং তাদেরকে বিভিন্ন শর্ত মেনে সাজাতে বলা হয়। কতভাবে সাজানো যায় সেটা বার করাই হয় অংকগুলোর 
উদ্দেশ্য। যেমন-- 


1. একটা ক্লাসে 10-টা ছাত্র আছে, তাদেরকে কতভাবে একটা বেঞ্চে বসানো যায়? 
2. কতভাবে বসানো যায় যাতে ছুটো বিশেষ ছাত্র পাশাপাশি না থাকে? 


3. কেবলমাত্র 1,2, 3,4,5, এই পাঁচটা 01516 ব্যবহার করে মোট কতগুলো তিন 911৮-এর সংখ্যা বানানো যায়? এদের 
মধ্যে কতগুলো 3 দিয়ে ভাগ যাবে? 


4. ছয়টা বিভিন্ন রঙের পুঁতি দিয়ে কতভাবে মালা গাঁথা যায়, ইত্যাদি। 


ংকগুলোর সমস্যা হল অনেক সময়ে দুটো সম্পূর্ণ আলাদা দেখতে অংকের জন্য একই কায়দা কাজে লাগতে পারে, আবার 
প্রায় একইরকম দেখতে ছুটো অংকের ক্ষেত্রে সম্পূর্ণ আলাদা কায়দার দরকার হতে পারে। সেই কারণে ধাঁধা লেগে যাওয়া বিচিত্র 
নয়। এই ধাঁধার হাত থেকে বাঁচার জন্য জানা দরকার যে এই ধরণের একটা অংকে কোন কোন জিনিসের উপর সমাধানের 
কায়দাটা নির্ভর করে। একটা অংক হাতে পেলেই এর জন্য তিনটে ব্যাপার লক্ষণীয়-- 


€ প্রথম লক্ষণীয় হল--যে জিনিসগুলো সাজাতে বলছে সেগুলো কি 91561770৮ (মানে আলাদা আলাদা) নাকি 16101081(মানে 
একই)। 


_ অনেক অংকের ক্ষেত্রে সবার 015617০6 হয়, যেমন পাঁচটা ছেলেকে একটা বেঞ্চে বসানোর অংকে ছেলেগুলো 
অবশ্যই 71561700. 

_ অনেক অংকে সবাই 179:6108] হয়, যেমন ভিখারিদের পয়সা দেওয়ার অংকে কয়েনগুলো সবই 19110] ধরতে 
হবে, কে কতগুলো কয়েন পেল সেটাই খালি গুরুত্বপূর্ণ, কে কোন কয়েনটা পেল সেটা নিয়ে ভিখারিরা সাধারণতঃ 
মাথা ঘামায় না (জালি কয়েনের সম্ভাবনা না থাকলে!) 

_ কোথাও আবার কিছু 015070৮ আর কিছু 1016108] মিশে থাকে, যেমন 7017708/র অক্ষরগুলো সাজিয়ে 
নতুন শব্দ তৈরীর অংকে [-ছুটো 19617018], আবার /২-ছুটোও নিজেদের মধ্যে 10০16108], যদিও [€ আর এ. 
পরস্পরের থেকে 91561000. 


€ দ্বিতীয় লক্ষণীয় হল--সাজানোটা কি ০0:00০৭ নাকি 000700:০1? অর্থাৎ কে কার পরে আসছে সেটা কি গুরুত্ৃপূর্ণ? 
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15 1 [715 2 15 3 


_ অনেক অংকে ০01৭০1-টা গুরুত্বপূর্ণ হয়, যেমন 1,2,3 দিয়ে বিভিন্ন চার 0181৮-এর সংখ্যা বানানোর অংকে 1319 
আর 1321-কে অবশ্যই আলাদা করে গুণতে হবে। 

_ অনেক অংকে ০01০.-টা আদপেই গুরুত্বপূর্ণ নয়, যেমন পাঁচজন ছাত্রের থেকে তিন জনকে নিয়ে একটা দল 
বানাতে হলে ০:৭০:-এ কিছুই আসে যায় না, দল হিসেবে সৌরভ, বিকাশ, অজিত-ও যা, আবার অজিত, সৌরভ, 
বিকাশও তাই। 

_ কোনো কোনো অংকে কিছু কিছু ০:0০ গুরুতৃপূর্ণ, বাকিরা গুরুত্বপূর্ণ নয়। যেমন ধরো 71 1, 71 2 আর 
[1৪ ৪-এ চারটে পুতি দিয়ে মালা গাঁথা হচ্ছে। পুতিগুলো কার পরে কোনটা সুঁচে পরানো হয়েছে তার ভিত্তিতে 
দেখলে তিনটে কায়দা আলাদা। কিন্তু মালাটা শেষ হবার পর দ্যাখো মণ? |] আর 71৪ 2 আসলে একই মালা, 
কিন্তু ঢ71£ 3-র মালাটা অন্য। 


৪ তৃতীয় লক্ষণীয় হল--1:০7910101. কি চলতে পারে, মানে একই জিনিসকে কি একাধিকবার ব্যবহার করা যায়? একটা 
ক্রিকেট টামে যে একই খেলোয়াড়কে দুবার নেওয়া যায় না, সেটা নিশ্চয়ই বলে দিতে হবে না! কিন্তু যদি বলি 1,2,3 
দিয়ে কত রকম পাঁচ 011৮-এর সংখ্যা বানানো যায়, তবে 11319 নিতে কোনো আপত্তি নেই। 


বুঝতেই পারছ যে এই তিনটে ব্যাপার মিলিয়ে মিশিয়ে অনেক রকমের অংক বানানো যায়। আমরা সেগুলো একে একে শিখব। 
প্রথম ছুদিনে শিখব সেইসব অংক যেখানে জিনিসগুলো সবাই ৭1500, কে আগে কে পরে সেই ০7০০.-টা গুরুত্বপূর্ণ, কিন্তু 
কোনো 1:9196109]0. চলবে না। এই সব অংকে প্রধান হাতিয়ার হল 1700101)1109:101 1971170111০. তবে অনেক সময়ে 
10010101911086101) 10710)01)1০-টা গুছিয়ে লিখতে গিয়ে অনেকগুলো ধাপ হয়ে যায়, তখন সেটাকে সংক্ষেপে লেখার জন্য দুটো 
1)0908010]. ব্যবহার করা হয়। প্রথমে সে ছুটো শিখে নিই। 


5.1 আথ্স্‌ 10069861010: 9.0607191 
একদম সহজ অংক দিয়ে শুরু করি। 
75507019191: একটা ক্লাসে 50-টা ছাত্র আছে। তাদেরকে একটা লাইনে কতভাবে দাঁড় করানো যাবে? 


১0.ঢা?[0: এখানে "জিনিস"-গুলো হল 50-টা ছাত্র। কোনো ছুটো ছাত্র কখনো 1৭976108] হয় না, তাই এখানে "জিনিস"- 
গুলো ৭150)0. লাইনে দাঁড় করানো মানে কে কার পরে দাঁড়াচ্ছে সেটা গুরুত্বপূর্ণ, সুতরাং সাজানোটা ০:৭০.০৭. আর 
আমাদের ছাত্ররা কেউই ভৌতিক ক্ষমতাসম্পন্ন নয়, তাই একই ছাত্র একাধিক জায়গায় দাঁড়াতে পারে না, সুতরাং 7০1১০61107-এর 
কোনো প্রশ্ন নেই। [৬0101108610 10711701016 লাগাই-- 

1. একেবারে বাঁদিকে দাঁড়নোর জন্য একটা ছাত্রকে নাও। : 50 ভাবে করা যাবে, 

2. তার ডানদিকে দাঁড়ানোর জন্য আরেকটা ছাত্র চাই, তাকে 50 -_- 1 49 ভাবে নির্বাচন করা যাবে, 

3. তার পরের স্থানের জন্য ছাত্র পাওয়া যাবে 50 -_ 2 5 48 ভাবে। 


4. তারও পরের স্থানের জন্য... ওরে বাবা, এরকমভাবে লিখতে লিখতে তো হাত ব্যথা হয়ে যাবে! 
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লিখতে যতই হাত ব্যথা হোক, ধাপগুলো কিন্তু বোঝাই যাচ্ছে--মোট 50-টা ধাপ হবে, প্রতি ধাপে সংখ্যাটা এক এক করে 
কমতে থাকবে, একদম শেষ ধাপে খালি একটাই ছাত্র পড়ে থাকবে, তাই খালি একভাবেই নেওয়া যাবে। সুতরাং ধাপগুলো 
বিস্তারিতভাবে না লিখেই 10010118101 7011001091০ লাগিয়ে উত্তর পেয়ে যাচ্ছি-- 


50 ৮ 49 ৮ 4৪8 ৮ ---৮%€ 2], 
নর 
নিশ্চয়ই সন্দেহ নেই যে এখানে 50-এর বদলে অন্য কোনো সংখ্যা থাকলেও একই যুক্তি খাটত, প্রতিধাপে সংখ্যাটা এক এক 
করে কমতে কমতে 1 অব্ধি নামত। সুতরাং যদি ?7-টা ছাত্র থাকত তবে উত্তর হত 

7) € (7771) ৮৯৮2৮], 


এই জিনিসটা এত বার বার কাজে লাগবে যে আমরা এর একটা সহজ নাম দেওয়া হয়েছে--০৮0718] ০0 7, যাকে সংক্ষেপে 
লেখে 17). সংজ্ঞাটা এইরকম-- 


])নাশাবানা09: [9.0691191 


7০0৮ 8005 0099161৮0 17009691 7) ০0901) 0116 09০6০719201 017) 8৪ 


101 517৮ (71) ৮০7৮2 ৮], 


45150 ছা 09919 015 1. 


ছুটো কথা বলে নিই-- 


* 7) মানে 7 থেকে শুরু করে এক এক করে কমতে কমতে 1 অব্ধি নামতে হয়, এভাবেও ভাবতেও পারো, আবার 
1] ০৯3১৮... করতে করতে 7, অব্ধি উঠতে হয়, এভাবেও ভাবা যায়। 


€ দ্বিতীয় কথাটা হল 0!- | নেওয়াটা একটা ০০77৬০10100, অর্থাৎ প্রথা। এর ফলে কিছু জিনিস সহজে লেখা যায় বলেই 
এইরকম নেওয়া হয়েছে। সেটা আমরা একটু পরেই দেখব। 


ছোটো কয়েকটা 7-এর জন্য 7?! বার করা যাক। 


17917010919 2: 
11 নল 1) 
211 তু এ. ৮২22 
31 লহ 1৮2৮3 256, 
ধু 1৮2৮3 % এল 24) 
5! লহ 1৮2৮3 ৮4৮%ট ন 190. 
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আচ্ছা এবার যদি তোমায় 6! বার করতে বলি কি করে করবে? তুমি কি 1 2৮... করে 6 অব্ধি গুণ করতে বসবে? 
সেটা করলেও উত্তর আসবে বটে, কিন্তু লক্ষ কর যে 515 120-র মধ্যে 1,9,...১ট পর্যন্ত গুণটা করাই আছে, সুতরাং এটাকে 
€ দিয়ে গুণ করে দিলেই চট করে 6! 5 516 5 120 * 6 ₹ 720 পেয়ে যাবে। এই কায়দাটা খুব কাজের। যেকোনো 
7!-এর পেটের মধ্যেই তার আগের সব ০০০71৪1-রা ঢুকে আছে। কথাটা গুছিয়ে লিখে রাখি। 


']77)97৬ 


700 870 7) _ 1১2) 3১১১০, 
701 5178 *€ (7) -1)! 


এই ব্যাপারটা না হলে 19০$০7191-দের নিয়ে কাজ করা বেজায় কঠিন হত। কারণ 7) হল 1 থেকে 7 অব্ধি সব সংখ্যার 
গুণফল, সুতরাং 7, যত বাড়বে ততই এটা সাংঘাতিকরকমের লাফিয়ে লাফিয়ে বাড়বে। কিরকম লাফিয়ে বাড়ে তার একটা নমুনা 
দেখবে? 6! 720 ছিল, আর 24! হল 


24! ল 620448401733939439360000. 


আর 
30! _ 2625285981291091058636308480000000. 


এক্ষুণি যে 50-টা ছাত্রকে এক লাইনে দাঁড় করাচ্ছিলাম তার কায়দা ছিল 50! রকম। সেই সংখ্যাটা আসলে কত শুনবে? সেটা 
হল-- 
50! _ 3041409320171 3378043612608166064768844377641568960512000000000000. 


মানে যদি প্রত্যেকভাবে দাঁড় করাতে মাত্র এক সেকেণ্ড করেও লাগে তবে সবরকমভাবে দাঁড় করাতে লেগে যাবে 
977819354478953769406269552664119368710700924928000000000 বছর, যেখানে পৃথিবীরই বয়স বলা হয় 
মোটে 48400000090 বছর!!! সাধে কি আর স্কুলে বাচ্চাদের এক লাইনে দাঁড় করাতে মাস্টারমাশাইদের এত বেগ পেতে হয়! 
যাই হোক, বুঝতেই পারছ যে, £০60119] নামক 2)90%0190-টা বড়ই কাজের জিনিস, নইলে আমাদের এত বড় বড় সংখ্যা 
লিখতে লিখতে হাত ব্যথা হয়ে যেত। তার চেয়ে আমরা কেমন দিব্যি ছোট্টো করে 50! লিখেই একই জিনিস বুঝিয়ে দিতে 
পারলাম। এই যে বড় বড় সংখ্যাগুলো দিলাম, এগুলো কম্পিউটারে খানিকটা জটিল একটা প্রোগ্রাম দিয়ে বার করতে হয়েছে। 
তোমার ক্যালকুলেটরেও দেখবে £8০০719] বার করার ব্যবস্থা আছে, কিন্তু 10! অবৃধি যাওয়ার পরই উত্তরটা আর ক্যালকুলেটরের 
ছোট্টো পর্দায় ধরে না, তখন ক্যালকুলেটরটা একটা 87)0:05170086০ উত্তর (মানে কাছাকাছি কিছু একটা উত্তর) দিয়ে ছেড়ে 
দেয়। পরীক্ষা করেই দ্যাখো। 

আমরা এক্ষুণি শিখলাম যে 7! 7 * (7 _1)1. এর ফলে কাজ কত সহজ হয়ে যাবে দ্যাখো। মনে করো তোমাকে এই 


জিনিসটাকে সরল করতে দিলাম-- টি 


174ু' 
তবে তুমি নিশ্চয়ই 71 4-এর মত এগোবে। লক্ষ কর এখানে তুমি উপরতলার ?+43-কে 10 আর নীচের তলার 1 +4-কে 
ঢ লিখে তারপর কাটাকাটি করে উত্তর পেয়েছ 9. কিন্তু যদি 


501 
48! 

[715 এ 

৮৬৩ _ বটি 
০ উই 


1)/১৮ 5] 101561706, 9907০901709 7০199616100. (1) ঞ] 


দিতাম, তবে তুমি নিশ্চয়ই 50! আর 48! বার করতে বসবে না! সেক্ষেত্রে তুমি চট করে লক্ষ করবে যে 48! আসলে 50!-এর 
পেটের মধ্যেও একটা আছে, কারণ 50! _ 48! * 49 ৮ 50. অতএব 


50! _ 4৪! * 49 * 50 


এ নু 49 ৯90 ল 2450. 


এই কায়দাটা খুব ভালো করে শিখে রাখো--সুযোগ পেলেই %০9781-দের মধ্যে কাটাকাটি করে দেওয়া। 


17509101556 12917000011: 


এ ১২ 351032)! 
(৫) ন্ট, (%) না 
| 


[7১970199 গু: কোনটা বেশী বড়, ৯9 নাকি ১7? চর 


৮» 100! 1011 


মনে রেখো যে 18০60718] হল লেখার একটা 770%80100 মাত্র, অংক করার হাতিয়ার নয়। হাতিয়ার হল 17011101311081077 
[01001010 ইত্যাদি, কিছু বিশেষ ক্ষেত্রে ০০119] ব্যবহার করে উত্তরটাকে সংক্ষেপে গুছিয়ে লেখা যায়, এই যা। 
একটা উদাহরণ দেখলে ব্যাপারটা স্পষ্ট হবে। 


17591001016 3: 11) 1005৮ 1008)% 788. 081) 010. ৪০1০0 30 0001) 69 9০001) 930 0119175 11) ৪, 00৮৮ 9০9 (179 


৪, 00178110008) 195 10901 11) 800 9500:0000 010811? 

১০0].ন্ম0ি: ধাপে ধাপে এগোব, এখানে ভদ্রলোকরা সবাই 0150:70, তাঁদের নাম জানি না, তাই 1,2, ইত্যাদি করে 
নাম দিয়ে নিলে সুবিধা হবে। ধরো এমনভাবে নাম দিলাম যাতে সেই বিশেষ ভদ্রলোক 1 নম্বর হন। প্রথমে সেই বিশেষ 
ভদ্রলোককেই বসাব। তাঁর আবার প্রান্তের চেয়ারছুটো পছন্দ নয়। সুতরাং তাঁকে বসানো যাবে 30 -_ 2 5 28 ভাবে। এবার 2 
নম্বরকে বসাব। অবশিষ্ট 30 _ 1 - 29 খানা চেয়ারের যে কোনোটাতেই তাঁকে বসানো যাবে। তৃতীয় ভদ্রলোকের জন্য থাকবে 
29 _ ] 5 28-খানা, এইভাবে চলতেই থাকবে। প্যাটার্ণটা যেই বুঝে গেলাম, এবার একবারে 1800118] ব্যবহার করে লিখে 
দেব-- 


৪:0৫. 962001 ৮70৬. ০0. 6৫. 92044 1৭ 30-2- 28 ৬০৩০. 


৬0. ০০০০০1০০ 29 ৬৮6. ০0৬. 6. 56.049.4 14 4176. ৫০০৬০0০09) 29 ০170০ 15 29! 
৬০৭০. 


5০, ৩৬ ৬৩00০০51০৭ €4০001৫/ 476 0০৬৫৫ 15 28 ৮ 29. 


বিকল্প পদ্ধতি 
এখানে আমরা অংকটা করলাম লোকেদের দৃষ্টিভঙ্গী থেকে, মানে প্রথম ধাপে প্রথম জন, দ্বিতীয় ধাপে দ্বিতীয়জন এইভাবে 
এগোচ্ছিলাম। চাইলে আমরা চেয়ারের দৃষ্টিভঙ্গী থেকেও করতে পারতাম। এর জন্য চেয়ারগুলোকে ধাপে ধাপে ভরতাম-- 


৪ ৬৬৫ ০০৬. 0 ৫. 16-€৬০০% 010৬ ৭29 ৬২০৩০ 0০৩৩০এ৭ ০৪০ +৮৪ ০65০$০। 
৬0৩) 


৮ 
50200 ৮04) 


* ৩৬০ ০০৩ | ৮7৫. ৩৮৭01০1০ 28০০$5 ৭ 281 ৬২০৩. 
5০, ৩৭ ৬৩00০০41০৭ €০০001৫/ 476 0০৬৫৫ 15 29 * 28 % 281 _ 28 ৮ 291 ৬০৩০. 
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উত্তর অবশ্যই আগের মতই এল। সর 


এবার একটা চিন্তা করার প্রশ্ন দিই। 
[)97০159 ৪: একজন ছাত্র উপরের অংকটা এইভাবে করবে বলে ভেবেছে-- 


প্রথমে বাঁদিকের চেয়ারে মোক বআব, 29 ভ্ঞাবে করা যায়। তার পরের চেয়ারের জন্যও লোক পাওয়া যাবে 
20 জন। হার পরের চেয়ারের জন্য 28 জন, ইত্যাদি। স্বৃতরা ভস্ভর হন্স 29 * 291. 


ভুলটা কোথায়? 


এবার তোমার হাতপাকানোর পালা। 


75.97:0152 4: একটা ক্লাসে 30 জন ছেলে আর 20 জন মেয়ে আছে। এদেরকে কতভাবে এক লাইনে দাঁড় করানো যাবে 
যাতে মেয়েরা সবাই এক সঙ্গে থাকে, আর ছেলেরাও সবাই এক সঙ্গে থাকে? চর 


ঢ১৪1:0152 5: 1,2,3 আর 4 এই প্রত্যেকটা 0121 একবার মাত্র ব্যবহার করে কতগুলো সংখ্যা বানানো যায়? সর 


[75810159 6: 10 70105 (181991190. 1,...১10) 81০ 018,090. 010100111)]% 81:001)0. ৪, 01019. 4৬0 806 080 69 
00100 81)% 10118669805 00110 [00110 810115 ৪, 9018151)6 1109. 0109 8100 98705 8৮ 00106 1. 10] 110জা 
108) ৪9 081) 16 10011) (09 1101 0116 ঠ50 61000 10 51910117581] 001101 [3011765 ০5806]% 0006 1) 
10০057০9177 জর 


এবারের অংকটা একটু কঠিন, এবং এই বইতে আর কোথাও লাগবেও না। তাই অস্বস্তি হলে বাদ দিয়ে যেতে পারো। 
[1790019184:0019 90100 0: 


(12-1+1)117 (2224 1)21 ++ (22 _1 47101! 


19 (4১) (7,179)! (3) (,-1)(0,41)1)41 (0) (,4+2)1-1 (09) 78(07৮1+1)1)-1. (৮৬চ.57/9.2017) 
১০0,0৭0: প্রথমেই বলে রাখি এই অংকটা "ফাঁকি" দিয়ে করা যায়। তার জন্য প্রথমে ছোটো কোনো ॥ নাও, ধরো 
7, _ 1. তাহলে যোগফলটায় খালি একটাই 1০0 থাকবে, এবং সেটা হবে (12-1741) * 1131. এবার (4১),(3),(৫) 
আর (1))-তে 7, 1 বসিয়ে দ্যাখো। (4৬)-এর ক্ষেত্রে পাবে (1472)! 7 1, সুতরাং (4১) বাদ। (3)-এর বেলায় 1, সুতরাং 
আশা আছে। (৫)-এর বেলায় % 1, সুতরাং বাদ। কিন্তু ())-এর বেলাতে 1, অতএব আশা আছে। এবার লড়াই (3) আর 
())-এর মধ্যে। তার জন্য ?-এর অন্য কোনো ৬৪10০ নাও, ধরো 7» 5 2. তাহলেই দেখবে (7))-ও কাটা পড়বে, টিকে 
থাকবে খালি (3). সেটাই উত্তর। 

অবশ্য এটা নিতান্তই ফাঁকি হল। অংকটা সত্যি সত্যি না করে, 10:0-এর গলদের ফুটো দিয়ে গলে যাওয়া। ঠিকঠাক করে 
করার একটা কায়দা হল সবকিছুকে ০6০8] দিয়ে লিখতে পারা। যেমন ধরো (74 1) *7॥!-কে আমরা লিখতে পারি 
(7,41)!. এটাকে ভাবা যায় যেন (7,741)-টা £8০০718]-এর "ভিতরে ঢুকে গেল"। তেমনি যদি 7 17! দিত তবে সেটাকে 
(6,741) _ 1) ৯%7% 5 (741)! _7॥ হিসেবে লিখতে পারতাম। অর্থাৎ আমাদের উদ্দেশ্য হল £8০০178]-এর সঙ্গে যাই 
7-ওয়ালা কিছু গুণ হয়ে থাকবে সেটাকে কোনোভাবে ০$0178]-এর "ভিতরে ঢুকিয়ে নেওয়া"। যদি 72 * 77! থাকত তবে-- 


12 ১11 710১ 1+ 2)(৮4 1) _ (377 2)] * 1 ল (4 2)! _ (3742) ৮ 1! 
(7৮1 2)1- 03071) 71] ৮70 ল (7 2)!1- 3087 1)1 771. 


104১৬ 5] [015610706, 09:90:90, 1709 1০199616100. (1) 49 


766৮ 6177 ০৬৮15 
(72-%+1)%! 
_. (0৮+2)004+1)- 31-27-7410! 
০80 
এটা আসলে 75 
- (0৮+2)0৮+1)- 4771) 
_ (৮+2)0৮+1)- 40041) -1)-1)% 
ীতাীর্পি 


_ (0৮+2)0+1) _40+1) +3)%! 
_ ((৮+2)1-40+1)14+3%! 


অনুমান করতে পারছ যে এর উপর ৪7170780101 লাগালে [০০:8]-দের অনেকপগ্তলো যোগফল আসবে। তাদের একটা নাম 
দিয়ে নিই, তাহলে লিখতে সুবিধা হবে-- 


] ৮+9% _1112141...41. 


এখানে 1) দেখে ঘাবড়ে যেও না। [২০$%0০-টার জন্য কিছু একটা অক্ষর দরকার ছিল, তা আমরা ?) ব্যবহার করেছি, এই 
যা। এবার সব কিছু ,9-জাতীয় জিনিস দিয়ে লিখে ফেলব, এবং আশা করব যে শেষমেশ সেগুলো সব কাটাকাটি হয়ে যাবে। 


১-(:+2)1_4১-0:+1)। +8১০৭ 


1 1 ] 
লু :59%,- 1727 0৮71)17 (৮7 2)1-49 717 0৮7 1)1735% 
২ চি 


(-1)08171)141. 


5.2 দ্বিতীয় 1,06861010: [9910017696101) 


এবার আমরা আরেকটা দরকারী 7.098101 শিখব। এখানেও মূল উদ্দেশ্য একই, 10010011080]. [017001016-এর অনেকগুলো 
ধাপকে সংক্ষেপে লেখা। 


7)5907919 5: আবার আমরা সেই 50-টা ছাত্র নিয়েই কাজ করব, কিন্তু এবার লাইনটা ছোটো, খালি 30 জন ধরে। প্রশ্ন 


হল এই ছাত্রদের থেকে 30 জনকে নিয়ে কতভাবে তুমি এরকম লাইন বানাতে পারো। 
501,070: এখানেও 070101001086100. 70117001010 লাগানো যাবে-- 


1. একদম বাঁদিকের জনকে নির্বাচন করা যাবে 50-ভাবে, 
9. তার পাশের জনকে 50 _ 1 _ 49-ভাবে, 
3. তার পাশের জনকে 50 _ 2 _ 48-ভাবে। 


এএু (000101779,601709 [0৬ 5 
4. ইত্যাদি, ইত্যাদি, খালি এবার 30 ধাপ অব্ধি করলেই চলবে। 
সুতরাং ধাপগুলো বিস্তারিতভাবে না লিখেই ধাঁ করে উত্তরটা লিখে দিতে পারি-- 
50 ৮ 49 * 48 ৮৮ (50 - 30741). 


লক্ষ কর যে 30 নম্বর ধাপে সংখ্যাটা হল 50_ 30+-1, সাবধান, 50 -_ 30 নয় কিন্তু! স্ 


এখানে ছাত্র সংখ্যা ছিল 50, আর লাইনে ধরে 30 জন। তাই উত্তরটা হল 30-টা সংখ্যার গুণফল, তার মধ্যে সবচেয়ে বড়টা 
50, বাকিগুলো সেখান থেকে এক এক করে কমিয়ে কমিয়ে পাওয়া। যদি ছাত্র সংখ্যা হত 7, আর লাইনে ধরত ? জন (যেখানে 
7 € 7) তবে আমরা 7, থেকে শুরু করে এক এক করে কমিয়ে যেতাম। এইভাবে 7-খানা সংখ্যা পেলে তাদের গুণফলটাই 
7) ৯ (7৮71) ৮০০০৮0৮7771) 
৯  ্গ্পাঁীঁর্কর্ট 


ঠিক *-খানা সংখ্যা আছে 


এইটার একটা নাম আছে। একে বলে 10010016701 7017701168.0005 0৫7) 01501700 079]9069, 6৪] 786 8, 01076. 
ক্ষেপে লেখে 714. 


1) দশাবাণা0: [96110071810 


1526 75178 109 চত্০ 11010196810 117099015 910]) 6186 7 এ 7.1) 0179 10011701901 01 1991:17071090101 
01 78 01901100 010)9069 68007 7 80 ৪ 011009 19 


117. লু (9) 


আচ্ছা, এই ফমুলাটা ব্যবহার না করে খালি সহজ বুদ্ধিতে বল তো ”17%, কত হবে? মানে 7-খানা 01901) জিনিসকে এক 
লাইনে কতভাবে সাজানো যায়? এর উত্তর তো জানিই, ?%. এবার ফষুলাটায় বসিয়ে দ্যাখো, ?%? পাবে। তাহলে বুঝতে পারলে, 
কেন আমরা 015 1 নিয়েছিলাম? 

চঢ5069019] এবং 0০100008190, এরা কিন্তু দুটো 08010]. মাত্র, যা দিয়ে 100101011080101. 7111)01)1০-এর অনেকগুলো 
ধাপ সংক্ষেপে লেখা যায়। 


7)5970192 %: একটা ক্লাসে 50-টা ছাত্র আছে। তাদের থেকে তিনজনকে কতভাবে নির্বাচন করা যায় প্রথম, দ্বিতীয় আর 
তৃতীয় পুরস্কারের জন্য? স্ 


এর পরের অংকটা ০0071109010]. 1090] বলে এক ধরণের তালা নিয়ে (71 5)। সুটকেসের গায় অনেক সময়ে এরকম তালা 
দেখা যায়। 
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1)/১৬ 6 ] 1)15610706, 9007০, 1009 70199616100. (9) 46 


17591015982 48 0091001011786101) 100 09109 0101% 1191) (019 3 11765 800. 0077'9061% 81191100. 69 00101 
88909 10101001901, [58017 1100 1189 6119 15165 0১...১9 010 16. 40101901799 19811)90. 0086 009 9০019 
11011001321 1089 21] 011০ 3 01810501901. ০9 176 7018709 009 0৮ 00 ৪]] 900) 10111001015 0100 10% 0116. 11 
119 68199 5 99001109 (০9 ঢা 006 980] 10111101921) 617017৮1180 19 0110 10)9.5010011107 21110117601 0110)0 10 আ1]] 
11960. 609 01961) 610০ 1901 জর 


1)15617)0) 010.6180 110 16192910101) (091 2) 


6.1 15961106290. 1)০117071026101 
আমরা আজকেও গতকালের মতই কিছু জিনিস কতভাবে সাজানো যায় বার করব। জিনিসগুলো হবে 0151000, কে আগে কে 
পরে সেটা গুরুত্বপূর্ণ, এবং 797661000. চলবে না, মানে একটা জিনিস একাধিকবার আসতে পারে না। খালি আজকের নতৃনত্ব 
হল এই যে, কিছু বাড়তি শর্ত দেওয়া থাকবে, সাজানোর সময়ে সেগুলো মেনে চলতে হবে। নানারকম শর্ত হতে পারে। আমরা 
কয়েক ধরণের শর্ত ধরে ধরে আলোচনা করব। 


6.1.1 ১192 105 9199 
এখানে আমাদের বাড়তি শর্ত হবে এই জাতীয়--কোনো বিশেষ কিছু জিনিসকে পাশাপাশি থাকতে হবে, বা হয়তো পাশাপাশি 
থাকলে চলবে না, ইত্যাদি। 


[781001910: 117 100 17078119859 0800 30091] 8110 17 07001) 9681)0. 117] ৪. 10জ৮ 90 0178) 6106 চ0107011 


876. 60989611017? 
৪0-/না0: এই ধরণের অংকের কায়দা হল যাদেরকে একসঙ্গে রাখতে হবে তাদেরকে একটা গুচ্ছ হিসেবে কল্পনা করা। 
যেমন এখানে সাতজন মহিলাকে একটা গুচ্ছ বলে ভাবি। এই গুচ্ছটা যেন একটা "জিনিস'। 


৬/ ০০5196৬8767 ৬০৬৮6 05 ০ 9০) ০০)০০%, 7706৮ ৬6,170৩৬6 371 এ 
০০)০০৯%, 


প্রথমে এই চারটে "জিনিস"-কে সাজাব, তারপর গুচ্ছটার ভিতরে মহিলাদের সাজাব-- 
গ ৬৩০০৪ ৯৮০9০ 4 ০৩০০? 0. 1076৮ এ! ০৬০ 
৬ 7৩০০৪ 067 ৬০৬০০ ০৬০০০ +776792169- 71 ৬২০৩০ 


5০, ৩৬ ৬৩00০০51০৭ €০০01৫/ 472 09৬৫৭ 15 এ! ৯ দা. 


এবার নীচের অংকগুলো অনায়াসে হওয়া উচিত। 


17509101956 9: 10] 1107 10081) 85 0800 31009118100 7 01091) 968700. 100 ৪, 10৮ 50 0196 ৪] 0106 10000 
87০ 69896110171 জর 


[750670192. 10:. 11] 100 107207% 89 081) 9 10001) 8170. 17 চ010791] 908010. 11) ৪, 10 90 61780 10917909 ০1 
0119 987009 2০10001 ৪1০ (95০9011০11 স্ত্ 
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এবারের অংকটার ভাষা দেখে একটু ধাঁধা লাগতে পারে, কিন্ত অংকটা আসলে সোজাই। 


17050880159 115. 100 110 1009) 788 081) 2:10)911 2010. 17 01001) 90810. 11) ৪, 10৮৮ 90 0190 86 19890 
চ্০ 19919019901 0179 98079 91100] 816 90108186০90. 1)% ৪, [91901 0 079 01099162 2010011 জর 


এইবার আরেক ধরণের অংক দেখি, যেখানে পাশাপাশি না থাকাটাই কাম্য। এই অংকগুলোর একটা কৌশল আছে, যেটা একটা 
উদাহরণ দিয়ে শিখলে সুবিধা হবে। 


7)8000191০ %: 3 জন মহিলা আর 5 জন পুরুষ আছে। এদেরকে কতভাবে এক লাইনে দাঁড় করানো যায় যাতে মহিলারা 


কেউ পাশাপাশি না থাকে? 

901,001: এখানে কৌশলটা এইরকম--যারা পাশাপাশি থাকলে আপত্তি আছে তাদের বাদে বাকিদের এক লাইনে দাঁড় 
করিয়ে দাও। মানে আমাদের উদাহরণে প্রথমে 5 জন পুরুষকে এক লাইনে দাঁড় করিয়ে দাও। এদের যেহেতু কোনো বায়নাক্কা 
নেই তাই এ কাজটা 5! ভাবে করা যাবে। এবার এদের ফাঁকে ফাঁকে মহিলাদের ঢুকিয়ে দাও। একেবারে ছুই প্রান্তেও মহিলাদের 
রাখা যায়। 715 6 দেখে নাও, মহিলারা কোথায় কোথায় দাঁড়াতে পারে সেটা গোল করে করে দেখিয়েছি। খালি একটাই কথা 
মনে রেখো--একই গোলে একাধিক মহিলাকে দাঁড় করানো চলবে না, কারণ তাহলে তারা আবার পাশাপাশি হয়ে যাবে। ছুদিকের 
প্রান্ত আর মাঝের ফাঁকগুলো নিয়ে মহিলাদের ঢোকানোর জায়গা মোট 541 -6-টা। প্রথম মহিলার জন্য এদের মধ্যে একটা 
নির্বাচন কর (6-ভাবে), দ্বিতীয় মহিলার জন্য অবশিষ্ট 5-তা জায়গা থেকে একটা নাও (-ভাবে), আর তৃতীয় মহিলার জন্য 
4-ভাবে। মানে মহিলাদের গতি করা যাচ্ছে 6 * 5 * এ-ভাবে। এটাকে অবশ্য সংক্ষেপে 61 হিসেবে লেখা যায়। সুতরাং সব 
মিলিয়ে উত্তর হল চ5! ০417. সর 


ঢ)০7:0159 12: এ জন পুরুষ আর 10 জন মহিলা। কতভাবে এক লাইনে দাঁড় করাতে পারো যাতে পুরুষরা কেউ 
পাশাপাশি না থাকে? স্ 


775097০0199 13: আগের অংকটাই আবার কর, কিন্তু এবার মহিলারা পাশাপাশি থাকলে চলবে না, পুরুষরা যেভাবে খুশি 
থাক আপত্তি নেই। সর 


77591001019 8: 778 10001) 8100. 7 ₹011101) 810 609 109 898690. 11) ৪, 10৮ ৪০ 61180 100 চভ্0 চ0177917 816 (0500101, 
] 7) ১7) 61001) ৪100৮ (1186 0109. 10101001001 06 89 11] 11101) 1095 0810 1১9 998,090. 19 


78107) 471)! 
(7৮741)! 
(1983) 


১01.যাণ[0: এটাকে ধাপে ধাপে ভাঙব এইভাবে--প্রথমে ছেলেদের বসাব। তারপর মেয়েদেরকে ফাঁকে ফাঁকে ঢুকিয়ে দেব। 
কোনো ফাঁকে দুজন মেয়েকে রাখব না, সুতরাং মেয়েরা কেউ পাশাপাশি থাকবে না। 


1)/১৬ 6 ] 1015610706, 09:90:90, 1709 7০199616100. (9) 47 


(5804 8776 777 ৩70৮ 01 ০৬০ 701 ৬০৩০. 
1) 9908. 356. 7) ৬০৬7০৭। 76. 7771] ০৭৫গ ০৫5০754 ৩৩ 4৮2 ৩76৮ 77115 ৬০৭০, 


7০10 9004৮69৭ ০€ ৬০৬০ ৩ 


(741)! 
০৪ (78471 778)! 


০0০ ৪,০06. 


77610158142]. 179৮০ 3 89080:9101)% 199091057 01078,0]) 13099105800 2 00177107169] 9011)09 1390155. 11) 
110%ঘ 17780 859 081) ] 1090] 01011) 010 8, 91101 11) 9801) 04 0100 10110511170 09309? 1) 6100 তা0 6১00101009 
19015 819 1701 1078,61) 1990155. 11) [009 9950:91)1)5 1090155 816 106৮0] 9106 1)% 8109? 111) 1990919 ০% 009 
9817)0 91010]90 81 1006 956101)01. জ 


6.1.2 জোড বাঁধা 

ছুই ধরণের জিনিসের মধ্যে বিভিন্ন শর্ত মেনে কতভাবে জোড় বাঁধা যায় তা নিয়ে আমরা এই বইতে আগেও মাথা ঘামিয়েছি। 
নানা ধরণের সমস্যাকে এই আকারে এনে ফেলা যায়। যেমন ধরো বাক্সে বল রাখার অংককে মনে করা যায় যেন বাক্স আর 
বলের মধ্যে জোড় বাঁধা। কিছু লোককে এক লাইনে চেয়ারে বসানোকে মনে করা যায় লোক এবং চেয়ারের মধ্যে জোড় বাঁধা। 
আবার উল্টো দিক দিয়ে ভাবলে জোড় বাঁধাকে মনে করা যায় যেন কিছু লোককে এক লাইনে চেয়ারে বসানোর সমস্যা। নীচের 
ংকটা সে ভাবেই ভাবলেই সুবিধা হবে। 


77610156152.) 1007 10)91)% 55955 081) 0 10081718809 (8100 [1809 810001)67 10)010 210. ৪ 901)? 
[বাণ 

এখানে ছেলেদের সংখ্যা কম, মেয়েদের বেশী। ছেলেদের মনে করো যেন একেকটা চেয়ার, তার সঙ্গে কোনোও মেয়ের বিয়ে 
মানে যেন মেয়েটা সেই চেয়ারে বসল। এবার উত্তরটা বোঝা যাচ্ছে? 

[] 


70091019816: 1700 11097) 010010176 010-0719 01170010175 ৪0 (11070 70177 8, ৪০ 44 (0 8, 596 13 1 44 
19 01 9189 3 8700 13 01 9189 4? 

17: 

কাকে ০0-009 90110101) বলে মনে আছে তো? না থাকলে 715 7 দেখে নাও। এখানে 4এ-র মধ্যে তিনটে 01010)01, 
তাদের প্রত্যেকটা থেকে ঠিক একটা করেই তীর বেরিয়েছে 7-এর বিভিন্ন ০101000 পর্যন্ত। এইটুকু পর্যন্ত হলে বলতাম 
11170090. কিন্তু এখানে আরও লক্ষ কর কোনো দুটো তীর একই জায়গায় শেষ হয়নি, তাই ০০-০7)০. প্রশ্ন হল কতভাবে 
এরকম তীর আঁকা যায়? এটাও আসলে আমাদের পূর্বপরিচিত অংকই। -4-র ০190701-গুলোকে যদি একেকটা লোক ভাবো, 
আর 4/3-র ০1070790-গুলোকে ভাবো একটা লাইন বরাবর চারটে চেয়ার, তবে উত্তরটা চোখের নিমেষে বেরিয়ে যাবে। 


ঢ16 7 


একাধিক তীর 
একই জায়গায় 
এসেছে 


0172-01079 0176-0179 নয় 
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চল” 


15 & 


এইবার একটা অন্যরকমের অংক, স্বাদ বদলাবার জন্য। 


77509101959 17:000919879 5 86091005: 41007168,) 91009910109) 1৬1৪10151)) 10160 800 40101. ০, 108৮০ 
6০ 10105 30 (10959 101 1905 2190. 8110 310. 10115%9 101 ৪ 196691% 90 6178 00 জা ৪19090. 900001)05 178৮9 
6170 981709. 1101619]. 1) 110৮৫ 10)8115 8:79 021] %010. 00 (1019? আর 


6.1.3 9719595 
এখানে আমরা সেইসব অংক দেখব যেখানে কয়েকজনকে এক লাইনে এমনভাবে সাজাতে হবে যাতে কিছু বিশেষ লোক কিছু 
বিশেষ জায়গার মধ্যেই থাকে (বা না থাকে)। 


70581001919 9: 17715170901) 60996987009 199 598/০০0. 1911 01] ০৪/০1) 9106 01 ৪, 10106 (91919. 70107 10870107187 


0719969 099179 60 516 02] 0119 1[08160118] 5109 810. (17160 061)01 017 6119 0110] 9190. 196014701179 (19 
10011001091 01 55859 11) জা1010]) 01195160106 80:810810701069 080 1909 1078,06.  (1]71991) 

১০7,৭01: এখানে কল্পনা করে নাও একটা লম্বা টেবিল (715 ৪), যার লম্বা ধার ছুটো বরাবর নয়টা করে চেয়ার পাতা। 
এবার আঠেরোজন লোকের মধ্যে চারজন বসতে চায় ধরো ফুলদানির দিকটায়, তিনজন তার উলটো দিকে, এবং বাকিদের 
কোনো বাছবিচার নেই, কোথাও একটা বসতে পেলেই হল। 


ও [1066. 476. এ ০১০%% ০৬ 40674 546. ০€ ০19162: 91. 
৪ 910০6. 46. 3 ০১০০০ ০৬ 576. ০৯6 546 91. 


৬ [10০6 46. ৩০/৭০৮1০) 18-47-3511 ০১০০০ 44176. ৩০:০৭০1০)০) 11 ০০০45. 
111! ৬০২০. 


5০, ৩৬ ৮500০0469 00106/ 317. 045৬০৩15917 ৮ 97 ৯ 111. 


77591001012 10: 715076 08119 801001101)0190 1] 60 8. গডা0 ছ010)017 8100. 61719610001] ৮191) 609 09০00]% 


0109. 01781179801). ৮1750 079 01000) 01)09998 01)6 0119175 100100 8/0)01650 61) 01)9115 100811]590. 1 (০9 4, 
8770. (1010 006 0091) 99190 010০ 01)9115 1010100. 810017890 01)0 1:2107811)11)6, 1711). 00০ 10110019910 799911)19 
817:81080107)01065.  (11,1982) 

901,0৭0: 


ও 100. ১6. 2 ৬০৬৫০ ০৬০০০০) ০০৪৩০ ৬0624 1 ০ 4: 47 ০৩০. 


৬ 910০6. 16. 3 ৬০৬৭০, ০৬০০০ 476. ৩০৮৭033৮০) 8 26 ০০$৫০, 917) ৬০৩০ 


1)/১৬ 6 ] [01561706, 9907০, 109 70199616100. (9) 49 


5০, তত ড৭০47086047০৭ 70616, 47৫. ০০৬০৩ 1০ 41 ৯642. 


6.1.4 11515 
এবার কিছু অংক করব যেখানে 9151 সাজিয়ে সাজিয়ে বিভিন্ন শর্ত মেনে সংখ্যা বানাব। 


17521001016 11:170%% 10091055150 01516 1011001)219 870 01916. 10 11107 00 01616 15 10098০90) ০৮০1) 


01916921980 ৪৮ ০5০10 119,095? 900. 019165 81987 ৪6 0৭৭. [019,099 8110 6116 10101701001 19 015191019 105 4? 
(4১) 3600 (13) 2700 (0) 29160 (])) 1440 

(8.৮ ৮%.98/95,2010) 

১০1,0৭0: কল্পনা করো যেন 6-টা 0151-এর জন্য 6-টা জায়গা আছে, এক, দুই, ইত্যাদি নম্বর দেওয়া-- 


1 নং 2 নং 3 নং 4 নং 5 নং 6 নং 


এই প্রত্যেকটা জায়গায় তোমাকে 0 থেকে 9 অব্ধি একটা কিছু সংখ্যা বসাতে হবে, যাতে প্রশ্নের শর্তগুলো সব পালিত হয়। 
অনেকগুলো শর্ত দিয়েছে, কোনটা থেকে শুরু করলে সুবিধা হবে বোঝা কঠিন। এর জন্য 4 দিয়ে ভাগ যাওয়ার একটা কায়দা 
কাজে দেবে--কোনো সংখ্যা 4 দিয়ে ভাগ কেবল তখনই যাবে যখন তার একক এবং দশক মিলিয়ে যে সংখ্যাটা হবে, সেটা এ 
দিয়ে ভাগ যাবে। 

চট্‌ করে ভেবে নিই দুই ঘরের কি কি সংখ্যা আছে যারা এ দিয়ে ভাগ যায়--00, 04, 08, 12, 16, ...,929,96 ইত্যাদি অনেক 
খ্যা আছে। আমাদের কিন্তু আরো একটা শর্ত দিয়েছে--০৭ ঘরগুলোতে 9৭৭ সংখ্যা বসাতে হবে। সুতরাং 2 নম্বর ঘরে 
(মানে দশকের ঘরে) একটা বিজোড় সংখ্যা বসবে। ব্যস্‌ এবার তবে ঢ আর 6 নম্বর ঘর মিলিয়ে খালি এই সংখ্যাপ্তলো হতে 
পারে--19, 16, 32, 36,...,99,96. লক্ষ কর যে দশকে যে কোনো ০৭ সংখ্যা বসতে পারে, কিন্তু এককের ঘরে সর্বদাই 
2 বা 6 থাকতে বাধ্য। তার মানে বিজোড় জায়গাগুলোতে যে কোনো বিজোড় সংখ্যা বসতে পারে, জোড় জায়গাগুলোতে যে 
কোনো জোড় সংখ্যা, খালি ছয় নম্বর জায়গায় (মানে এককের ঘরে) বসতে পারে কেবল 2 আর 4. 


৬৬০ ০৬৫ 5 ০এএ 4০), 173,577 এ 9. (15০ ৬৭০ ৮০৬৪ 5 ০৬০০ ০০) 027476 ০৬৫ 
৪. 


7০. ০৬০৭ ০০410 72.052 


৬:01 2. ৭০)7গ 0৩6. 9০00০, 


ও 4716. 015 €0০৫ (06০5719৩6) ০০705 2 ০৩ 4 
৬ 0৭২ 7৩6৫. ৭5৯৮০০+ ০4এ| ৭০7গ ০০০৩২ ০7 6০51০551১30 5, 


৬ ০৭৩ +৬4০ 2৬০৮ ৭০)? ০০০৩ ০04 ০97০০ 2 04 4. 


এবার তাহলে ধাপে ধাপে এগোই-- 
৬ 5 677 ০9০৭৮ 2 ৬২০০, 
৬9০6 3 ০44 4০9 €০* 7. ০4 €০%০৭০০ 51% ০৬০. 


70 9 2৬০ 4০)%গ €০২ ৯772. &২৬০৭ 6০০০৭০০৮419 ৬৭০৩০ (৩৪০০৩০৪. ৬৫৫. 0৫৫. 
2০৭০) ৭০৭ 476. 2৮00০) 57134 ২০৭ ০), 


50 0010101178607105 [4১৬ 6 


] 5০, ৩৭ ৬৭0470060476 €7066/ 476. 04০4৫৫152৯1 ৮417 1440. 


[159700]919 12: 4৮ 25০ 01616 10101170101 0151911919 105 319 (০9199 10117790. 091116 01)0 1010101)015 0517273১480 5, 


জা10)00 16109616108. 711) 6০684 01110010101 ৮৮৪9 0019 080 19০ 0006 15 (&) 216 (3) 240 
(া7,1989) 

১০1,070: এই অংকে যেটা কাজে লাগবে সেটা হল 3 দিয়ে কোনো সংখ্যা ভাগ যাওয়ার শর্ত--সবগুলো ৭1£1৮-এর 
যোগফলটা 3 দিয়ে ভাগ যেতে হবে। 

লক্ষ কর যে আমাদের হাতে ছয়টা 011 দিয়েছে, আর বানাতে বলেছে একটা পাঁচ 1516-এর সংখ্যা। কোনো ৭11 
একাধিকবার ব্যবহার করা যাবে না। সুতরাং ঠিক একটা 081৮-ই অব্যবহৃত থাকবে। একটু চিন্তা করলেই বুঝবে যে কাদেরকে 

বাদ দেওয়া যাবে। যেমন ধরো 2-কে কি বাদ দেওয়া যাবে? যদি দিই, তবে ব্যবহৃত ৭151-গুলো হবে 0,1,3,4,9, যাদের 

যোগফল 13, যেটা 3 দিয়ে ভাগ যাচ্ছে না। সুতরাং চলবে না। সুতরাং বাদ দেওয়া যাবে খালি 0 বা 3-কে। 


০৭ ০৭০ 4০1 ৬ ৩০. ৩9০৪. এ$ ৮০২ 6৫. 2110৩ 0 ০৫ 3, 0০ 4576. ০৩৬৮ ০ 
+66. 9০64 4০049 ৬৩০ 6৪. 4৬০৩৫ ৩৭ 3. 


এবার 0-টা নিয়ে একটু ঝামেলা আছে। ওটা আবার একেবারে বাঁদিকে বসতে পারে না (তা হলে সংখ্যাটা আর 5 0151-এর 
থাকবে না, যেমন 01245.) অবশ্য 0 যদি বাদ দিই তবে সে সমস্যা নেই, সেই কেসটাই প্রথমে করি-- 


০০০৪. ৬ 015 ০9০৪ 470 ৬৫. ০০৬ 0৩৩০৬০০ ৮. ০৮৭০$৮/০০) 6 এ০)9 ৬ 01 
৬০৩০. 


এবার 0-ওয়ালা কেসটা দেখি-- 


০9০৪৮ ভ্ক 315 ৩৩০৪4 +176%। 32. +০40। 9৩৬০০০৩ ০€ ৬২০৩০ ৮৮০৩ ৩৪ €০৬৭ ০০ 
€0110৬/০. 


* 90০৫. 77৫ 0: 4 ৬৭০৭০ ০৬০৭০) $7৫ 16৬০০ ৫০9০৭), 
৬ 7০৮০. 46. ৩০৮৭০1৮০014 ০) 4! ০৬০ 


এবার 8901610] 13111101]16 এবং 20011010110801001 10111101910 


5০, ৩৭ 7 ০4440০৭. 04 500০9 51০৭ €৭0০019, 37. 4০01 ০৩৬০৩৪1০ 5174 
4 ৮ 4! _ 4105 4+4) _ 216. 


17597701015 13:0100. 00০ 90100 01 811 01961000100 01616 00111019075 018 0800 19900111190. 91178 0179 


015169 1) 2, 3, 4) 6798) 01916 87070981105 %0 10109 0100.  (7357-131৬172013) 
১01,009: এই অংকটা কি করে হবে বোঝার জন্য একটা ছোটো উদাহরণ নিই। ধরো আমরা খালি 1,29,3 এই 0151 
কয়টা ব্যবহার করব। এদের কোনোটাকেই একাধিকবার ব্যবহার না করে মোট যত দুই ঘরের সংখ্যা বানানো যায় তাদের 


104১৬ 6 ] 101561706, 09:90:90, 1709 7০199616100. (9) ঢ1 


৮০০০ ১০ ১৯ শি 
৮০১ ৮১:০১৮০ 


ংখ্যাগতলোর যোগফল 


[15 9 


দেখিয়েছি 716 9-এ। লক্ষ কর যে, এককের ঘরে 1,9,3 প্রত্যেকেই ঠিক 9-বার করে এসেছে। কারণটা বোঝাই যায়, এককের 
ঘরে যদি 1 বসাও তবে দশকের ঘরটা ঠিক দুইভাবেই ভরা যায়। একই কথা খাটে এককের ঘরে বাকিদের বসালেও। সুতরাং 
এককের ঘরের সংখ্যাপ্তলো সব যোগ করলে পাব 


2৮1+2%27+2%3 নল 2৯৮ (17273) ল 19. 


ঠিক একই কথা খাটে দশকের ঘরের ক্ষেত্রেও। সেখানেও প্রত্যেকটা 0151 ঠিক দুবার করে আসবে। সুতরাং দশকের সংখ্যাগুলো 
সব যোগ করলে 12 * 10 পাবে। এখানে 10-টা এসেছে দশকের ঘর বলে। সুতরাং সব মিলিয়ে হল 


19+19 ৮ 103519% *€ 1] _ 139. 
এবার আমাদের অংকে ফিরে আসি-- 


6০০ ৭০৬6৪ ০০০৩০ 1৮. ৮12. ০5 610০৪ ০০1৩ 417 789. 5০ +7. ০১৬ ০৩ 
8176. 15 4০049 (5 47 ৮ (17 --4+5) 60. 


9147019৭৭ ৮6 ০০৩০০৯০৫869. 2:05 %1০০৪ 5 60 ৮ 10. 
০০707১109 (৮ 475 ৬০৭ 106. +০০0 ০১৬৮ 1০5 
60 ৮ (17104 10047 1000) _ 66660. 


এবার যে অংকটা করব তার জন্য একটা 97110179107-এর কায়দা জানা থাকলে সুবিধা হবে। মনে করো এই যোগফলটা 
বার করতে বললাম-- 


৫64 204 4203 462 7৫202 4৫29. 


লক্ষ কর এখানে ৫-র 1১০৬০:-গুলো হল 1,2, এবং 9-এর 17০৬০[-গুলো হল 1,9,3. যদি আমরা যাবতীয় ৫-ওয়ালা 
(০70-কে এক জায়গায় করে ওদের থেকে ৫-টা কমন নিয়ে নিই, আর ৫-ওয়ালাদের থেকে ৫2 কমন নিই, তবে পাব-- 


00641024105) + 220৮ + 62465) _ (৫4 ৫2)09+ 82 182). 
এই জিনিসটাকে 90101719610. দিয়ে সুন্দরভাবে লেখা যায়-- 
2 


১১০-(৯-)(১৮ 


$£_] 21 $ল] 


52 0010101178607105 [04১৬ 7 


এবার এটা ব্যবহার করব নীচের অংকটায়। 
[7590)1916. 14:10106 90100 07 84] ০591 1909910159 0119015 01 1000 19 


(4) 2150 (3) 2184 (0) 2325 ()) 2340 
(99652010.11) 
১501, ন্গ 0: এই অংকটা শুরু হবে 1000-এর 1)71770 000115810 বার করে। এরকম অংক একটা আমরা ইতিমধ্যেই 
দেখেছি। 


78. 6৮7৫. €০০$+০৩/০০+০৩,০€ 1000 5 2১ ৮ 6১. 
সি ০০৬০, ৬০০৩০ ০০. ০€ +/8. €০৬৬৮ 2159 €০€ £,7 2 (0,1,2,3). 
একটা 1০6০” কখন ০৬০ হবে? যখন 9 দিয়ে ভাগ যাবে, মানে অন্ততঃ একটা 1071070 7০697 হবে 2. আমরা 2-এর 
খ্যা নিয়েছি ?. সুতরাং ০৬০) হওয়া মানে $? ৯ 0. 


] 015 2৬৪৬ 7৫? ৯0. 


এইবারই সেই 511701786107-এর প্যাঁচ-- 


5০ 4176. €০.০005 ০৩৬৮ 05 


3 3 3 3 

2 | ৃ 1 

251 ল ৯: _ (97492 +93)050 47511452455) 14 ল 92184. 
১97 5 9 টা (2+2:1+22)05১+5:+52+55) একজন ৪ 


[75870156 18:.10 016 90100 0 811 06019 01 7 19 59) 8110. 0170 9017) 01 84] [80001901778 19 15 00011 
9100 1180 009 9010) 01 8] 90601901777 19,917. সর 


1) 7 
1)1561110) 1111091061990.১ 170 121১9161010 (0927 1) 


এতক্ষণ আমরা কিছু 015670 জিনিসদের সাজাচ্ছিলাম, যেখানে 019০7 ছিল গুরুত্বপূর্ণ, কোনো 7০1১6110. ছিল না। এবার 
যে অংকগুলো দেখব সেখানেও ব্যাপারটা একইরকম, খালি এবার ০:০৷-টা গুরুত্বপূর্ণ নয়। এখানে প্রধান হাতিয়ার হবে 
1011161011086101] 10111011910 এবং 01৮191017 101111011010. 


7.1 ডতীয়্‌ 110681910: 001001011026101) 

ইতিমধ্যেই আমরা দুটো 170686101) শিখেছি, 000718] আর [9০170010869]. এবার এরকমই আরেকটা 1,908101) শিখতে 
চলেছি। 

77591007919 15: ধরো 4-টে ছাত্র আছে 44,413, ০4), যেমন দেখিয়েছি 718 10-এ। তাদের থেকে 2 জনের একটা দলকে 


কুইজ কনটেস্টে পাঠাতে হবে। ছাত্ররা যে 015610% হয় সেটা তো জানিই। ছবিতেও তাই ওদের আলাদা রং দিয়ে এঁকেছি। 
একজন ছাত্রকেই যে একই দলে একাধিকবার নেওয়া যায় না, সেটাও বলাই বাহুল্য। অতএব 701১০616107. করা যাচ্ছে না। 


10/১৬ 7] [015011100) 01101:09160) 110 1:09616101) (1) 53 


15 10 ঢা 11 


যেহেতু আমরা এখানে "দল" নিয়ে কাজ করছি, তাই কে আগে, কে পরে তা নিয়ে আমাদের মাথাব্যথা নেই, তাই 701)079০7০৭. 
যেমন যদি এ-র সঙ্গে 73 যায় তাহলেও যা দল, আবার 13-র সঙ্গে 4 গেলেও তাই (1 11)। এই প্রসঙ্গে "হীরক রাজার 
দেশে" সিনেমার একটা লাইন মনে পড়ে গেল। গুপি-বাঘার দেশ দেখতে যাবার শখ হয়েছে, শুপ্তির রাজা তাদের একা একা 
ছেড়ে দিতে দুশ্চিন্তা করছেন, তাতে গুপি-বাঘা পরস্পরকে দেখিয়ে বলছে--না, না, একা কোথায়, আমার সঙ্গে ও যাবে, আর 
ওর সঙ্গে আমি! 

"কে আগে কে পরে" সেটা যে গুরুত্বপূর্ণ নয় সে কথাটা অংকের ভাষায় দুভাবে লিখে বোঝানো যায়। 


৬ এক, 0170100190 শব্দটা দিয়ে, যেমন আমরা করেছি। 


৬ দুই, (...) লিখে, যেমন (4,173) মানে 44,139 মিলে তৈরী ৪9, কে আগে কে পরে তা নিয়ে কোনো মাথাব্যথা নেই। 
যদি মাথাব্যথা থাকত তবে (...) লিখতাম, যেমন (4,173). 


এখানে একটা কৌশল করে এগোব যেটা বহু জায়গাতে কাজে লাগে। প্রথমে আমরা 01)01:9791০0-এর কথা ভুলে ০:০7০৭-এর 
জন্য উত্তরটা বার করব। উত্তরটা হবে 47 _ এ % 3 5 19. এই বারোটা সম্ভাবনা দেখিয়েছি 715 12-এ। লক্ষ কর যে 
আমাদের অংকে যেহেতু 000:961০0 নিয়ে কাজ করতে বলেছিল, তাই 413 আর 134 আমাদের কাছে একই ব্যাপার। 
একইভাবে 0 আর 04 দল হিসেবে একই, ইত্যাদি। সুতরাং 19-খানা সম্ভাবনা জোড়ায় জোড়ায় 6-টা গুচ্ছে পরিণত হল। 


715 12 


(4,8) (4,0) (4০2) (0,1914),4119,8) (79,0) 


০ 


1479) 14700 419) মঠ, 18,479) 575), 
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গাঁ গুট গু? 


[715 19 


তাই 91৮15100. 1011170121০ লাগিয়ে উত্তর পাই 12/2 ₹5 6. আশা করি 715 12-র সঙ্গে আমকে ঝুড়িতে ভরার (মানে গত 
অধ্যায় থেকে তুলে আনা 15 13-এর) সাদৃশ্যটা তোমার চোখে পড়ছে। সর 


এখানে জোড়ায় জোড়ায় গুচ্ছ হল, কারণ আমরা দুটো করে ছাত্র নিচ্ছিলাম। যদি তিনটে করে নিতাম তবে লক্ষ কর যে 
4730, 40013, 7014, 7340, 0479 আর 0134 আসলে একই দল। তার মানে এখানে গুচ্ছগুলোর সাইজ হল 31 ₹ 6. 

যদি 7-খানা ছাত্রদের থেকে ? জনকে নিয়ে দল বানাতে হত তবে ০01:96790 ধরলে উত্তরটা হত %17.. আর গুচ্ছগুলোর সাইজ 
হত 71. সুতরাং 01৮15100. [01111017310 থেকে 0100700০0-এর বেলায় উত্তর হবে %17./71. এর একটা প্রচলিত নাম আছে-- 


1) দুদাবাণশ0ি: 0:01001011796101 


170] 110101)08861৮9 110099975 17) 7 101) 7 শু 79 ঘ্০ 0671)9 


617০ 10101701001 04 00110101118,010119 01 7 019017706 010]909 6810017 7" 8/ 8, 611779 83 


৮0, _ 0 _ 7)! _770571)770৮71777), 


1" (7, 70111 7" 


10 910010) ০. 084] 01015 417) 001090990 7.৮ 


এই সংজ্ঞাটার একটা ৪০707৪] সংস্করণ আছে, সেখানে 7, যেকোনো সংখ্যা হতে পারে, 06880৮০, 2:806100) ৮9, যা 
খুশি! কিন্তু 7-কে এখানেও 10010070880%0 1000801 হতে হবে। সেক্ষেত্রে অবশ্য আমরা আর ০0101)179:100. শব্দটা ব্যবহার 
করিনা, তখন বলি 10770007181] ০০6901010. তার সংজ্ঞাটা এইরকম-- 


1) দশাবাণশ01থ: 73118010719] ০0099001910 


701 8005 1:68] 10011001917) 8100. 817 10011196801 11709501 7 ০0901) 


(”) 7071) ৮-0,-7+0) 


7” 
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তবে এই বইতে এই £০7০7 সংজ্ঞাটা আমরা কোথাও ব্যবহার করব না। যদিও (৮) এই 7)০090০0-টা মাঝে-সাঝে উকি 
দেবে। যখন 7, একটা 79916 171698০7, আর 7 (0,...7), তখন (৮) এবং ৮০৮ সমার্থক। 

এই যে আমরা দুটো চিহ্ন শিখলাম, ”17. এবং %€., এই ছুটো 17008107 কিন্ত 07011011108,607) 17011110010 আর 01৮15100 
[)7110191০-এর দুটো বিশেষ প্রয়োগ মাত্র। দুঃখের বিষয় অনেক ছাত্রই "1. আর ”€-কে প্রায় ভগবান বলে ভাবতে থাকে, 
যেন সব অংকই হয় 4 নয়তো ৫ দিয়ে কষে ফেলা যায়। যখন ০0101178/:07108-এর অংক করবে তখন যেন তোমার মনে 
"7১ লাগাব নাকি 0 লাগাব?" জাতীয় প্রশ্ন না আসে। তার চেয়ে ভালো প্রশ্ন বরং-- " 1700101)11081017 1011170101০ লাগাব, 
নাকি 015151070 1011001010, নাকি 8%00161017 বা 50190806100 10170110192" 


7.2 1১1019০1155 
70/-এর কিছু ধর্ম খেয়াল রাখলে কাজ করা সহজ হয়। তার মধ্যে সবচেয়ে সহজ কয়েকটা এখানে বলি, বাকিগুলো যথা 


সময়ে আসবে। 


7707৬ 


70৮ 8005 199916150 110050] 7) ৮০ 178৮০ 


100 লহ 1], 0 18? 16971 18) 07 এ 


এগুলো সরাসরি সংজ্ঞা থেকেই চলে আসে। আরেকটা কাজের জিনিস হল এইটা-- 


1770 77৬ 


0]. 810৮ [9991619 1176990] 78170. 810% 72 (0, 1.1) ৩ 109৮০ 


এইটা কেন হয় সেটা বোঝা খুবই সহজ। মনে কর 20-টা ছাত্র আছে, তাদেরকে ছুটো দলে ভাগ করতে হবে, একদলে 5 জন 
আর অন্যদলে বাকি 15 জন। আমি কাজটা দুভাবে করতে পারি-- 
* এক, প্রথমে 5 জনকে নির্বাচন করি, তারা যাবে প্রথম দলে, আর অবশিষ্টরা দ্বিতীয় দলে। এইভাবে দেখলে কাজটা করা 
যাচ্ছে 400 ভাবে। 
ছুই, প্রথমে 15 জনকে নির্বাচন করি, এরা যাবে দ্বিতীয় দলে, বাকি 5 জন চলে যাবে প্রথম দলে। এবার হিসেব হচ্ছে 
20075. 
আশা করি সন্দেহ নেই যে এই ছুটো পদ্ধতিই আসলে একই কাজ করছে। তাই 2005 309 045 হবে। এবার 20-র জায়গায় 


7, আর 5-এর জায়গায় ? কল্পনা করলেই 009070107-টা পেয়ে যাবে। 
এই (1790101)-টা কেন কাজের জিনিস সেটা এবার বলি। আমরা জানি যে 
%0, - ঠ1758(8511) 


71 
মানে উপরেও 7-খানা জিনিসের গুণ, নীচেও তাই। যদি ? বড় হয় তবে বার করতে প্রাণ বেরিয়ে যাবে। ধরো আমাদের উপরের 
উদাহরণে 20015 বার করতে দিল। তবে তুমি কি এইভাবে করবে? 
_ 20 ৮19 % ১১৮65 
15! | 


রগ 
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না, কারণ আমরা জানি যে 20015 -20 0চ, এবং 


বার করা অনেক বেশী সহজ। 
7.3 হাতেক্ল্সে 
প্রথম অংকটা একেবারেই সহজ। 


17750680159 19211) 1007 10915 1859 020] 00. ৪০16০ ৪, 61:010]) 02 6 19955 0010) 10 10959? সা 


পরেরটা শূন্যস্থানপূরণের অংক। 


17750910198 20: 0 1)0%৮ 1008115 0859 080] 500. 9190 8 90010996 00191901118 0 5 80:90] 81)0 3 10190] 
1115 7:00. 800. 01701 00108117176 7 27000 800 6 10180] 19115? [138115 870 899010700. 01501100] 
[বন 


৫ 
[106 5 ০৬৮ 4176. 7 ০0০৫৭ ৩০1০. ৬০৩০ 


1106 3 ০৬৮ 4176. 6 0100 ০০19. ৬০৬০. 


টি? 


5০ ৩৭ ৬৩400০041০০ €৩4০016/ 4৮6 09৬4০৩ 19 


70081015821: 4 00119691185 10 0750 5০8]. 30001001765) & 99000 621. 07001705 8170 5 07110 ০8০ 
9001901769.. 111 10 10)81)9 089 0817 500. 1008000 , 69827 01 4 860091769 900) (190 ০8,017 92] 19 
1০999০99? 

[7]: একটু ধরিয়ে দিই। এখানে 49801) ০81. 15 1:99১০০%9৭৮ মানে প্রত্যেকটা ৮০৪. থেকেই অন্ততঃ একজন ছাত্র নিতে 
হবে। যেহেতু ছাত্র নিতে হবে 4 জন অথচ 7০৪7 আছে মোটে তিনটে, তাই বুঝতেই পারছ তার জন্য কোনো একটা 9৪1. 
থেকে ঠিক ছুজন ছাত্র নিতে হবে। কোন »০৪ থেকে সেটা করবে সেটা কয়ভাবে ঠিক করা যায়? এবার নিজে নিজে কর। স্র 


175510156 22:7700919. 87০. 4 1966075 800. 48007995590. ০17৮০101995 (01)০ 8%701:95595 ৪10 8]] 910070176). 
]1) 110 10081) ডা8:/9 080 500. [00 079 16660175111 0119 00৮০1019990 618 ০5061 জা 19660198101) 
6100171 0017006 01)9191799? আ্্ 


70281090919 16: 4৬ 100 0010211)5 ছা0 ডা17169 18115) (107০9 1019.0]0 17081158100 10101 1০90 108115. 101 100জা 


1087) ৪৮9 080 0101০9 108119 1১০ 0181) [0100 (1) 1905, 16 80 19890 0100 1918 19911 15 (9 199 11)01700 
11] 07০ 0185? (07051986) 
901,101: এখানে “8 19890 0179৮” আছে, সুতরাং 91107806101) 10117701১1০-এর গন্ধ পাচ্ছ নিশ্চয়ই? 


+এক ধরণের বাহারি ফুলদানির মত পাত্র। 


10/৬৮ 7] [015611706, 0009:007০0, 1709 19199616100. (1) 57 


0০4০1 ০৩৬০৪৩ ০৫€ ৬২০৬০ ৯০ 4৩০৬৭ 3 60105 €€০৬ 24344 59 ৩০০15 903. 


70০01 ৮0৬76০৭ ০€ ৬৬০খ% ৯০ 4০৬ 3 6০05 5০ 4৮০7 ”০ 619০6 600 15 581৫০+4 
15 603. 
5০ 578. ৪৭৫০৭ 0০৬৭০ 1০ 9603 _ 605. 


17521001015 17: 09100601015 01০ 015165 23 8100. 9 100৮৫ 10915 915 01510 10001001015 0810 13910110790 


ভ1)10]) ৪০011911910 1) 6? 
(48) এ] (3) 80 (0) ৪1 (0) 161 
(7912014.4) 
30.যন0ি: সহজ বুদ্ধিতে ভাবা শুরু করি-- একটা সংখ্যা কি হলে 6 দিয়ে ভাগ যায়? যখন 2 আর 3 দুটো দিয়েই 
ভাগ যায়। 


| ৬/০ ৭৪০৭ 7৮6. ৬০৩৫৭ ০ ৩৫ ৭১০৩০ ৩৭ 6, 16/ 4৬০০৫ ৩৬ 6০৮ 2 0৬4 3. 


আমরা সংখ্যাটা তৈরী করব কিছু 0151 বসিয়ে বসিয়ে। সুতরাং জানা দরকার কোন কোন 9181 কিভাবে বসালে এই ছুটো 
শর্ত পালিত হবে। 9 দিয়ে ভাগ যাওয়া মানে সংখ্যাটা ০৮০ (জোড়) বানাতে হবে, এবং তার জন্য এককের ঘরে একটা ০৬০1) 
0116 রাখলেই হবে। আমাদের যে কটা ৭151 দিয়েছে তার মধ্যে ০৮০0 আছে খালি 9. সুতরাং এককের ঘরে সেটাই বসাতে 
হবে। 


7০৬706৫৬০০৫ ৩৭ 2, ৬০ ৭০৫4 0৮. ৫৬০৭ ০৩৬৩০ 1০ +৮ ০৭৪5 €০০৪. ৮ 
০৬২ ০0০64 ৬০. 7604 2 0 6. ৩15 610০. 


কোনো সংখ্যা 3 দিয়ে ভাগ যাওয়ার নিয়ম হল ৭1816-গুলোর যোগফল 3 দিয়ে ভাগ যেতে হবে। এখানে ৭11৮ আছে 2,3 
আর 9. তার মধ্যে 3 আর 9 এমনিতেই 3 দিয়ে ভাগ যায়। সুতরাং ওই ৭181৮-গুলো যতবার খুশি ব্যবহার করতে পারি। কিন্তু 
2 রাখতে হবে তিনটে কিংবা ছয়টা। এই কথাটা বুঝলে তো? 


(515০ 576. ০৩৬ ০€ ৭০9 ৩১০৬ 6৪. ০66. ৩৭ 3. 5০ +72€5. ৮৭৩5 ৩৫. ৪11৮৩ 
৪০০৯৭ +7€6.6. 25 ০৬ ৪০০৯৭ ০1 25. 


সুতরাং এই বার ব্যাপারটা দুইভাগে ভেঙে গেল--তিনটে 2, নাকি ছয়টা 2? সুতরাং দুটো কেসে ভেঙে নিলে সুবিধা হবে, 
অতএব 9901090. 7071770101০. দেখলে, সহজ বুদ্ধি থেকেই কিরকম 89016101) 1971170191০ বেরিয়ে এল? 


০০০৪, চ০০+২ 416 29. 


1. 90০6. 0. 2 ৮. 476. ০৭115 60০৪০ 1 ৭০৭. 

2. ০০০০৫, $৮4০ 01০০০9 ৫০৭ 17৫. ৩০০৭০২০0০০) 7৩০ 01০০9 ০৫ 779 ৩০৬০০০0০০ 
2 509 10 ৬০৬০, 

3. 90০০ 0. ১ ০৫ 9 1৮ 2০০ ০ ৫. €2৮101/7০) ৮7৪৫ ০০৪০ 2১ 8 ৬২০২০. 


5০ 46. +০+$০0। ৮046০৭€ ০€ ৬২০০ 9৬6৫ 4715 ০০০৫. 15 1 ৮ 10 ৮ 8 -_ 80. 
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০০0০০. 42 চ০০+২ ০1 292 76. 15 ০14 ০৭৪. ০৬০ 6 ৭০7 66৬০ 2222299. 


5০ +$176.€০ 1০ ০পখ ০৭ ৬৭০৬ ৩৭০০২ 19 ০০9০. 
1০৭০৫ ৩৬ 94411০৭. (৩01006/ 776. ৫০৩৪ 09৬০৫ 5 8041 _ 81. 


70081015829: 48 0010010016099 0 12 15 (0 109 00111160. 2010) 9 চ/011001) 8770 & 10001. 11] 100 10087)5 
দ/5 081 01015 100 90000 1 80 1985 0০ 01710] 178৮9. 69 109 11701701000. 11 0110 001001007100900 11) 110 
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1. 0709 ভা010)017 ৪0 11) 1018,10115? 
2. 079 10091) 870 110. 1008101165? 


(777:,1994) 

ঢানাঃ 

আমাদের বানাতে হবে 12 জনের একটা কমিটি ৪+9 5 17 জন মানুষের থেকে। কমিটি মানে একধরণের দল, সুতরাং 
81)010০7০৭. দুটো মানুষ সবসময়েই আলাদা হয়, সুতরাং 17 জন 0156170. একই কমিটিতে একই লোক একাধিকবার 
থাকতে পারে না, অতএব 00 701১০061০90. ব্যাপারটা খালি এই অবৃ্ধি হলে অসুবিধা ছিল না, মোট কমিটির সংখ্যা এক 
কথায় বলতে পারতাম 17015. সমস্যা হল আরও একটা শর্ত চাপিয়েছে--মহিলা সদস্যসংখ্যা অন্ততঃ 5 হতে হবে। চট্‌ করে 
ভেবে নিই এমনিতে কতজন মহিলা নেওয়া যেত। যেহেতু কমিটিতে 12 জন সদস্য লাগবে, আর পুরুষ আছে মোটে & জন, 
সুতরাং অন্ততঃ 12 -_ 8 - 4 জন মহিলা নিতেই হত। তার মানে বাড়তি শর্তটার জন্য সামান্যই পরিবর্তন হয়েছে, খালি সেই 
সব কমিটিগুলো নেওয়া যাবে না, যেখানে মহিলাসংখ্যা ঠিক 4. বুঝতেই পারছ যে এখানে 901১0:806107. 7371001)19 কাজে 
লাগবে। 


57০6. 0৩৬০৩০৩ ০€ ৮16.._ 8, 0 ০০৬৮৬165129. 5 12) 


৫. 


5০0 406. 0৬৩৫ ০ ৬০৬০০ ৫4176. ০০415566, ৬9০4 6০. ৯ 


৩ 416. ০৬০৭ ০০4100০4176. 00062 ০4 ৬০৬7০ ৮0625 ৮৮0০+ ০০. ৯ € 


5০ 476. ৮04766০4990 ০০4৮1566515 (০40 60৬166২০4০০ - 
০০৬০৬1725৬৭ €০০৯৭ 4 ২০৬০০), 


076. +০%0 1062৫ ০6 ০০৬৮4756955 | 
সি ০০৬০৬৮52০৬৬ ০০+৭ 4 ৬০০৪৭, ০0৬. 6৪. ০৮৭2 09 €০1০৬২০. 


৫ 


[106 এ ৬০৮6, €€০৬ ৪ ৬০০ ৬০৭০. 


রি 
৯7০6 12458 ৩18৭. ০৬০8 ৮76 4০৩. 


5০। ৩৬ ৮0170060469, 90016/ 772. ০৩০৩৫ ০ ০০/০৬/৮5৪০ ৬৬ ০০%৭ 4 


৬০৬৮০, 0০5 ঁ 


104৬? ] 1015611706, 0009907০0, 1)09 19199616100. (1) 59 
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5০ 466. 4০401 70৬৮৩6৫ ০€ ০০4৮5665৬07 1605+ 86, ৬০৬৭০, 5 


এই গেল প্রথম অংশ। এবার দেখতে হবে কখন ছেলেরা সংখ্যায় বেশী, আর কখন মেয়েরা। মেয়েদের সংখ্যা হতে পারে 
5,6,7,8,9. যদি 5 হয় তবে ছেলেরা সংখ্যায় বেশী, 60 হলে সমান সমান, ?,8৪,9 হলে মেয়েরা দলে ভারী। আমরা প্রথমে 
গুণব ঠিক চ-টা মেয়েওয়ালা কমিটির সংখ্যা, সেটা হবে (1) নম্বর প্রশ্নের উত্তর। তারপর বার করব ঠিক 6-টা মেয়েওয়ালা 
কমিটির সংখ্যা। সেখানে থেকে 501১0:80001) 71101019 লাগিয়ে (2) নম্বর অংকের উত্তর পেয়ে যাব। 


(১1965 ৬২) 56. 1৮ ৬৭০)০৭৭ 1€ 466. 0. ৪০০৯৬ 5 ৬০০৪, 99০৮ ০০৬প৬০15০9 
০0৬ 66. ০০০49 ০0০ €0119৬০. 


7 


৬706 5 ০৩+ ০€ 9 ৬০০, ৬০২০. 


৬9০6 12-5-? ০৬% ০ ৪ ৬৭৫৭ ৬০৬০. 


5০, ৬৭ ৮৭0470০075৭, 01016, +76. ০5৩৫ 5০ 


এবার শেষ অংশ-- 
(0) ৬০7৫০ ৬ 021 ৬৭০)০৩৭ 5 +70€৫. 0৫6. €০০+1৩ 7 ০৩ ৪ ০৭ 9 ৬৬০৬7৫০, 


০০৬155৬৮৫০০ 6 ৬২০৬৭৫৭,০০৭ 6৪. ০০৩৮৪ 09 €০910০৬9. 


7006 ০৩+$ ০€ 9 ৬০০, ৬০২০ 


৬:70 12-06-6০০৯ ০€ ৪ ৬৮2৩ € ৬০২০. 


5০ ৩৭ €0+00০04০৭ €04016/ 476. 7৩৪২ ০ 9৩০ ০০৬৬1৮2৪০1০ 


5০, ৩৬ 9৩+৩০০+০% 6৩001616/ 7776. ০০০৬৭০০ 


17759071918 18:17 16150159901 ৪, 078) 00107111999 এ 19.0199 8110 3 2017010177011. 1019 ৮19 8190 17897 


19190%99; 301 0900] 816 18,01995 8100. 4 ৪70 991)01017091). 11) 110৫ 10081) ভা৪9 0800. 0109 117৬109 ৪, 01101)01" 
[87501 3 18,0195 8100. 3 60106101011) 90 (180 01)018 ৪10 301 0100 17781)19 10181599810. 3 01 0109 ৮1915 
191905992  (1151985) 

১০01,ণ0: অভ্যাগতদের সংখ্যা নিয়ে একটা টেবিল বানানো যাক। 


৮০% 416. 06৬৪ €61047৩০০ 6৪. 05 £০০৬০. 
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0০০48165524, ৮০৭০০ ] [০৭০ 
101০ €61041৩০.০ ৫ % 3 
৬6০5 €€194৬2০ 0 ্ 3 
7০২০ চু ] 6 


এই একটা টেবিলেই বলা হয়ে গেল যে, ৫ হল অভ্যাগতদের মধ্যে গৃহস্কামীর মহিলা আত্মীয়দের সংখ্যা, আর ॥ হল তাঁর পুরুষ 
আত্মীয়দের সংখ্যা। একইভাবে নিমনত্রিতদের মধ্যে গৃহিণীর মহিলা এবং পুরুষ আত্মীয়দের সংখ্যা হল যথাক্রমে ৫ এবং এ. 


10০৬৭ ৬৭০. ০০০৪৬৪. +0+ 0565 376. 044 05 3-_ 9359. 5০9 
76৪ ০01 ৩৬০০৪৫০4০৬০ ৭৩৮০৮ 05 ৯০৩. ০০৭ ৩৪. 0০//৬৪ 1০ 


1. 9০6 ৫ ০৩+ ০৩ +2 3 ৪7016. €৪1০4৬6০ ০ +2 ৬৭০৩৮ 30 ৩৭০৩০. 

2. 9০6 36 ০৩ ০ 38. 4 ৩৭016 €61০4129 ০ 3776. ৮70৬০ 4035. ৩০৩০. 

3. 9০6 3৫ ০৩৯ ০ +৮ 3 €৪৮7016. ৪1০৬০ ০€ +8. ৬৭০৬৭০০3036 ৬০৬০. 
4. 9ি০6 ৫ ০৩% ০ 46. 4 ৩৭016. €219+51৬29 ০ 4176. ৩৭০৬৭০০ 406 ৬২০৭০ 


5০। ৩৩ ৯৮৫ ৮৩1700০০9০৭ 610016/ 46. ০৩৬০৭ ০৩ ৩৭০৩০ +০ ০০//৫৬৪, 3709 


+০৩1০ 1০ 
106) 90805-5-05-5505- 4108) 89 


৬০, ০০৬ 10৬6. 5 0,1,2,3 $16. ৩০৬০০ ০€ (৫) ০৩০. 


৪.1 20) 
ভাজি 
1216 
21216 

3 ধু 


5০ 4176. €6.৩।৫০৭। 0০৬০৩ 1০ 100) 7401) 41 (2) 4 (3) 440. 


[7580701019 19:1596 44 1709 01) ৪০6 1172). 90). ঢায 6৯9, 019]101176 80195909151 8100 92 ০444) 980) 


জা101] ০0615010169 01017791005. 1707৮ 1081) 3-910101017 90109965 014 80 011010) 10101) 17850 959,001 
0109 01910701)6 0010017)01) ডা161) 91 800 8 195,506 0109. 01011)017 00100170010 1] 192? 
(&) 51 (3) 109 (0) 1395 (9) 153 

(896862011.6) 
501-ন্য০: এই অংকের বর্ণনাটা পড়ে মাথা গুলিয়ে যেতে পারে। ধীরে ধীরে বোঝা যাক। 4 _ (1, 9%,...,20). সেটুকু 
বুঝতে কোনো অসুবিধা নেই। এবার বলেছে এর দুটো 5015০ নিতে, :9! আর 92, যাদের এই কয়টা গুণ থাকতে হবে--এক, 
দুজনের মধ্যেই ঠিক তিনটে করে সংখ্যা থাকবে, আর দুই, ওরা 0151977 হবে, মানে ওদের মধ্যে কোনো সংখ্যা "কমন" 
থাকবে না। এরকম ছুটো 901১9০6-কে গোড়াতেই 7৮. করে নিতে বলেছে, মানে একবার ঠিক করে নেওয়ার পর ওরা পুরো 

ধকে আর বদলাবে না। সেই মত আমরা ছুটো 50১5০ নিই, ধরো 51 _ (1,2,3) আর :92 ₹ 14,5,6) নিলাম। প্রশ্নের 
ভাষা থেকেই বোঝা যাচ্ছে যে অন্য কোনো 51,525 নিলেও উত্তরটা শেষ পর্যন্ত একই আসত। এবার জানতে চেয়েছে এমন 


10/১৬ ৪] 1015611706, 00090070179 19199616100. (9) 61 


কতগুলো 51১১০ সম্ভব যাদের এই তিনটে বৈশিষ্ট্য আছে--এক, ঠিক তিনটে সংখ্যা দিয়ে তৈরী, দুই, :91-এর সঙ্গে ঠিক 
একটাই সংখ্যা "কমন", আর তিন, :92-এর সঙ্গে অন্ততঃ একটা সংখ্যা "কমন"। যেমন ধরো [1,4,5) নিলে চলবে, কিন্তু 
(1,2,4) নিলে চলবে না (কারণ :51-এর সঙ্গে দুটো সংখ্যা "কমন" হয়ে গেছে)। 

এখানে আমরা প্রথমে “৮৮ 19880 0110 01917101717) 002011)0) 16] ১92" শর্তটাকে বাদ দিয়ে ভাবব। তাহলে সরাসরি 
10011101911086101 1011001091০ লাগানো যাবে। তারপর দেখব শর্তটাকে বাদ দেওয়ার ফলে কতগুলো বাড়তি জিনিস ঢুকে পড়েছে। 
আলাদা করে তাদের সংখ্যাও বার করা যাবে 1000167)1108/100) 1071710101০ দিয়ে। এবার বিয়োগ করে দিলেই ঠিক উত্তরটা 
পেয়ে যাব। 

প্রথমে তাহলে শর্তটা বাদ দিয়ে কাজ করি। 


৬০, ০০০৬ 01 3-61667645 ০৩০০৪০+৯০ ০৫ এ ৬২ ৪০০+1৭ ০৭৪. ৪160৮ ৭ ০০৮০0 
৬7191 05 01০৬০. 


৩01০ 410. 21676 ০০৬৬0 ৬9123 ৬০৩০. 
01০6 +৬4০ 0167015 ০৩৯546,51 20730021702 ৬২০৭০. 


5০, ৩৩ ৮৮০10০0470৭ 67101018/ 45. ০৩৬৩৪ 1০ 3৮ 0702 


এবার বাদ দেব সেই সব ৪8199 যাদের মধ্যে 192-র একটাও 1977070 নেই। "অন্ততঃ একটা" উল্টে হয় "একটাও নয়"। 


৬/৪ ০০৩৭+ 0 3-81672৭+ ০৩০৪৪ ০ 44 ৬৬৮ ০০৯৭ ০৭৪. €16৩৭৫৭ 0। ০০৬০৮০0৬ 
৬191 044 0০021616৯0৫ ০০৮৮40৬ ৬৬7719205 €০00০৬০. 

01০ 416. 21676 ০০৬৬0৬৬9123 ৬০৩০. 

01০ +৬4০ 216705০৩৯০৪, 6০৯91 0492 22076021402 ৬০৩০. 


5০, ৩৬ ৬৩00০০51০৭ €4০01৫/ 472 ৮১৩৪৭ 15 3 ৮1409. 


5০, ৩ ০৩৩+$৭০০+1০% €00116/ 166. €০.০৩/৫০০ 0০৬০২ 15 3 ৮1709 _3 ৮ 7402 ল 
3 ১ 17৮16--14৮13 শ্ 195 
1492-8 . 


7)970199 24: একজন ছাত্র উপরের অংকটাকে স্রেফ 070161)1108101) 1701100191০ দিয়ে ঘায়েল করার চেষ্টা করেছে 
এইভাবে-- 


প্রথমে 191 থেকে একটা ০1010906 নিই (3-ভাবে), তারপর 92 থেকে একটা নিই (টাও 3-ভাবে), 
এবার তৃতীয় ০1০079716-টা :51-র বাইরে থেকে যা খুটি নিলেই হবে (17--1 5 16-ভাবে, কারধ ,91-এর 
বাইরে 17-টাই 1007006 আছে, তার মধ্যে থেকে একটা তো দ্িতীয় ধাপেই নেওয়া হয়ে গেছে)। সুত্তরাখ 
100101)1108001) 7901710101০ লাগিয়ে ভস্তভর হন 3৮3» 16 144. 


ও কোথায় ভূল করেছে? আগেই বলেছি, "অন্ততঃ একটা"-ওয়ালা অংকে সাবধানে পা ফেলতে হয়! স্ক 


নীচের অংকটা একইরকম, তোমার করার জন্য। 


[750910198 25:1590 4199 009 996 (1, 2.5 20). মায় 0৯901510100 99199969591 8170 192 01 44) 11019 
91108501010 91910101198 52 178,917 91017791005... 170ঘ৮ 11)2115 3-91011)917 57119996501 4 80 01001 


62 0010101178507105 [4১৬ ৪ 


ছ101গ]। 178/৬0 95200] 0100 91010070170 00100107017 ৮101) 191 8700. &0 198,506 01109. 010111011 00100711001) ভা107 52? জু 


1)/১% ৪ 
1)1561110) 1111091061990.১ 170 121১216101) (1997 2) 


৪.1 আর্ও আতঙ্ক 


৪.1.1 জ্যার্সিতি 
নীচের অংকটা আমরা এখন একভাবে করব। বইয়ের শেষের দিকে গিয়ে আরেকটা কায়দা বলব। 


70057015926: 0 1109) 01811619508.) 199 1190111)90. 10 9 09671187 0010৮920 71/-801) %%101) 191991190 
৮০01099?170%৮ 10081) 11 8/018900106 ৮০11099 ৪16 1000 ৪110জ190? 
[বণ 

চ৩৪৩৭ ০৪৭ ০€ 3 ৩৪৬০৪০ ০১০৪০ ০৬ 0০০6৪এ ০৩০০ 9০ 76. ৩৮৩০৩ ০ 


€& 


০০৮ ০০169 15 


এবার সেই সব ব্রিভুজকে বাদ দেব যাদের ঠিক একটা 570০ হল 1১০1০০-টার একটা 510০. এর জন্য 71৪ 14-এর দিকে 
চোখ রাখো। 


৮০৭০) +02.58. 8176 ৮৩৬৮৩০৭ ০ ০০০)০০ ৩০৬০০) ৪০০৭৭ ০৭০ ৫০৬ ০ 04)০০৪৭+ 
৬০+০৪০ ০০৬ ৩৪. ০০০০ ০9. 


৬006 0 ০4৫. ০€ +€ $০4০৭ ০9 ৯7৫ ৩০০০ ০ +৮% +৭০৮০0৫2 ৬০৭০. 


ূ ্ঢি 
৬:70 76. 14 ৬০:4৪ ০€ 46. ০৩০1 ৬৬০২০. 


এবার সেই সব ত্রিভুজ বাদ দিতে হবে, যারা [)0152০-টার ছুটো 510০ ব্যবহার করেছে (ঢা£ 15)। 


ঢ15 14 515 15 

প্রথমে একটা 51৭9 নাও... প্রথমে একটা ৬৪1৪ নাও... 
তারপর একটা 
দুরের ৬6:০-এর 


সাথে যোগ করো, 
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915০ +$7৫. ০/৬০৩০৭ ০€ 40০129 ০9৬০) ০০৯৭ 7৭০ ৫০০ ০ ০4০০০৭% ৬০৩+7০৫০ 
০০৬ 6৫. ০০৩৩+৪এ 0০. 


৫ 


৬906 ০. ৬০৩ ০€ +০ ₹০০০৭, ০৭০ 


6০ 
৬ 7০115 ৯৬০ ৭21০37০০৩৬০ ৬২০৭. 


5০, ৩৭ ৬৩60০০41০৭০ ০৩৩+০০%০০ €0010169/ 476. 09৬4০ 19 রী 


77581019627: 196 177, 19. 0116 10011001321 06 81] 09991019 00181)8]195 10117090. 10% 101101116 ৮০010950180 
77-51090 1:০501191: [90155010. 11 1711 75 10, 6791) 010০ ৮8407090178 19 

(4) 7 (3) 5 (0) 10 (9) ৪ 
(77 (009118),2019) 
[বাণ 
? কত হবে সেটা তো আগের অংক থেকেই জানো। যে শর্তটা দিয়েছে সেটা থেকে 7-এর একটা 00907%610 ০0090101) 
(দ্বিঘাত সমীকরণ) পাবে। মনে রেখো যে 7, €0 হতে পারে না। সর 


17758701556 28: 1566 17) 2 109. 81) 1176960], 1809 7) 019011106 [9011769 010 8 011010 810. 3011) 98,010 1901" 
096 [9011065 1)% ৪৮ 11110 59810101)6. 0991007011০ 11119 99691070100 101011)6 ০৮০1৮ [081]: 02 8,0)90010 [9011705 105 
10106 800. 6116 1:99 105 1:60. 11 0116 10111101001 01 100. 8170. 10109 11195 ৪70 90108], 61101) 0110 ৮৪106 01 78 
15: (0770(059৮)52014) 

17: 


৫ 
062৩৪ ০৩৪ ৪০০৭৭ 7; ০4)০০৪৭+ €০/5. 9০ 172৩. ০৬০ ৩1৩৫ 10৭65. 


7৮8. +০+০ ৬৭6০৭ ০ 6০৫০ 1০ 


5০ 76. +০+$০। €04766€ ০€ 24 1076০ 75 


6 


0 
০৬৮ 66. ০৬০৭ ০০৬1০ চে 


রিয়ার ্ 
99৩০ 7 1০ ৫172৩ ০২ 


9৩+ 7 ৯9. 


5০ নি 


64 0010101178:507105 [4১৬ ৪ 


8.1.2 লুবেস্নো 8100702720 
আমরা দেখেছি যে সাজানোর সময়ে ০:০০]. এবং 11)07০:90-এর ক্ষেত্রে উত্তর বিভিন্ন হয়। অনেকসময়ে 10779790 
শর্তটা ০:৭০:-এর আড়ালে লুকিয়ে থাকে, যেমন নীচের অংকটায়। 


17081090919 20: 177 10 1078)ঠ 599 081) (109 11001) 913? 0719) 15, 47) 08681701778, 10৮ 80 0178) 44) 19, 0 


81০. 81859 1] 0180 0900৮ (096 0090955811]% 9100 10৮ 9190)? 

9০077ন্ুশ0 ঘি: প্রথমে বুঝে নিই কি চাইছে। যদি 41913017507 হিসেবে রাখি তবে আপত্তি নেই, কারণ 7 আছে 4-র 
ডানদিকে কোথাও আর 01 আছে 43-এর ডানদিকে কোথাও। কিন্তু যদি 411)0137707 করতাম তবে চলত না,, কারণ ০0 
এখানে 173-র বাঁদিকে চলে গেছে। 

এই ধরণের অংক করার একটা কৌশল আছে। এখানে কোথাও 0)0700০ বলা নেই। কিন্তু তাও কেমন 00970০7০0-এর 
যুক্তিটা কাজে লাগবে দ্যাখো। 


৬9০6 3 €০5419৭০ €০৫ 4,13 ০৩4 0: 703 ৬4০৩০ 
যেই তিনটে জায়গা পেয়ে গেলে অমনি 4,79,০0-কে দাঁড় করিয়ে দিতে পারবে। সেটা একভাবেই করা যাবে, কারণ .4,13 
আর ০-এর ০1৭০” তো বলাই আছে। 
৬ 10০6. 4,130 0 ০০০০+০৭০) ০ +7৫ ০৬০৭ ০৩৭০৭ 0 4০956 €1০০৪9 1 ৬৭০৭. 
৪: 91006. 1), 15,177, 0 0 01 7 49. ০৮৭০$০14০ 4 6০০9, 4! ৩৭০৬০. 
5০, ৩৭ ৮৮৩100০047০% €৭01০616/ 476. ০০০৬৭০৩5709 % 1 % 4! _ 840. 


77591019829: 01099 00011016177 9800) 8,00017019811160. 105 8, 0708/1-0180) 99010 8,0111199101] 11) 8» 90100]. 

[1010 10111701081 81709 60 11760119৮ ৪4] 679 6 1991:301)9 0170 ৪০] 079 06191 9010)906 69 6109. 00190161001 

61786 009 010110 19 1100০751০০0. 19900919105 2018101910. 110 100৮৫ 10)81)% 99 080) 01019 1১9 00170? 
(4১) 60 (3) 90 (0) 190 (])) 180 

(8৮৮.973/95.2012) 

[7]: 

এই অংকটা আগেরটার মতই। মুল সুত্রটা ধরিয়ে দিচ্ছি। 


(৮০+ 4776. ০)0০109 ৩৪. ০০016 4, 19, 0. ৮৪4 ৫১,০ ৩৪. 46. ০০৩০০৫০৭4৭০ প্রন 


এবার আমরা একেকটা গার্জিয়ান-বাচ্চা জুটিকে লাইনে দাঁড় করাব। একটা জুটির জন্য খালি দুটো জায়গা নির্ধারণ করাই যথেষ্ট, 
কারণ কে আগে কে পরে যাবে সেটা তো বলি দেওয়া আছে--গার্জিয়ান আগে, বাচ্চা পরে। 


৬906 2 €৩০৬৭ +৮8. 6 1০০০০ €০€ ৯176. 4,06০ £? ০৩০ 

৬006 2 €€০৬৮ +০ ৩০০৭০০)০০) ৫1০০9 €০৭ 476. 79,76০ এ ৬4০৩০ 
রী 

৬006 2 €€০৬৮ +০ ৩০০৭০০)০০) ৫1০০9 €০৭ 476. 00 €০২ ০৭ 


5 
৬ 91066. 2০01) 6০৫ 0৭115 ০০1০০ €০০/০৭০. ৬২০৭. 
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5০, ৩৬ ৬৩00০041০৭ €4০018/ 476. €০০/৫৪এ 09৬০৭ 19 


8.1.3 বিব্ধি 


17759071918 21: 100 100 10087 ৫89 0810 8, [08,010 01 52 08709 009 


1. 01৮1090. ০017811% 81070178100]: 10185915 10 01001? 
2. 01৮10601069 1001 7:0009 01 13 08705 ০901? 
3.01৮1060 10 4 9969, (17০0 01 01700) 178511)6 117 09005 ০৪০1) 8170. 01) 10010) )096 0109 087:0? 


(77,199) 

১01,770: প্রথমে তিনটে অংকের মানে বোঝা যাক। এক প্যাকেট তাস আছে, তাতে 59-টা তাস রয়েছে। সেটাকে 
চার ভাগে ভাগ করতে হবে। প্রথম ছুটো অংকে ভাগগুলো সমান সমান হবে, মানে প্রতিটা ভাগে 52/4 ₹ 13-টা করে তাস 
থাকবে। পার্থক্য হল এই যে, প্রথম অংকে চারটে ভাগ যাবে চারজন খেলোয়াড়ের কাছে, ফলে কোন ভাগটা কার কাছে যাচ্ছে 
সেটা গুরুত্বপূর্ণ। সেই কারণে “1. 010০7” বলেছে। দ্বিতীয় অংকে এই ০:৭০.-এর ব্যাপারটা নেই। তৃতীয় অংকেও কোনো 
০:০০:-এর ব্যাপার নেই, খালি এবার ভাগগুলো সমান নয়, তিনটে ভাগে 1%-টা করে তাস, আর অন্যভাগে মোটে একটা তাস। 
এর ফলে উত্তরে কি রকম পার্থক্য আসবে সেটা বোঝার জন্য একটা ছোটো উদাহরণ নিই, ধরো প্যাকেটে 52-র জায়গায় 
খালি 9-টা তাস ছিল, এবং খেলোয়াড়ের সংখ্যাও এ-এর বদলে 3. এদের নাম দিলাম রাম, শ্যাম, যদু। এখানে তাস দেওয়ার 
একটা কায়দা এরকম হতে পারে-- 


প্রথম পদ্ধাতি: রাম : 1,273; শ্যাম :4১9,6; যু :778,9. 
যদি এইভাবে দিতাম-- 
দ্বিতীয় পদ্ধতি: রাম : 3,1,9; শ্যাম :4,5,6; যছু :7)8,9. 


তবে কিন্তু আলাদা কিছু হত না, কারণ রামের হাতের তাসগুলো কে আগে কে পরে তা নিয়ে কিছু এসে যায় না৷ কিন্ত তবে যে 
তকে ০:0০/০৭ বলেছিল? ভালো করে পড়ে দ্যাখো, তাসগুলোকে কিন্তু ০9:০০:০0 বলে নি, 01:0০:90 বলেছে খেলোয়াড়দের। 
অর্থাৎ যদি এইভাবে দিতে-- 


তৃতীয় পদ্ধতি: রাম :4,5,6; শ্যাম : 1,2,3; যছু :?,8,9, 
তবে সেটা নিশ্চয়ই আলাদা হিসেবে ধরতে হবে। 
(৬৫. ০0. 4০ 41৫. 4০৯৩৬+৯০% ০€ ০০৭০ ০0০ £০116৬4০. 


৬ €৫০+, 66 ৯772. 13 ০০৩৭০ €০৫ 4. 8৫০4 9০৩ 5203 ৬২০৬০ 


৬:72 666 13 ০০945 €€০৬%। 8176 ৩০০৭০$৮)৭০) 52 _ 13 39 ০০৩4০ +€০৬€ 46. 
০৪০০4 9০৩ ১013 ০৭০ 

৬ নী, 66 13 ০০০০ €€০৬%। 8176 ৩০৭০3%/৮০) 39 _ 13 26 ০০৩4০ +€০৬€ 46. 
+৮৩4 09০৩ 2013 ০৩০ 

৪৭003, ০0৩০ 76. ৩০৮৭০1৮3৮০) 13 ০০4০ +০ +৮৪. €০৩৬/ 605৩ 1013 
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৩০৭. 


5০। ৩৭ *৭+0০96ল 610106, +৪. ০01 ০৬৩৪৭ ০৩ ৬৭০৩০ ৯০ ৬6০৬৮, 47 
4০+৩1৩৯০গ 19 


52! 39! 26! 52! 


52 39 26 
0 ০ টি: 
13৮03৮10757 8901181 ৮ 26131 *1311317131131131131 


দ্বিতীয় অংকের ক্ষেত্রে খালি চারটে ৪:০0] বা দল বানাতে বলেছে, কোন দল আগে কোন দল পরে তা নিয়ে কোনো মাথা 
ব্যথা নেই। যেমন আমাদের 9 তাস আর 3 খেলোয়াড়ের উদাহরণে এবার দ্বিতীয় আর তৃতীয় পদ্ধতিকে আলাদা করে গুণব না। 


1) 016৫. ৬৭০. ০ *০+ 06৫. 416. ০৭৫ 1৮1০ ০০০০০৭%। ০০ ।€ ৬৬৫. ০০৬৬ ০০ ০৩০৬০, 
৮০০. ৩৫৫ 90 ০৬০৫০০৬৬% ৪৬০৩৭ €০5%৬৭ ০০৭ এ! 46769. 59, ৩৭ ৯৮০ 
১1০০৩ ?0001610/ ১176. 0০৬6. (৪:৫৪. 1০ 


52! 
131131131131খু1 


তৃতীয় অংকটা একটু কঠিন, যদিও শুরুটা দ্বিতীয়টার মতই, প্রথমে ধরে নেব যেন খেলোয়াড়রা সবাই 1567)0. ফলে 
9৬০:০01001116 হবে, সেটাকে 0115101) 7071701101০ দিয়ে ঘায়েল করব। ঠিক কত দিয়ে ভাগটা করতে হবে সেটাই এক্ষেত্রে 
নতুন। 


9) 5৭০৭ ৬০. 10061 41৮6. ০2৯5 05 41,412,413 0৩4 44) ৬০. 41, 412,413 0€. 20০17 
০ 526. 17, 04 41705 915. 1. 0৮6৭ 476. ।০$1৩৩৯০৩ ০০৬. ৩৫. 9০. 0০ €০10০৬০. 


৪ €০/ €০€ 17 ০০৩৭০ €€০৮। 4৮6. 52 ০০৩4০ €০৫ 41 : 52017 ৬৬০৩০ 

৬0৮0) ০6 17 ০০৭০ ৩০৬৮ 4৮৫ ৩০৮৭০২৮১৭০) 02 17 - 35 ০০৩০ +€০€ 45: 
১১017 ৬২০৭০ 

৬ 10২, 666 17 ০০৩৭০ +€€০৬%, +0৫ ৩০৮৭০3৮/৮০) 3017 - 18 ০০৭৫০ €০€ 43: 
15017 ০৭০ 

৬ (103, €৩+ 776 ৫০৬01079) ০০২৭ 44. 21 এ০৭- 


5০, ৩ +66. ৮৮1706041০দ 601016/ 466. ৯০0 ৮৩৬৮৩০৩ ০€ ০₹ ০০৭০৮৩১০৯৭০) 


4165. 10102114 ০০4০ 15 ঠা 


171171171 
এই বার 015151010 1971170191০ লাগাতে হবে। 


11০৬46৬৫২/ +৮৫. ০৪5 0. ০০ 19061104 6৫ 715..07৪. ০৭ ০৭ +০ 48547 
০১9৮ ০৬০৭০) ৮০ 4 ০৫55 ৭ 770৫ 91229... 5০ 39. ০৪5 4174127430৫. 


(41507০9700৩. 11666. ৬০. ০06. ০৬৪৩০০১৭৭০০ 9.001 ০059. ৪০০+৭ 31 ৯14৮8.০. 


এই জায়গাটাই মোক্ষম। ভালো করে হজম করে নাও। 
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[75917000912 22: 1596 44 1709 01099961196). 70 10787) 001170010179 7 20100 4 6০:44 810. 01167990017 


6178 01001877560 7 1189 9508,001% 0 91617701709? 
(&) 240 (3) 7290 (৫) 1800 (9) 10800 

(89656201110) 
90].্যনা0োঘ: কি চাইছে বোঝা যাক। একটা 181700100-কে তীর চিহ দিয়ে ভাবা যায় সে তো আগেই বলেছি। এই 

₹কের 10:)00০2-গুলোর একটা নিদর্শন রয়েছে 716 16-এ। লক্ষ কর যে তীর পৌঁছেছে ঠিক পাঁচটা জায়গায়, একটা জায়গা 
ফাঁকা আছে। যে যে বিন্দুতে তীর পৌঁছয় তাদের 5০/-টাকে বলে 78086. সেই জন্যই এখানে বলেছে যে 48109 ০1 
1195 ০580৮] 61০7701069৮ যেহেতু তীর আছে 6-টা অথচ যাবার জায়গা মোটে ০-টা, তাই বুঝতেই পারছ যে কোনো 
একটা জায়গায় ঠিক ছুটো তীর পৌঁছতে বাধ্য। এইটুকু বুঝে গেলে এবার নীচের ধাপগুলো সহজেই বুঝবে। প্রথমে ঠিক করব 
কোনখানে তীর পাঠাব না-- 


| 710০ 416. +0৬766০€ +০ ০0৬০: 6 ৬৬০৩০. 


| ০7০6 4776. ১০৩৪২ ০ ৪6০০ 5 ০৩০. 


তারপর দেখব কোন ছুটো তীর সেখানে যাবে-- 
| রা 


তারপর বাকি চারটে তীর বাকি চার জায়গায় পাঠিয়ে দেব। 


৬7০৩৬৮06৯60. ০৭176 ০৬৫৮ এ! _ 24 ৬০৩০. 
5০ 4816. €5.৭0/৫5 0০৬2৫ 15 6 ৮ 5৮15 % 24 _ 10800. 


[)5091:0159 30: এক জন ছাত্র উপরের অংকটা এইভাবে ভাবছে-- 
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প্রথমে তিক করি ফোথ্াঘ তীর পাঠাব না (6-ভাবে), তারপর 1-থেকে বেরোনো ভীরটাকে বাকি পাঁচটা 
জায়গার কোথাও পাঠাই (5-ভাবে)। হারপর 2 থেকে বেরোনো তীরটা কোথায় যাবে ভাবি (টাও 5-ভাবে)। 
পৃইভ্তাবে অবশ্ঞডলোতীরই 5-রকম জায়গায় ঘেতে গ্ারে। আুতরাধ উক্তর হচ্ছে 6 ৮56. 


ভুলটা কোথায়? স্ 


&.2 13110010019] (10201100 


এবার আমরা 17010007181] (01)907০77 বলে একটা জিনিস শিখব, যেটা খুবই কাজের জিনিস। ছোটোবেলায় আমরা শিখে থাকি 
(বা, অন্ততঃ মুখস্থ করে থাকি) যে-- 

(৫+8)2 22122 462, 

(৫+9)5 _ ৫5 13028430624 83. 


ঠিক একই রকম ফকুলা বানানো যায় (৫4-7)£ বা (৫4) ইত্যাদি যে কোনো (৫+6)% নিয়েই (যেখানে 7 হল যা 
ইচ্ছে একটা 179951059 170০8০7). এই ফমুলাটা বেশ সহজ, এবং একবার শিখে গেলেই তুমি তরতর করে (৪4 0)১7-কেও 
বড় করে লিখলে কি হবে সেটা লিখে দিতে পারবে! কায়দাটা বোঝার জন্য প্রথমে (৫479) নিয়ে কাজ করি। এটা 3 খানা 
(৫+-1) গুণ করে তৈরী। জিনিসটাকে বড় করে লিখি-- 


(৫76) * (৫47) * (৪47 %) 
_. (৪7৫47 ০47 0)(৫ 47 9) 
লু 00৫70007৫00 7 09৫1 0807 ৫99 7 ৪00 7109 


দেখতেই পাচ্ছ যে প্রত্যেকটা (9:0)-ই হল কিছু ৫ আর কিছু ৮-এর গুণফল। অবশ্য এমন হতেই পারে যে ৫ হয়তো আদৌ 
রইল না, বা ? রইল না, যেমন ৫১-এ কোনো 1? নেই। লক্ষ কর যে প্রতিটা 1০0)-এই ৫ আর 1-এর মোট সংখ্যা হল 3. 
সেটাই স্বাভাবিক, কারণ আমাদের কাছে তিনটে (৪40) ছিল, তার প্রত্যেকেই হয় একটা ৫ নয়তো একটা ॥ সরবরাহ করেছে। 
সুতরাং চট্‌ করে দেখি মোট কতগুলো ৫ থাকবে। তার মানে এখানে ছুটো (৫+-9) থেকে ৫ এসেছে, আর অবশিষ্টটা 
থেকে 9. আমাদের কাছে তিনটে (৫1) ছিল, যাদেরকে তিনটে আলাদা রঙে দেখিয়েছিলাম। তার থেকে কতভাবে দুজন 
৫-সরবরাহকারীকে নেওয়া যায়? উত্তর হল 309 33. সুতরাং ঠিক 3-খানা ৫৮ থাকতে বাধ্য। এবং সত্যিই লক্ষ কর আমরা 
ঠিক তাইই পেয়েছি--০০/, ০০) আর ০. একইভাবে ০-ও তিনটে আছে, কারণ তিনটে (৫+-)-এর মধ্য থেকে একটা 
৫-সরবরাহকারী নির্বাচন করা যায় ১0 _ 3 ভাবে। 

একই যুক্তি খাটবে যেকোনো (৫47 )%-এর জন্যই। এখানে প্রত্যেকটা (০7-এই একটা করে ৫1৮ থাকবে যেখানে ৫ আর 
7-র মোট সংখ্যা হবে 7, অর্থাৎ ?4) _7 হবে। সুতরাং ৫%/ না লিখে ৫1)-% লিখতে পারি। এই জিনিসটা কতবার 
আসবে? উত্তর হল--/-খানা (৫ +1)-এর থেকে ?-খানা ৫-সরবরাহকারী যতভাবে নির্বাচন করা যায়, মানে 70. অতএব 
পেয়ে গেলাম-- 


13170070011] (10907+9100 


17017 81) 10909916159 1176980]1 7% 8170. 825 চডা0 10111101019 0১0) ৮০. 11859 


(৫ লা 0)% ৮. ১২৮0১৫/৮-7, 


£_0 


1)/১৮ ৪] [015611706, 0009:007০0, 1709 19199616100. (9) 69 


এখানে ৫, যা খুশি সংখ্যা হতে পারে, [9510৩, 1062800, শুন্য, 280000, ৬/2, গ, যা ইচ্ছে। এমনকি ০0071)10স. 
1001001)91 হলেও আপত্তি নেই! তবে এই বইতে আমরা সাধারণতঃ ৫, জায়গায় | আর -_ 1 বসাব। 
যদি ৫-০9- 1 বসাই তবে পাব 


9 


০০55 


%ল0 
যদি ৫- _1 আর ৪351 বসাই তবে 


সুতরাং যদি যে কোনো ?, নাও আর যাবতীয় ? - 0,1,...,7-এর জন্য %€0৮ বার করে যোগ কর, তবে পাবে 2. আর 
যদি ০৮০ আর ০৭৭ ?-গুলোর জন্য আলাদা করে যোগ কর তবে ছুটো যোগফলই সমান আসবে। সুতরাং এরা প্রত্যেকেই 
2-এর অর্ধেক, মানে 2%%-1 হতে বাধ্য। 


17520001015 23: 70010081986. 00100811011)6 10 015017706 019]9069, (79 10111001991 07 চ৮৪59 0100 080] 99190 


8৪] 900. 10011701991 01 019)০005 15 

(5) 219 (3) 2 (0) 10! (0) 5 
(81569201.0.25) 
১01,050: 


066 ৮৩৮০৪৩ ০৫ ৩০৩5 55216০৫০০2০ €€০৮ 10 1০৯ ০৩০০5 5 190%, 
46, 6.6. 1001 11003 +---+1009. 
1০৬ ৬৬৫. (০৮০৬৬ +104 


(1+1):0 _ 1000 + 2001 ++ 19010, 
0৬4 
লহ 1)19 -8000:-100% ++০54-5008. 
9৩৩7৩০০৮০/ 210 - 20130141909 77777 1009), 


5০ 406. 6৭৩০ ০০৬০৩ 5 29. 


[75057019231]: 77000 8,198. 0017681171116 20 01961110% 010]9069, (61) 10111101901 01 ৮৫৪59 0116 ০0800 90100 
877 9৮০1) 10111101010 019)9069 19 

(022? 18105 (0) 90! (0) 10 
ভ্ 


17810159322 70097087910 10001) 8700 20 01001) 11) &, 1090110. 17170. 0110 10101101091 01 0010011710999 
(01786 ০80 70০. 10110790. 09209190176 01 800] ০৮91 100101)9] (7099911)]15 ₹০9) ০৫ 1001) 800 ০70. 10011701991 0 
দ0107017. আর 


77591015933: 4 00০]. 00176811075 10 10001) 800. 0 ₹0100010. 17110 000 01910010901. 07 000010016995 (1786 
08৮7 19910117700. 091116 01)010) 90101) 0186 0116 91111) 01 0179 10111101210 10101) 8,100. 0116 10111701901 01 ভা010)01) 
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1) 0100 001001001699 15 ০5010. ভ্্ 


8.3 1৬1910119101196101 


17591701015 24210109771 নল :36+, ৮0 84800070971] 126, 01001) ঠা). 6116 ৮৪199 0 78 2170. 7, 


(07791 9%9) 
১০0.ন0: 
চি 84 17771 __7 1711 __ 10 
উরি 22৮22 ৯ব 
1 "০741 196 7৮77 _ 3 7৮11 _ 5 77] __ 70 /5 __ 4 
9147010৭13/ 700 4? ০২৬ 7771 2 5০ নিসা চা ০৬ হব: ক _ 


১, 7 304 7৮4] _ ২ ৮7 ল 10. 


নীচের অংক ছুটো মজাদার। ঠিক কায়দাটা জানলে খুবই সোজা, নইলে মাথায় গোল বেঁধে যাবে। 
[7580701019 25211779/159:1009 70190100607 810% 7" 00155901650 108,018] 101011019019 15 21785 015191019 


105 11... (0071985) 
50170ণ0: 


৮৪+ +76. 7 ০০%০০.০৬+৬৪ ০0৩০1 ৮০৬৭৩০৩০ ৩০,77,78 4 1)...১77/ 11771. 
(৬৪০ 78-78-1771. 

7৫০ 3761৩ €৫০৭৬০$1০ 790)-_1)--- (71714 1), 

৬/০ (০০৬৬ 4৮০4 707 ₹ 40170777770) 5 ০৬ ০০2৭, 

5০ 17! 4৬48.5 4776. €€০৭৬০%- 


[1790)116 26: [07911)6 190111071085101] 0]: 06110171905 1070৮ 6179 


19 810 11009201, 119191719৪৮ [0991016 11709501. (12004) 
১০1,010: 


721 (1 ৮৮১৮ ৮7) ৯0741 ৮১ ৮ 27) ৮ ১১০৮ (6 1)71 1 ৮ ০০১৫ 182) 


1৬1 ৮০০7) 


1)/১৬ ৪ ] 1015611706, 0009790790, 1)09 19199616100. (9) রো 


পিঁপড়ে 
এ 


চ15 17 


৬7০, €০২ 1৫ 1,...১79, ৬৭. 4০-€০৪ 


৬ _ (0007 1)7971) ৮ ১৯৫1৮, 


7৮7০5 
৬৮০৮5 0 ?০55১, 1৮12০০৭, 
5০ রা 
লা ১১৮17 


(5 015০ ০. 6০51০. ০2০০৩, 
নর 
এবারে তোমার জন্য একটা অংক দিই। 


ড)210159.34: একটা 5০৮-এ 7।-খানা 610107017 আছে। ধরো এর 1:01]: 50199০6-দের (মানে 9 এবং পুরো 9০৮-টা 
নিজে বাদে বাকি 5015০৮-দের) সংখ্যা 3 দিয়ে ভাগ যায়। দেখাও যে 7, অবশ্যই একটা ০৭৭ (বিজোড়) সংখ্যা হতে বাধ্য। ভর 


75910০15935: একটা ৪ % ৪ দাবার বোর্ডের বাঁদিকের নীচের কোনার ঘরে একটা পিঁপড়ে বসে আছে। 716 17-এ একটা 
ফুট্কি দিয়ে দেখিয়েছি। সেটা প্রতি পদক্ষেপে একঘর যায়, হয় ডানদিকে নয়তো উপর দিকে। ও কতভাবে ডানদিকের উপরের 
কোনার পতাকাটায় যেতে পারে? বোঝার সুবিধার জন্য একটা পথ দেখিয়েছি ছবিতে। প্রশ্ন হল এরকম কতগুলো পথ সম্ভব? স্কর 


৪.4 19509175 (1191)519 


770 77৬ 


0]. 80৮ (৮0 [9991019 1176950] 7 8130. 001 0৮ 712 11)--19) ৮৮০ 17859 


5 44 ঠ এ: ৮5 
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$ বশঠ 
+ 
4 


[715 19 


[১7০০ এইটা নানাভাবে প্রমাণ করা যায়। একটা কায়দা অবশ্যই সরাসরি সংজ্ঞা লাগানো। বাঁদিকে আছে 


12! 72! 


সা (770107৮4707 707 
নদ নন্যাণ -(2-7+1)] 
্ রি তি 
রা রর বালি না ৮505 
98 [3.0] 


এই কায়দায় প্রমাণটা হল ঠিকই কিন্তু এটা বোঝা গেল না যে এমনটা কেন হচ্ছে। সেটা একটা গল্প দিয়ে বোঝা যায়। মনে 
কর একটা ক্লাসে 1] জন ছাত্র আছে, তাদের মধ্যে একজন আসে নি। মানে ক্লাসে আপাততঃ 10 জন ছাত্র আছে। এদের মধ্যে 
থেকে 4 জনের একটা দল বানাতে হবে। কতভাবে করা যায়? উত্তর তো জানিই, 1904 ভাবে। সবে এই অব্ধি হিসেব করা 
হয়েছে, এমন সময়ে সেই এগারো নম্বর ছাত্র ছুটতে ছুটতে এসে হাজির। সুতরাং এখন দলের সংখ্যা আরো বাড়বে। ঠিক কত 
বাড়বে? সেটা এইভাবে দেখা যায়। বাকি 10 জনকে নিয়ে যে দলগুলো করা যাচ্ছিল, সেগুলো তো রইলই, নতুন সংযোজন হল 
নতুন ছাত্রটাকে নিয়ে যে সব দল করা যায়। এই সব দলে নতুন ছাত্রটা তো থাকছেই, আর অবশিষ্ট 3 জন আসছে সেই আগের 
10 থেকে। ওদের নির্বাচন করা যায় 1003 ভাবে। তার মানে নতুন দলের সংখ্যা 1003. অতএব 003 419 04 ₹ 11004. 
এবার খালি 10-এর জায়গায় 7 এবং 4-এর জায়গায় ? কল্পনা করলেই 0)০০7০-টা পেয়ে যাবে। 

এই ()০০:০])-টা বার বার করে ব্যবহার করলে যাবতীয় "*০-দের একটা ত্রিভুজের মত সাজিয়ে লেখা যায়, যেমন দেখিয়েছি 
[12 18-এ। এর 7 নম্বর লাইনে 700 থেকে শুরু করে "0 অব্ধি লেখা। প্রতিটা সংখ্যাকে পাওয়া যায় তার মাথার উপরের 
ছুটো সংখ্যাকে যোগ করলে। যদি ”*০-এর জায়গায় সংখ্যা বসাও তবে পাবে 71 19-এর মত একটা জিনিস। লাল তীর 
চিহ্ দিয়ে দেখিয়েছি 3-টা কিভাবে মাথার উপরের 1] আর 2 যোগ হয়ে তৈরী হয়েছে। 
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এবার একটা মজার অংক দেব, ছুই ভাগে ভেঙে। 


775:21:0159. 36: দাবার বোর্ডে পিঁপড়ের অংকটা মনে আছে? যে পিঁপড়েটা প্রতি পদক্ষেপে এক ঘর ডাইনে বা উপরে যেতে 
পারে? দাবার বোর্ডটা আবার এঁকেছি 71£ 20-এ। যদি পিঁপড়েটা লাল ঘরগুলোর একটা থেকে যাত্রা শুরু করে তবে কতরকম 
পথে পতাকায় পৌঁছতে পারবে? এবার ধরো বলে দিলাম যে সবুজ ঘরটা থেকে ৫ রকম পথে আর নীল ঘরটা থেকে 1 রকম 
পথে পতাকায় পৌঁছতে পারে। খালি এটুকু থেকেই বলতে পারো হলুদ ঘরটা থেকে কতভাবে পতাকায় পৌঁছোনো যাবে? স্তর 


এই অংকটা করার পরে নীচের অংকটা করো। 


ঢ১৯০:০)5০ 3%:. বড় করে দাবার বোর্ডটা এঁকে নাও। প্রত্যেকটা ঘরে একটা সংখ্যা লেখো, সেই ঘর থেকে শুরু করে 
কতরকম পথে পতাকায় পৌঁছনো যায় সেই সংখ্যাটা। আগের অংকে সবুজ, নীলের সংখ্যা থেকে যেভাবে হলুদের সংখ্যা বার 
করেছিলে সেটা বারবার কাজে লাগবে। এর মধ্যে 7850815 (080051০-টা দেখতে পাচ্ছো? ছ্ 


/৯1095/915 


1. () 30, (1) 7. 2. প্রথমটা, কারণ দ্বিতীয় - 3৮ প্রথম। 3. একেবারে অন্য প্রান্তে গিয়ে সমস্যা হবে। যদি সেই 
বিশেষ ভদ্রলোক তখনও দাঁড়িয়ে থাকেন, তবে তিনি আর বসতে পাবেন না! ধু. 2 ৮% 30! % 201. প্রথমের 2-টা এল, কারণ 
মেয়ে দিয়ে শুরু করবে নাকি ছেলে দিয়ে, সেটা 2-ভাবে স্থির করা যায়। 5. 4! _ 24. 6. 91. 7. ১০17. ৪. এক 
ঘন্টা। 9. 8131. 10. 231৭1. 11. 101-_9 % 31৮৭1. 12. 10! * 1172. 13. অসম্ভব, মোটে 4 জন 
পুরুষ 10 জন মহিলাকে আলাদা রাখতে পারবে না! 14. (1) 5 ৮4৯৮ 81, (1) 71 * ১7, (1) 3! * 21 * 31 * ই!. 
15. 51%. 16. 4177. 17. 31723 % 3! ল 42. 18. আগের অংকের 9010017790101)-এর প্যাঁচটা লাগাও। 

19. 100. 20. ৫ ল 705) লহ 603১6 ল 70 % 503. 21. 1002 ৮ ৪ ৮5710 ৮ 802 € 5710 ৪ % 502. 
22. 409 ল 6. 223. 05 12-৪8 _ 4 8055, ৫ লু 97+8019 লি 17019, 75 304) 6808 1, 
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ঢা লু 904 ৮] হল 904, ৪9 ল 17012 ট 901 লু 6062, 1) 905, ? ১০7, /] লু 90 চু ১০7, 1 906, £ ১০6, 
1 _ 906 ৮% 806, 785 6062 _ 90৮5 * 8০৮ _ 906 ৮ ৪০ _ 2709. 24. দুটো ভূল--এক, 99৮-এর 1910017৮-রা 
17019০7০৭ হয়, সুতরাং প্রথম সংখ্যা, দ্বিতীয় সংখ্যা এভাবে বলা যাবে না। ছুই, যেসব ক্ষেত্রে দুটো সংখ্যা আসবে 192-র 
থেক সেগুলো একাধিকবার গোণা হয়ে যাচ্ছে। 25. 3 ৮ (1702 _ 10605). 

26. ৫ 0370 _ 78,৫57, 35৫5 78, 17778009371). 27, 55 28-18 1 

902 _ ৮৮১, ০ _ গ্ঞ্ঠ0 1 _ ৮৮৪১, 207৪ -৮১ 75 5- 29. 0502 ₹ 15; ৫5 405 ₹6, 
75 202 51, 9৪51) 8518৮6৯৮1৮1 590. 80. ও ধরেছে যে 1৪1)8০-এর সাইজ হল € 5. কিন্তু প্রশ্নে 
বলাছিল ০58০615 5. 31. 219. 82. 29719. 83. 2 % 2974, 34. 272 ক 2(21-7 1) বলা আছে ৪ বিয়ে 
ভাগ যায়, মানে (21 _1) অবশ্যই 3 দিয়ে ভাগ যায়। তাই 7,-_-1 হল জোড় (কেন?), মানে 7) বিজোড়। 35. 1405, 
ঠিক 14-টা পদক্ষেপ লাগবে, তার মধ্যে যেকোনো ?-টাকে হতে হবে উপর দিকে, বাকিগুলো ডানদিকে। 36. যেকোনো লাল 


০ | ০১ 


৯1০1৩ 1 


ঘর থেকেই 1-ভাবে। ৫০+-7, এখানে 801007. 1971001001০ লাগালাম। 37. 


1)/১৬ 9 ] আরো 9150100 5 


€197)601111 


আরো প্যাটার্ণ 


])/৯% 9 
10150611701 নিয়ে আরুও অংক 
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এবার কি করব সেটা 715 1, 7165 2 আর 71৪ 3 দেখলেই মনে পড়ে যাবে। চারটে বিভিন্ন রঙের পুঁতি দিয়ে মালা গাঁথা 
হচ্ছে। তিনটে ছবিতে পুঁতিগ্ুলোকে বিভিন্ন ০:৭০:-এর স্ুচে পরানো হয়েছে, অথচ মালাটা গাঁথা হয়ে যাওয়ার পর প্রথম দুটো 
মালা আসলে একই দাঁড়িয়েছে! এক লাইনে সাজালে যে সব ০:9০: আলাদা ছিল, মালার গঠনের দৌলতে তাদের কেউ কেউ 
এক হয়ে গেল। এরকম ক্ষেত্রে কি করে হিসেব রাখতে হয় সেটাই আজকে শিখব। 

আমরা ০01010178100-এর অংকে যেভাবে 1001010911080101. 71117011910 এবং 01151017 10110010)1০ ব্যবহার করলাম সেটা 
একটু কায়দা করে এখানেও লাগানো যাবে। সেটা বোঝার জন্য প্রথমে একটা পরিচিত ০০০011108.610:-এর অংকের সমাধানই 
একটু অন্যভাবে লিখি। 


77598101919 1: ক্লাসে 5 জন ছাত্র আছে। তাদের থেকে 3 জনের একটা দল কতভাবে গঠন করা যাবে? 


907,ন্গ0ি: উত্তরটা তো জানিই, 203. আমরা এটাকে দেখেছিলাম এইভাবে--প্রথমে পরপর 3 জনকে নিয়েছিলাম, সেটা 
করা গিয়েছিল 5 * 4 » 3 ভাবে। এবার 3 জনকে নিজেদের মধ্যে সাজানো যায় 31-ভাবে। তাই 01515100. 10711011০ দিয়ে 
উত্তর পেয়েছিলাম ১১. 

এই যে বললাম "নিজেদের মধ্যে সাজানো", এইটাকে একটু খুঁটিয়ে দেখি। মনে কর যেন তিনটে নির্বাচিত ছাত্রকে তিনটে চেয়ারে 
বসানো হবে। প্রথমে ধরে নাওয়ে চেয়ারগুলোতে সংখ্যা দেওয়া আছে 1,29,3. সেক্ষেত্রে চেয়ারগুলোকে 5 * 4 ৮ 3 ভাবে পূর্ণ 
করা যাবে। কিন্তু আসলে তো চেয়ারগুলোতে কোনো সংখ্যা নেই! সেইটা হিসেবে নেওয়ার জন্য দেখব চেয়ারগুলোকে কতভাবে 
নিজেদের মধ্যে সাজানো যায়। তার উত্তর হল 31, যেটা দিয়ে ভাগ করেছি। সর 


যদি 7-জন ছাত্র আর 7-খানা চেয়ার থাকত, তাহলেও একইভাবে ভাবা যেত-- 7-খানা চেয়ার মিলে যেন একটা কাঠামো। তার 
মধ্যে ছাত্রদের বসাতে হবে। দুইধাপে করব। প্রথমে কাঠামোর যেখানে যেখানে ছাত্র বসবে (মানে চেয়ারগুলোকে) সেগুলোকে 


15] 15 2 7715 3 


টা ০০ ০ ০ ০০৫ ৪ ০০ ০ 
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15 4 5 5 7156 
সংখ্যা দিয়ে চিহিত করে নেব। এইবার দেখব কতভাবে ছাত্রদের বসানো যায়। এর উত্তর হল 7৮ (71) ৮---৮ (7,741). 


দ্বিতীয় ধাপে আমরা খালি কাঠামোটাকে নিয়ে কাজ করব। কাঠামোটাকে কতভাবে ঘুরিয়ে আবার নিজের সঙ্গে ফিট করা যায়: 
সেই সংখ্যাটা বার করব। এখানে উত্তর পাব 7. এবার প্রথম ধাপের সংখ্যাটাকে দ্বিতীয় ধাপের সংখ্যা দিয়ে ভাগ করে দিলেই 
উত্তর পেয়ে যাব। তার মানে সব মিলিয়ে উত্তর দাঁড়াল-- 


7719. 


এই বর্ণনাটা হয়তো অদ্ভুত লাগছে, কিন্তু কয়েকটা উদাহরণ দেখলেই এর উপযোগিতা বুঝবে। 
77581001919 2: ধরো একটা গোল টেবিল ঘিরে চারটে চেয়ার আছে। [15 4 দ্যাখো। চারটে লোক এই টেবিলে কতভাবে 


বসতে পারে? 

901,াণয0: এখানে গোল টেবিল ব্যাপারটা বুঝে নেওয়া যাক। ছবিটা দেখলেই বুঝবে যে টেবিলটা সব দিক দিয়েই 
সমান, এবং চেয়ারগুলোও সব একই রকম দেখতে, সমান সমান দূরত্বে বসানো। ওদের মধ্যে কোনো ভেদাভেদ নেই, কোনো 
উত্তর-দক্ষিণ-পূর্ব-পশ্চিম কিচ্ছু নেই। "আমাদের মুখোমুখি চেয়ারটা" বা "বাঁদিকের চেয়ারটা" ইত্যাদি বলেও ওদেরকে আলাদা 
করা যাবে না। যেমন ধরো [12 5 আর [1৪ 4-এর মধ্যে কোনো পার্থক্য নেই, খালি অন্য দিক থেকে দেখা হচ্ছে এই যা। 
এই কথাটা ভালো করে বুঝে নাও। 715 5-এ লাল লোকটার বাঁদিকে নীল লোকটা, তার বাঁদিকে সবুজ, এবং তার বাঁদিকে 
হলুদ বসেছে। ঠিক সেই ক্রমটাই রয়েছে 716 6-এও। কিন্তু 716 ?-এর ক্ষেত্রে বসাটা অন্যরকম। এখানে নীল চলে গেছে 
লালের ডানদিকে। এবার একটা ছোট্টো ধাঁধা দিই। 


[:970159 1: 1715 ৪ দ্যাখো। এখানে বসাটা কি 771৪ ঢ বা ঢা1£€ 6-এর মতঃ নাকি 715 7-এর মত? নাকি ছুটোর 
কোনোটার মতই নয়? স্ 


এতক্ষণ গোল টেবিলের মাহাত্ম্য আলোচনা করা গেল। এবার অংকটায় ফিরে আসি। আমাদের কায়দাটা একইভাবে খাটবে-- 


7717, 


7157 


158 159 


(ঞা 


জ 
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এখানে 7, 5 এ এবং ? 3 এ. তাই %12. _ 41. কাঠামোটা হল গোল টেবিলটা যার চার দিকে সমান সমান ভাবে চারটে চেয়ার 
লাগানো আছে। এইটাকে মোট 4-ভাবে একই জায়গায় ফিট্‌ করে বসানো যায়। কি করে বুঝলে তো? যদি 71£ 9-এর মত 
90০ ঘোরাও, তবে প্রত্যেকটা চেয়ার তার বাঁদিকের চেয়ারের জায়গাটা দখল করবে। যেহেতু চেয়ারগুলো সবই একইরকম তাই 
কোনো পার্থক্য বোঝা যাবে না। 3609০ ঘোরালে প্রতিটা চেয়ার ফের স্বস্থানে ফিরে আসবে। যেহেতু 360/90০ ₹ 4, তাই 4 
বার এরকম 90০ করে ঘোরানো সম্ভব। সুতরাং ভাগ করব 4 দিয়ে। অতএব উত্তর হবে 4:- 31. সর 


ঠাণ্ডা মাথায় পুরো বর্ণনাটা পড়ে দ্যাখো, বুঝলে কিনা। যদি বলতাম গোল টেবিলটা ঘিরে দশটা চেয়ার আছে, তবেও ঠিক 
একইভাবে উত্তর হত 101/10 - 9!. সুতরাং যদি ?-খানা চেয়ার থাকত তবে উত্তর হত 771/7) _ (7) 1)!. 

অনেক ছাত্র অংকটার কায়দাটা মনে না রেখে খালি মুখস্থ করে রাখে--"গোল টেবিলের অংকে উত্তর হয় (7, _ 1)!" সেটা 
বুদ্ধিমানের কাজ নয়। তাতে খালি গোল টেবিলের অংকই করা যাবে, টেবিলটা গোল না হলে তোমার মাথাতেই গোল বেঁধে 
যাবে! যেটা মনে রাখবে সেটা হল 


এক লাইনে কতভাবে সাজানো যেত 


775981001১1 3: এবার টেবিলটা নিলাম 79068:020181, মানে যেরকম টেবিল আমরা সাধারণতঃ দেখে অভ্যন্ত। এর দৈর্ঘ্য 


বরাবর দুপাশে দুটো করে চেয়ার পাতা, আর প্রস্থ বরাবর দুপাশে একটা করে চেয়ার। মানে মোট 6-টা চেয়ার যেমন 1£ 
10-এ দেখিয়েছি। তোমার কাছে 10 জন লোক আছে। এদের মধ্যে 6 জনকে কতভাবে বসানো যাবে? এখানেও ধরা হচ্ছে যে 
চেয়ারগুলো সব একইরকম, উত্তর-দক্ষিণ-পূর্ব-পশ্চিম এসব কিচ্ছু নেই। আর 7.০০87819 যখন, তাই দৈর্ঘ্য বরাবর পাশ ছুটো 
একইরকম, প্রস্থ বরাবর পাশ দুটোও নিজেদের মধ্যে একইরকম। 
501.যগশ০খি: প্রথমে যথারীতি কল্পনা করে নেব যেন চেয়ারগুলোর গায় সংখ্যা লেখা আছে। তাহলে | নম্বর চেয়ার, 2 
নম্বর চেয়ার এইভাবে বলা যাবে। | নম্বরের জন্য লোক পাওয়া যাবে 10 ভাবে, 2 নম্বরের জন্য 10-_- 1 -9 ভাবে ইত্যাদি। 
মানে সবগুলো চেয়ারকে পূর্ণ করা যাবে 191 ভাবে। 
এইবার দেখি কাঠামোটাকে কতভাবে ঘুরিয়ে নিজের সঙ্গে ফিট করা যায়। একটু ভাবলেই দেখবে যে কাজটা খালি দুভাবে করা 
যায়, 0০ ঘুরিয়ে (মানে কিছু না করে) আর 18০০ ঘুরিয়ে (যাতে এইদিকের লম্বা পাশটা ওদিকে লম্বা পাশের জায়গায় চলে 
যায়)। সুতরাং উত্তর হল 
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৪ 


এই টেবিলটার সাথে গত অধ্যায় থেকে তুলে আনা 718 11-এর টেবিলটার তুলনা করে দেখতে পারো। সেখানে প্রশ্নে একটা 
49916100197 519০”-এর কথা বলা ছিল। তাই আমরা একটা ফুলদানী এঁকে বুঝিয়েছিলাম যে সেখানে টেবিলটাকে ঘোরালে 
ব্যাপারটা আলাদা হয়ে যাবে। এখানে সে সমস্যা নেই। 


17791071918 43 110 110৮৫ 1019075 789 0807 0 10791) 916 81:001)0. 81] ০0101196018] 01190107119] 680)10) 1 ০38,00]% 


ঢ15 10 


7৪ 0000101178:507105 [4১৬ 9 


চভব0 17701) 91 80118 9800) 9100? 
90.াণ্য ০টি: এখানে 7) 7 6. সুতরাং ” 77. ₹ 61. কাঠামোটা হল সমবাহু ব্রিভূজাকার টেবিলটা। সেটাকে 3-ভাবে 
ঘুরিয়ে ফিট করে বসানো যায়। সুতরাং উত্তর হবে 61/3 _ 240. চর 


77091019822 এ 100 100877% 99 0800 9 1016]) 91 81001) 80 9010118,00184 01810670191 681019 710 
০5800150709 0101) 916 810106 08,9) 9100? জ্ 


17050680159 32. 11) 11071079005 ৮859 020] 0 10001) 502100. 11) 8, 111107 আর 
17050570159 42 10) 100 10)9105 ৮859 020] ৮00. 10)9150 ৪, 11106 011 10095 8700 6 01715? ভ্ 


77591001019 5: 110 110৮৫ 10081) 89 0810 10701) 810 5 ছা010)01) 916 ৪1:0011)0. ৪ 1:00100 681019 90 078 100 


0 100017 £0:0 9100 10% 91009? 
১০01.ণশ0োম: 


ও 5০571677665 ৬০৬7০, ০404 0 0. ০ 4! ৬০০. 
৯062৭696৫1৪ 3 ৩৮০৮, ৪ ৮৪ 5০9৫%, 917) ৬৬০৬০. 
5০, ৩৬ ৬500০040০৭6 001006/ 317. 0৮9৬২৫৫1541 ৮1 _1440. 


এখানে কয়েকটা জিনিস লক্ষণীয়-- 
5 জন মেয়ে দাঁড়াতে পারল 4!-ভাবে (5!-ভাবে নয়), কারণ ওরা গোল করে দাঁড়াচ্ছে। 


* ঢ-জন মেয়ের মধ্যে ফাঁকের সংখ্যা কিন্তু 9 না হয়ে 5 হয়েছে, কারণ সেই গোল করে দাঁড়ানো। [15 12-এ প্রতিটা 
ফাঁকে একটা কাঠের গোল পিঁড়ি রেখেছি, ছেলের দাঁড়ানোর জন্য। 


৪ 2-টা ফাঁক এখানে 915610)০৮, যেহেতু ওদেরকে "মৌমিতার বাঁদিকের ফাঁক", "ইভা আর ইলার মাঝখানের ফাঁক" ইত্যাদি 
বলে আলাদা করা যাবে। 


1)/১৬ 9 ] আরো 9150100 79 


17591019556 52. 110 100 1081)% ৮859 080 4 10001) 8700. 6 ড012061) 916 8100100 & 10100. (81016 90 (179 
110 65৮০ 10001) ৪0 9100 105 9100? স্ 


এইবারে সামান্য অন্য ধরণের একটা অংক দেখি। 


17521001916 6: 110 1005৮ 10187) 89 080] 010 1009100 ৪, 68118110. 151106 4 0109791)0 1098,05? 


901,109: এখানে কাঠামোটা হল একটা মালা, আর যে জিনিসগুলোকে সাজাচ্ছি সেগুলো হল চারটে বিভিন্ন পুঁতি। 
এখানেও মূল কায়দা একই--প্রথমে কাঠামোর কথা ভুলে গিয়ে দেখব পুঁতিগুলোকে এক লাইনে সাজাতে হলে কতভাবে সাজানো 
যেত। তার উত্তর হল এ!. তারপর দেখব কাঠামোটা নিজের সঙ্গে নিজে কতভাবে ফিট্‌ করে বসানো যায়। এই কাজটা করার 
সময়ে মালাটাকে একটা ০1019 বলে ভাবলে সুবিধা হবে, যার গায় পুঁতিগুলো সমান সমান অন্তরে গাঁথা আছে, যেমন দেখিয়েছি 
[15 13-এ। বাস্তবের মালা অবশ্য মোটেই নিখুঁত ০101০ হয় না, আর পুঁতিগুলোও সাধারণতঃ একটু টিলে থাকে, তাই সমান 
সমান অন্তরে না থেকে এ ওর গায় গিয়ে পড়তে পারে। কিন্তু তার ফলে সেটা নতুন কোনো মালায় পরিণত হয় না। যেমন 
[1 14-তে যে মালাগুলো দেখিয়েছি, তারা সবাই 71৮ 13-এরই রূপভেদ। কিন্তু আঁকাবাঁকা মালা নিয়ে চিন্তা করা কঠিন তাই 
আমরা [15 14-এর মত বিভিন্ন জিনিস কল্পনা না করে তাদের প্রতিনিধিস্বরূপ 71৪ 13-এর মত একটা মালার কথাই ভাবব। 
এটা অনেকটা 18000. লেখার মত-- 3,,৫ এরা সবাই একই জিনিসের রূপভেদ, যে জিনিসটাকে নিয়ে অংক করার 
শুরুতেই কাটাকাটি করে ঠ বানিয়ে নিলে সুবিধা হয়। এই ধারণাটা অংকের জগতে বহুল-ব্যবহৃত--একই জিনিসের একগুচ্ছ 
রূপভেদ নিয়ে কাজ না করে, একটা বিশেষ রূপকে পুরো গুচ্ছটার প্রতিনিধি ধরে এগোনো। 

এবার দেখি কাঠামোটাকে মানে 716 13-এর মত মালাটাকে কতভাবে নিজের সঙ্গে ফিট করে বসানো যায়। চেয়ারের উদাহরণে 
যেমন 90০ ঘুরিয়ে বসানো যাচ্ছিল এখানেও সেটা সম্ভব। এছাড়া এখানে আরও একটা কাজ করা যাবে--সেটা হল মালাটাকে 
উল্টে দেওয়া। তাহলে মোট কতভাবে মালাটাকে নিজের সঙ্গে ফিট করা যাচ্ছে? 441 5 5 ভাবে? উহু, এখানে ঘোরানো এবং 
ওল্টানো পরস্পরের বিকল্প নয় যে হয় তুমি ঘোরাবে নয়তো ওল্টাবে। চাইলে তুমি দুটোই একইসঙ্গে করতে পারো। সুতরাং 
এখানে একবার 2010161011086100 1911110111০ লাগবে। 


৪ কতটা ঘোরাবে ঠিক কর : 4 ভাবে করা যায় (0০,90০, 180০, 270০), 
৪ ওল্টাবে কিনা ঠিক কর :9% ভাবে করা যায় (সোজা, উল্টো)। 


সুতরাং মোট 4 ৮ 2-ভাবে মালাটাকে নিজের সঙ্গে নিজে ফিট্‌ করে বসানো যাবে। অতএব উত্তর হল 41/(4 ৮ 2) ₹ $:-₹3. 
নর 


7)5:০0159 6: যদি ০-টা বিভিন্ন পুতি দিয়ে মালা গাঁথা হত তবে উত্তরটা কি হত? সক 


অনেক ছাত্রছাত্রীই যুক্তিটা মাথায় না রেখে খালি মুখস্থ করে রাখে যে 7-খানা বিভিন্ন পুঁতি দিয়ে মোট (7_ 1)1/2-খানা আলাদা 
আলাদা মালা বানানো যায়। ফলে এই যুক্তিটাই যখন সামান্য ঘুরিয়ে দেওয়া হয় অমনি তারা মুক্কিলে পড়ে যায়, যেমন ধরো 
নীচের অংকটায়। 


17591015672 110 1007 10081) 788 080 00991995০01 ৪, ০7199 1১9 708117090. ৮7101) 0196110 09101115? 
(197) 

াবণা 

একটা ০৪1১০-এর 6-টা পাশ থাকে সে তো জানোই। সেগুলোকে "কতভাবে রং করা যায়?" মানে কি সেটা বুঝে নিই। আমরা 
কোনো ছয়টা রং নিয়ে শুরু করছি। প্রত্যেক পাশে একটা করে আলাদা রং দেব। দুভাবে রং করাকে একই বলব যদি ০01১০-টাকে 
ঘুরিয়ে ঘুরিয়ে একটা থেকে অন্যটায় পৌঁছোনো যায়। যেমন 716 15-এ দুটো রং করা ০01১০ দেখিয়েছি (পিছনে আর নীচে 
আয়না বসিয়ে দিয়েছি যাতে সবগুলো পাশই নজরে থাকে)। ভালো করে চিন্তা করে দ্যাখো যে আসলে এরা একই ০019, 
খালি একটু ঘুরিয়ে রাখা হয়েছে এই যা। সেটা বোঝার জন্য কোনো একটা রং নিয়ে ভাবতে শুরু কর তার প্রতিবেশীরা কে 
কার পরে আসছে, দেখবে ছু ক্ষেত্রেই একই উত্তর পাবে। 

এবার তবে অংকটা করি। যদি 6-টা রঙকে পাশাপাশি সাজাতাম, সেটা করা যেত 6!-ভাবে। একে ভাগ করতে হবে ০৪1১০-টাকে 
কতভাবে নিজের সঙ্গে ফিট করে বসানো যায়। সেটা 700711031108,61010 70177701910 দিয়ে বার করা যাবে। একটু ধরিয়ে দিই-- 


80 0010101178507105 [4১৬ 9 


15 15 715 16 


প্রথমে হ্ির কর কোন পাশটাকে নীচে রাখবে : 


সেই পাশটাকে নীচে রেখে কতভাবে ঘুরিয়ে বসাতে পারো : € 


পর 


এবার 200101011080101. 717701)1০ থেকে পাচ্ছি 


সুতরাং সব মিলিয়ে উত্তর হল [৫ ছু 


এই কায়দার উপর ভিত্তি করে আরও অনেক অংক বানানো যায়। যেমন নীচের অংকটা। 


775:60159.8: একটা ইট আছে 715 16-এর মত, যার দৈর্ঘ্য, প্রস্থ, উচ্চতা কেউ কারো সমান নয়। এর ছয় পাশকে 
কতভাবে রঙ করা যায়? সঃ 


77০7০159 9:_ 7-টা বিভিন্ন পুতি আছে। তাদের সবগুলোকে ব্যবহার করে একটা মালা গাঁথতে হবে। খালি খেয়াল রাখতে 
হবে যেন ছুটো বিশেষ পুতি পাশাপাশি থাকে। কতভাবে সম্ভব? স্ 


17750910198 102: 110 1705৫ 11080) 099 081) 010 10901) 7 29081810115 10901598100. 5 1119601/ 1)09019 11) ৪, 
011:00181: 5179]11 90 01780 13099155091 0110 58009 9019]000 ৪19 9109 105 9100? স্্ 


ঢ)০:0359 11: 10-টা বিভিন্ন পুতি আছে। তাদের সবগুলোকে ব্যবহার করে একটা মালা গাঁথতে হবে। খালি খেয়াল 
রাখতে হবে যেন ছুটোবিশেষ পুতি পাশাপাশি না থাকে। কতভাবে সম্ভব? সক 


9.2 1)19611706) 070০199১ 72192616101) 
এইবার আমরা এক ধরণের অংক শিখব যেখানে একই জিনিসকে বারবার ব্যবহার করা যাবে। যেমন যদি জানতে চাই 1] আর 
2 ব্যবহার করে কতরকম দুই ঘরের সংখ্যা বানানো যায়, তবে উত্তর হবে-- 


1; 25. ছা উঠ 
এখানে আমরা 11আর 22-এ একই ৭1516-কে একাধিকবার ব্যবহার করেছি। 


77591001012 72100 010611)0 1966919 00 80091181090 810 51৮01. 0105 চা101) 0০ 19669198৪7০. 10110)90. 


00100 0059০ 81৮০ 1০০6০75. 11101) 119: 10111001991 01 70:05 17101) 179৮০ 8, 19856 00০ 19621: ০০8০0. 15 
(4) 69760 (3) 30240 (0) 99748 (9) ০709 ০0৫ 01)959. . (এ0051980) 
১01,0৭0: 


1)/১৬ 9 ] আরো 9190100 81 


70০০0 006০৭ ০€ €৬০.-124++০ ৩০৭০ ৩5০০ (0 466€6+ 16455 15 105. 
0৮৭০০) 17996. 77৫ ৮৩৮৭০৪৩০4০৩ ৬৪০৬ ০০৭ ৩০৫০০০৭165৭ 19 191. 
5০ 416. ০৭৩০ ০0০৬০ 1০ 10১ _19 17 69760. 


17591001915 8: 40 7170161 1001700] 19 8) 100991619 101100130]- ৮1017 ০5800] 7) 01615. 1179 100170160. 


019011)0% 71৮-01616 10111001215 ৪9 09 1799 1010)90. 01511601015 01) (10190 016105 25 8700. 7.1 51008411990 
৪710 0117 00৮ 1010) 0019 19 79099911019 19 (4) 6 (3) %? (0) ৪ (9) 9.  (077,1998) 
১01,001: 


7066. +০+01 ০0৬৮6০৫০€ 4।০+০+ 774০1 ৬৩০৩০ ৩০৬০ ০ 479 ০০৭ 4০49 
(5 2. 

5০ ৬৬০. 6.6.4 16. ০৬৮01105+% 17) ০০ +০0% 37 ৯900. 

৬4 ০0৬০ 36 799 ০ 37 _ 218৭. 

77৩০ 78 _ ?. 


[781001915 9: 11179 10017010011 00 99৮01) 01510 110690015, চ€101) 90100 0 6179 01916520081] (০ 10, 8100. 00177790. 


1) 91106 019 01615 1,2 800. 3 01015, 15 (4) 55 (3) 66 (0) 77 (1) 8৪. (152009) 
১01.0ণ0: 


৬০০৫০০1০৭৫৪. 5৪৪. +101 ০৩০৮0. 96৫৩ ৮7৩০৯ 9০৪. ৪117৩ 
৬৫. 115 ০৭6. 2 04 ০6. 3. 

০৬ 
€০২ 15 0 77৩6. 25. 


ডল 7৫. €৮৪ ০95/ ৯1৪. +০01 ৩৬০৩৪ ০ ০৩৬০ ৯০ ০৩৩০৬০০ 1০ 


ঢ! 
ডল 7৫ ০০০০৭ ০০০৪/ +12 +০+01 ৬6৪২ ০ ৬৬০৭০ +5 ০৩৩০৬০০ 1০ 
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এবারের অংকটা করলে 701১০61610. করা এবং না করার পার্থক্যটা ভালো করে বুঝবে। এখানে আবার 101)000)-র ধারণাটা 
কাজে দেবে। কোন ধরণের 1011001017-কে 00০-0709 আর কাকে 01760 বলে মনে আছে তো? 0719-079 মানে একাধিক তীর 
এক জায়গায় যাবে না। আর ০০ মানে এমন কোনো জায়গা থাকবে না যেখানে একটাও তীর যায়নি। যদি /: 4 _৯ 4 
একটা 0100000. হয়, যেখানে 4 একটা 710109 5০0, তবে একটু চিন্তা করলেই বুঝবে যে /-এর পক্ষে 079 হওয়া আর 
০1)6-01)9 হওয়া একই ব্যাপার। যদি :4-র মধ্যে 7-খানা ০1970) থাকে, তাহলে 7-খানাই তীর বেরোবে, তারা যদি সবাই 
আলাদা আলাদা জায়গায় যায়, তবে কোনো জায়গাই ফাঁক থাকতে পারে না, বিপরীতপক্ষে, যদি কেউ ফাঁকা না পড়ে থাকে, 
তবে সব জায়গাতেই খালি একটা করেই তীর যেতে বাধ্য। 


17591001919 10: 1,004 109 8, 9078 019011706 01917101765. 1]1101) (110 (0968 10101701010 015611101 [0110010105 


00100 44 60 44 19...) 8000 ০00 ০01 00990 ... 810 01060 10170610105.  (1777,1985) 
১০1,010: 


৬৪+$ 9০ 1961 +76. €16৬6+9 ০ 4 05 1,2,...১78. 70৮2৭ +০ ০6৪০৬ ০ €৩৭০+০% 
1:47 4 টি ৩ ৪৭০৬০৭ ৯০ 96৫০৭ /(1),...১/073). 


অর্থাৎ তীরগুলো কোথায় কোথায় যাচ্ছে। 


৬ ৮০০০৪ /(1) : 7) ৬৬০৭০. 
৬ ৮০০০৪ /(2) : 7) ৬৬০৭০. 
৬... 
৬ 7070. 77777 ০8, ০৮০০9. :/(77) : 77) ৬২০৬০. 
5০ 4176. +০+0। ৮04766২€ ০€ £0+0+1০০5 €€০৬ 4 ০ 4 15 777, 


এখানে আমরা 1০]১০616101. হতে দিচ্ছি, যেমন /(1) আর /(2) সমান হলেও আপত্তি নেই। যদি তা না দিতাম, তবে পেতাম 
07)6-09009. 001700100. সেটা নিয়েই দ্বিতীয় অংশ-- 


91466. ৬৭০. ০06. ৩৭০৭০ ৬, €৩৭০+০৩০ €ত০৬%0। 60416. ০৫৯ +০ 7561, ০৩৯০ 15 


০0৬৫, 05 ০৭৫,০৭৪... €০২ 0 €৩৭০$০ 7] $+০ ৩৫. ০৭৫.-০%/ ৬০. ৮04 (1), ...,7 (77) 
+০ 6৪. 0 ৭০৯০ 


০ ০72 ৪৯ ০৪6 ০০০০৪, /(01) : 7) ৬০৭০ 
৬ 7076. ০০:০০ ০26, ০৮০০০ /(2) : 771 ৬২০০, 
ভু 


৬ 7070. 777 ০8, ০৮০০০৪ /(7) : 77071) 751 ৬০৬ 
5০ 4176. +০+10। 60466 ০€ ০০ £0+00০০ ০৬) 44 4০:44 5 711. 


এই যে আমরা অংকগুলো এত কসরৎ করে করছি, এগুলোর বাস্তবে কি কোনো প্রয়োগ আছে? উত্তর হল--হ্যাঁ, আছে। একটা 
প্রয়োগ হল ০11677150-তে 15010)97 গোণার কাজে। [50070 মানে একই ফমুলাওয়ালা ছুটো জিনিস যাদের গঠন আলাদা। 


104১৬ 10] 1901061094 ৪3 


ক 


1715 17 715 18 [715 19 715 209 


যেমন ধরো চ1£ 17 আর 1 18-এ যে দুটো 1001০00]9 দেখানো হয়েছে তাদের দুজনের মধ্যেই ঠিক চ-টা ০8190) 
আর 12-টা হাইড্রোজেন আছে (কার্বনগুলোকে কালো, আর হাইড্রোজেনদের নীল রঙে দেখিয়েছি)। সুতরাং দুজনেরই ফর্মুলা হল 
51512, কিন্তু দেখতেই পাচ্ছ যে ওদের কাঠামো আলাদা। এখানে 716 17-এর জিনিসটাকে বলে 20090171078 আর 
অন্যটার নাম হল 2-2-00901)511১068176. যেখানে কাঠামোটা হল একটা )0190016 (অণু) তার বিভিন্ন জায়গায় বিভিন্ন 80০00 
(পরমাণু) কতভাবে থাকতে পারে তার হিসেব অনেক কাজে লাগে। খালি তার সঙ্গে আমরা এখনও পর্যন্ত যতটা শিখেছি তার 
একটা বড় পার্থক্য আছে, সেটা এই যে আমাদের ক্ষেত্রে জিনিসগুলো (যেমন চেয়ারে বসার উদাহরণে মানুষগুলো, মালার অংকে 
পুঁতিগুলো) সব ৭1561700 ছিল। কিন্তু একটা 107019001০-এ যদি কার্বনের পাঁচটা 8০0. থাকে, তবে তারা সবাই একইরকম 
হবে। সুতরাং সেই কারণে জটিলতা কিছু বাড়বে। কালকে আমরা সেই ধরণের কিছু অংক কষতে শিখব। 


[04৬ 10 
19091701029] জিনিস্রে আহক 


এতক্ষণ যা যা অংক করছিলাম সবই ছিল 15100 জিনিসদের দিয়ে। যদি কিছু কিছু জিনিস 106170108] (হুবহু একইরকম) 
হত তবে কিছু সমস্যা হতে পারে। কিরকম সমস্যা সেটা আগে বুঝে নিই। ধরো প্রাস্টিকের তৈরী তিনটে 0161৮ আছে একটা 
1 আর দুটো 3 (716 19)। এদের মধ্যে থেকে খালি দুটোকে পাশাপাশি বসিয়ে কতরকম সংখ্যা তৈরী করা সম্ভব? 3-টে 
জিনিস থেকে 2-টো জিনিসকে পাশাপাশি বসানো হচ্ছে, কিন্তু তা বলে কি উত্তর ১7 -6 হবে? না, কারণ 1715 20-এর 
মত 6-ভাবে সাজালে ০৬০7০০97108 হয়ে যাচ্ছে। এখানে 3 ছুটো প্রান্টিকের জিনিস হিসেবে 0150000 হলেও, সংখ্যা হিসেবে 
100001081. যেমন, ছুটো 3 পাশাপাশি বসলে খালি 33-ই হবে, কোন ৪-টা কোথায় বসেছে তার উপর কিছু নির্ভর করবে না। 
বুঝতেই পারছ যে এরকম অংকের ক্ষেত্রে সাবধানে পা ফেলতে হবে। সেই কায়দাটাই আমরা ধাপে ধাপে এবার শিখব। 


10.1 বিস্ছু 1927761021], স্ব্শুলোকে নিতে হবে 


17587001919 11: 70%৮10081)5 01091010 005 (106 10909388111 100981011)601) 08০0 199. 00117090 1) 


19218106010 01791966915 01 079 চ০0]0 40009474174 91)4111 091২7? 

501,0নুশ০0: এখানে অক্ষর আছে মোট 13-টা, তার মধ্যে 44,0০0 আর 14 রয়েছে 3-টে করে, আর ০ এসেছে 3-বার। 
যদি একই অক্ষর একাধিকবার আসার ঝামেলটা না থাকত তবে যে উত্তর হত 13! তাতে নিশ্চয়ই সন্দেহ নেই? কিন্তু একই 
অক্ষর একাধিকবার থাকায় 131-এর মধ্যে কিছু 0৬97:০01000105 হয়ে যাবে। সেটাকে মোকাবিলা করাটাই এই অংকের প্রধান 
কাজ। 

প্রথমে ধরে নাও যেন অক্ষরগুলো সবাই আলাদা আলাদা। চিন্তার সুবিধার জন্য ০-গুলোকে 01,029 ইত্যাদি কল্পনা করে নিতে 
পারো। মানে-- 


৬০, €8০+$ 10691 0 4176. 967060016475€5 ৬7৮ 915৯050৭ 29৬766€5 ০ ০2+ 
41 01 02091 74174509219421"1 093৬. 
70৮6 7৪. +০০। ৩৬৩০৭ ০€ €৬৬০৩০+(০৭০ 1০ 131. 


84 0010101178607105 [৬ 109 


9৬+ 47০5 1৩৬০৬৪০০ ০৬০০০১৭7০০ ৩৪০০৩০৪, ০০০০ 4৮৫2 15 9০ 19661. ৬4০. ০০৭ 
০০০4 15 ০0০৮ 

৬ 7০4৩৭. +76. 2 4415 ০৬৭০০) 172৮19169- 21 ৭০০. 

৬ 7০৮৮৩86. 4৮৫. 2 09 ০৬০০০) 176৮1961469 21 4০৬০ 

৬ 7০৮৮৩. 4৮6. 2 1045 ০৬৭০০) $1701961469 21 ৯4০৬০ 

৬ 7০৮৮৩86. 4৮৫. 309 ০৬৭০০) 170৮1961৬69 31 4০ 


5০, ৩৬ €500০04০৭ 401012/ 9০7, ৬২০4 ০ ০০৩০1 21 % 21 % 1 % 31 405. 
112৭০৪/ ৩৩ ৭৬০০০ €৩০০01৫/ 47৫ €০০।৫৪এ 09৬০৭ 19 


1! 
21212131. 


এই উত্তরটার মধ্যে একটা প্যাটার্ণ আছে যেটা মনে রাখা ভালো--উপরতলায় রয়েছে মোট অক্ষরসংখ্যার 1০৮০7], আর 
নীচের তলায় আছে কোন অক্ষর কতবার এসেছে তাদের ?০০০71৪1-দের গুণফল। চাইলে তুমি 718 21-এর মত করেও 
ভাবতে পারো, কারণ বাড়তি 1!1-গুলোতে কিছু বদলাবে না। কিন্তু এইভাবে ভাবলে আরেকটা প্যাটার্ণ চোখে পড়বে--নীচের 
তলায় যাদের £০6018]-গুলো আছে, তাদেরকে যোগ করলে উপরের তলায় যার £060718] আছে সেই সংখ্যাটা আসে, যেমন 
27274294134 14+1+1741 13. এই জিনিসটা আমরা কিন্তু আগেও আরেক জায়গায় দেখেছি, ”0-এর সংজ্ঞায়-- 


7)! 


7107,-17)1 


আমরা বলেছিলাম যে ”"€” (বা (%))-কে লোকে 13171910189] ০০০70107/ বলে। তার সাথে তাল রেখে 1718 21-কে বলে 
11010101010019] 0096901077. 


তোমার জন্য একটা একইরকমের অংক। 
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নীচের অংকের পিছনে যুক্তিটা একই, কিন্তু দেখতে একদম অন্যরকম। 
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এরকম পথের একটা উদাহরণ তো এক্ষুণি 716 29-এই দেখলে। 
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এবার দ্বিতীয় কেসটা, যার একটা উদাহরণ ইতমধ্যেই 71৪ 23-তে দেখানো হয়ে গেছে। 
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আমরা আগে এক লাইনে ছেলে-মেয়েদের সাজানোর অংক করেছিলাম মনে আছে? যেখানে ছেলেরা পাশাপাশই থাকবে, বা 
মেয়েরা পাশাপাশি থাকবে না,এইরকম সব শর্ত থাকত? সেখানেপ্রতিতা মানুষ ছিল একেকটা 1507) "জিনিস"। নীচের 
অংকছুটো একইরকম, খালি 10006108] জিনিসদের নিয়ে। 
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নীচের অংকটায় নানারকম কায়দা একসঙ্গে লাগবে, কিন্তু অংকটা সোজাই। 
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সাবধান, এখানে প্রথম সারির একাধিক জিনিসের সঙ্গে দ্বিতীয় সারির একই জিনিস ম্যাচ করতে পারে! 
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নীচের অংকটা একটু অন্যরকম। এরজন্য খেয়াল রাখতে হবে ডিকশনারীতে কিভাবে শব্দগুলো বর্ণানুক্রমিকভাবে সাজানো 
থাকে। ধরো ছুটো শব্দ নিলাম--041].0,09 আর 041,701). এর মধ্যে দ্বিতীয়টা ডিকশনারীতে আগে থাকবে। সেটা 
এইভাবে দেখা যায়। খানিকটা অব্ধি দুটো শব্দই একই (041,) প্রথম যে অক্ষরে গরমিল (মানে 04].0],09-এর 0 আর 
04৮,)াবা)/৬-এর 7) সেখানে 7) আছে আগে। ব্যস্‌, এটুকুই যথেষ্ট, বাকি অক্ষরগুলো কি আছে তাতে কিচ্ছু এসে যায় না। 
এইভাবে 041,070,009-র পূর্ববর্তী যেকোনো শব্দই তিনটে অংশ দিয়ে তৈরী বলে ভাবা যায়--প্রথমে একটা মিলের অংশ, 
প্রথম গরমিলে নতুন অক্ষরটা ৫:[,0/0া,0)9-এর সেই জায়গার অক্ষরটার আগে, বাকি অংশ যা খুশি। প্রথম আর তৃতীয় 
₹শটা কোনো কোনো ক্ষেত্রে নাও থাকতে পারে। যেমন /3/0009 শব্দটাও 04],000],0-এর আগে আসে, এখানে প্রথম 
অক্ষরেই গরমিল। 
এই ব্যপারটা মাথায় রেখে নীচের অংক কয়টা করো। 
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যেহেতু 7196%61010-টা মোটেই প্রচলিত কিছু নয়, তাই এক লাইনে বুঝিয়ে দেব মানেটা। 
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এইটা কি করে পেলাম বলি। আমরা গরমিলের অক্ষরটা দিয়ে খুঁজছি। সে অক্ষরটা কি প্রথমেই থাকতে পারে? তার জন্য ০-এর 
আগের কোনো অক্ষর নিতে হবে, কিন্ত 0০9 ৫ন্াঘ-এর মধ্যে সেরকম কোনো অক্ষর নেই। সুতরাং প্রথম অক্ষরে গরমিল সম্ভব 
নয়, ওখানে 0-ই রাখতে হবে। এবার দেখি গরমিলটা দ্বিতয স্থানে থাকতে পারে কিনা। দ্বিতীয় স্থানে আছে 09. এর চেয়ে ছোটো 
অক্ষর আমাদের হাতে কি কি পড়ে আছে দেখি-- ৫ (অন্য 0-টা), |], ] আর টি. যদি ৫ বসাই, তবে পাব 0:010,7,,থা, 
যেটা লিখেছি। একইভাবে ঘা, আর বি বসালে পাব বাকিগুলো। এবার দেখি গরমিলটা তৃতীয় অক্ষরে হতে পারে কিনা, মানে 
শুরুটা 0০09৫ন্া]াব-এর মতই 0:09 রাখব এবং তারপর া-র চেয়ে ছোটো কিছু বসাব। সেরকম কোনো অক্ষরই নেই। সুতরাং 
গরমিলটা তৃতীয় স্থানে হতে পারে না। এইভাবে চিন্তা করলেই দেখবে গরমিলটা খালি দ্বিতীয় স্থানেই হতে পারে, এবং যেগুলো 
লিখেছি তার বাইরে আর কোনো শব্দ পাবে না। 
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এবার নীচের অংকটা করো দেখি। 
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এবারের অংকটাও একইরকম, তবে একটু হোঁচট খাওয়ার ব্যবস্থা রেখেছি। 
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এইবার আমরা সেইসব অংক করব যেখানে যে জিনিসগুলোকে নিয়ে কাজ হবে তারা সবাই 199716108]. যেমন ধরো এই 
প্রশ্নটা-- আমার কাছে 4-টা বল আছে যারা অবিকল একইরকম দেখতে (16 24), এদের থেকে 3-টে বল নিয়ে কতভাবে 
এক লাইনে সাজিয়ে রাখা যায়? হঠাৎ মনে হতে পারে যে এতে আর নতুন কি আছেঃ সবচেয়ে বাঁদিকের বলটা নিতে পারি 
4-ভাবে, তার পরেরটা 3-ভাবে, আর একেবারে ডানদিকেরটা 2-ভাবে। সুতরাং উত্তর হবে 47 _ 4 * 3 % 2. কিন্তু এই যুক্তিটা 
খাটে যখন বলগুলো 15)0% হয়। কিন্তু এখানে তা নয়। তার ফলে কি পরিবর্তন হয় দ্যাখো। মনে করো তিনটে বল নিয়ে 
সাজালে ঢ1£ 25-র মত। তাহলেও যা পাবে আবার ঢ1£ 26-এর মত সাজালেও তাই-ই পেতে। ওদের আলাদা করার কোনোই 
পথ নেই, কারণ বলগুলো যে সবই অবিকল একইরকম দেখতে! সুতরাং বুঝতেই পারছ যে, তিনটে বল যেভাবেই নাও না 
কেন, আর যেভাবেই সাজাও না কেন, সব সময়েই একই জিনিস পাবে। তাই এখানে আমাদের প্রশ্নের উত্তর হল স্রেফ 1. 
এ থেকে মনে হতে পারে যে 19০97061০81 জিনিসদের নিয়ে কোনো মজার অংক বানানো যাবে না। না, এখানেও মজার অহ 
সম্ভব, তবে একটু অন্যভাবে। একটা উদাহরণ দেখলে সেটা বোঝা যাবে। 


ঢ)9100]912 17: আমার কাছে 10-টা এক টাকার কয়েন আছে, সেগুলো আমি তিনজন লোকের মধ্যে বিতরণ করতে চাই, 


যাতে প্রত্যেকে অন্ততঃ একটাকা পায়। কতভাবে করা যাবে? 
০01ন্যণা0ধ: এখানে কয়েনগ্ুলো সবই 109176081. যাদের কয়েনগুলো দেব, তাদের একমাত্র আগ্রহ থাকবে কে কটা 
কয়েন পেল সেটা নিয়ে, কে কোন কয়েনটা পেল সেটা গুরুত্বপূর্ণ হবে না। যেমন ধরো কাজটা একভাবে করা যায় এইভাবে-- 


প্রথম জন 3-টে, দ্বিতীয় জন ট-টা আর তৃতীয় জন বাকি 2-টো। 


এখানে আমরা 10-কে ভাঙলাম 34০49 হিসেবে। আবার এইভাবেও করা যেত-- 
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(29) ১৯৯৯৯০৯০৯০০ (9) 1৯৯০1০৯৯০০০ 
(10) **০1৯০৯০৯০০ (10) **০1৯৯০৯০৯০০ 
(0) **০৯০০০০৬ (০) **০৮ ০০০০০ 
[715 27 715 28 


প্রথম জন 1-টা, দ্বিতীয় জন 1-টা আর তৃতীয় জন বাকি ৪-টা। 
এখানে 10 5 14178. যদি 10- 8+14+1 নিতাম তবে সেটাও আরেকটা পথ হত-- 
প্রথম জন ৪-টা, দ্বিতীয় জন 1-টা আর তৃতীয় জন বাকি 1-টা। 


প্রশ্ন হল এরকম মোট কতভাবে করা যায়। এইরকম অংক করার একটা কায়দা আছে যেটা না জানা থাকলে চট্‌ করে ভেবে 
বার করা একটু কঠিন। এই কায়দাটা এবার শিখব। তার আগে বলে রাখি যে এরকমভাবে একটা 199916৮০ 7)0০7-কে ছোটো 
ছোটো 199516০ 100০-এর যোগফল হিসেবে প্রকাশ করাকে বলে 7৪:060]. করা, যেমন আমরা এখানে 10-এর বিভিন্ন 
97000. নিয়ে আলোচনা করছি। যেহত্ু 7811007-এর অংশগুলো কে আগে কে পরে সেটা গুরুত্বপূর্ণ (মানে 17178 
আর ৪+ 174 1-কে আলাদা ধরা হচ্ছে), তাই এদের বলব 01:00109. 198100100. 

এবার কৌশলটা শেখা যাক। এর জন্য প্রথমে কয়েনগুলোকে এক লাইনে দশটা ফুট্কি দিয়ে আঁকি (15 27(8))। এবার ধরো 
প্রথম জনকে দেব 3-টে কয়েন। সেইটা বোঝানোর জন্য প্রথম তিনটে ফুট্কির পরে একটা লাইন টেনে আলাদা করে দেব (1 
27(১)), ওটা যেন জমিদারির দেওয়াল, ওর বাঁদিকে যা আছে সেগুলো প্রথম লোকটার সম্পত্তি, এবার ধরো দ্বিতীয়জনকে দেব 
6-টা। সুতরাং আরেকটা দেওয়াল দেব ঢ1£ 270০)-এর মত করে। এই দেওয়ালের ডানদিকে যা রইল সেগুলো যাবে তৃতীয় 
লোকটার পকেটে। 

সুতরাং অংকটা পরিণত হল 10-টা ফুট্কির ফাঁকে ফাঁকে 2-টো লাইন কতভাবে টানা যায়। মনে হতে পারে যে, এতে লাভটা 
কি হল? কয়েনকে কয়েন না বলে ফুট্কি বলাতে কোন সমস্যার সুরাহা হলঃ? সেটা এক্ষুণি বুঝবে কিন্তু তার আগে বল চা 
28(৮)-এর মত করে কি লাইনছুটো আঁকা চলবে? উত্তর হল--না, কারণ তাহলে প্রথম লোকটার বরাতে কিছুই জুটছে না। 
ংকএর শর্তে বলা ছিল যে প্রত্যেকেই যেন অন্ততঃ একটাকা পায়। একই যুক্তিতে ঢ1£ 280) আর চা1£ 28(০)-এর মত 
করেও লাইন টানা যাবে না। 

এবার কি অংকটা বেশ চেনা চেনা লাগছে, 10-টা ফুট্‌কি, তাদের মাঝে মাঝে 10 1-টা ফাঁক। তার ভিতর থেকে ঠিক 2-টো 
ফাঁক কতভাবে নির্বাচন করা যায় লাইন টানার জন্য? এর উত্তর যে 909 সেটা নিশ্চয়ই আর বলে দিতে হবে না? সর 


এই যুক্তিটা কতটা তোমার মাথায় ঢুকেছে সেটার পরীক্ষা হয়ে যাবে নীচের অংকটা করতে গেলেই। 
71590199 19: 20-টা একইরকম লজেন্স আছে। 6-টা বাচ্চার মধ্যে কতভাবে ভাগ করে দেওয়া যায়, যাতে প্রত্যেকটা 
বাচ্চাই অন্ততঃ একটা করে লজেন্স পায়? চর 


এই ব্যাপারটাকেই অংকের ভাষায় গুছিয়ে লিখলে পাব-- 


1777702৬ 
1০017 109 810 [999161৮০ 11709601196 7 7199 87090191 1399101৮6 10980], 11010 0110 10111001)21- 
০04 0100190. 198100175০1 7) 1060 7 17951706 [98765 15 1৮1071. 


এইবার অংকটাকে সামান্য জটিল করছি। এখানেও একই কায়দা খাটবে, কিন্তু আগে একটু প্রস্ততি নিতে হবে। 
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71%970189 20: আবার 20-টা একইরকম লজেন্স নিলাম। সেই 5-টা বাচ্চার মধ্যেই ভাগ করে দিতে হবে। কিন্তু এবার 
শর্ত হল--প্রত্যেকেই যেন অন্ততঃ ছুটো করে পায়। সর 


এটা একবার পেরে গেলে পরের অংকটা সহজেই হওয়া উচিত। 


17750870156 21500019879 30 19091061081] 800195. 11 110 10081) 081 5001 01901110169 (11010) 81700116 এ 
170০955 900] (1786 00০ 4-00 1005 5965 8৮ 19890 2 8700195 (1 172,3,4)? সা 


এই বার যে অংকটা দেব সেটা দেখতে প্রায় আগেরপগুলোর মত হলেও কায়দাটা বেশ অন্যরকম লাগবে। 
[75907919 18: 10-টা একটাকার কয়েন আছে, চারটে লোকের মধ্যে বিতরণ করতে হবে। এই পর্যন্ত আগের মতই। খালি 


এবার "প্রত্যেকেই যেন অন্ততঃ একটাকা পায়" শর্তটা নেই। কারো ভাগে যদি শুন্যও পড়ে তাতেও আপত্তি নেই। এবার কাজটা 
কতভাবে করা যাবে? 

১০01,771"0: তাড়াহুড়ো করতে গেলে এখানে কয়কধরণের ভুল হয়ে যাবার সম্ভাবনা। আগে সেগুলোর কথা বলি,তারপর 
ধীরেসুস্থে ঠিক কায়দাটা বোঝানো যাবে। এখানেও শুরু করব দশটা ফুট্‌কি একে। লোক আছে এ-টে, সুতরাং তাদের জমিদারির 
সীমানা বোঝাতে লাগবে 4 _ 1 ₹ 3-টে লাইন। যেহেতু কারো ভাগে শূন্যও পড়তে পারে, তাই একই ফাঁকে একাধিক লাইন 
টানা যেতে পারে। যেমন 71৪ 29-এর ক্ষেত্রে দ্বিতীয় আর তৃতীয়জন একটাকাও পায় নি। লাইনগুলো একেবারে দুই প্রান্তেও 
দেওয়া চলবে। যেমন 718 30-এর বেলায় চতুর্থ জনের ভাগ্যে কিছুই জোটে নি। এই অবৃধি যুক্তিতে কোনো ভুল নেই। এইবার 
ভুলটা করছি-- 


ঘেহেত্ দুই প্রান্ত লাইন টানা যাবে, তার মানে লাইন টানার ফাঁফ হল 1071 5 11-টা। লাইন টানতে 
হবে 3-টে। ব্রা উত্তর নিশ্চয়ই 1103. 


এই যুক্তিটা কেন ভুল বুঝছ তো? এখানে তিনটে লাইন টানার জন্য তিনটে আলাদা ফাঁকের তো দরকার নেই, একই ফাঁক 
দিয়ে একাধিক লাইন টানা যায়। তার মানে 1০7০6610 চলতে পারে, সেই কারণে ”০.-এর কায়দা এখানে প্রযোজ্য নয়। 
এইটা বোঝার পর তুমি হয়তো ব্যস্ত হয়ে বলে উঠবে-- 


ওত£ বুঝে গোঁছ, তিনটে ন্লাইন টানতে হবে, প্রত্যেকটার জন্যই 11-টা ফাঁকা আছে, কারণ ঘে ফাঁকে একবার 
নাইন টেনোছ, মেখ্বানে আবারও লাইন টানা যাবে! ভার মানে ভক্তর হবে 1] ৮1] ৮11 5113. 


দুঃখের বিষয়, এটাও ভুল যুক্তি, কারণ এই ফরুলটা তুমি লাগালে সেটা হল যেখানে 01561170 01))০০%, 01:9০০৭., 1০961007 
8110%০0-এর জন্য। এখানে ফাঁকগুলো 1507)06 বটে, এবং 7০০616100-ও চলতে পারে বটে, কিন্তু লাইনগুলো তো সবই 
একইরকম, তাই কোন কোন ফাঁকগুলো নিচ্ছ তার 0:9০-টা গুরুত্রপূর্ণ নয়। যেমন যদি দ্বিতীয়, পঞ্চম আর নবম ফাঁকে দাগ 
টানি, তাহলেও যা হবে আর পঞ্চম, দ্বিতীয় আর নবম ফাঁকে লাইন টানলেও তাই-ই হবে। এইবার তুমি হয়তো খানিকক্ষণ মাথা 
চুলকে বলবে-- 


দাতা, এটাকে 1151510]. 17100191০ দিয়ে শায়েস্তা করব। তিনটে লাইন একইরকম, কিন্ড আনাদা করে 
শুণছি, আুত্তরাধ মব কিছুই 3! বার করে গোথা হয়ে যাচ্ছে। অতএব 3! দিয়ে ভাগ করে ভভ্তর পাব 113/31. 
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তোমার অধ্যবসায় নিঃসন্দেহে প্রশংসনীয়, কিন্তু এই সমাধানেও একটা গলদ থেকে গেছে। সবকিছুই যে ঠিক 31 বার করেই 
গোণা হয়েছে তা কিন্তু নয়। যেমন ধরো যদি তিনটে লাইনই যদি তুমি দ্বিতীয় ফাঁকটা দিয়ে টনো, তবে সেটা একবারই গোণা 
হয়েছে। বন্ততঃ যদি তুমি কতগুলো ফাঁক ব্যবহার করেছ তারুপর নির্ভর করবে যে কতবার গোণা হচ্ছে। সুতরাং 71৮15100 
[017001)1০ সরাসরি লাগানো যাচ্ছে না। 

এবার তুমি হয়তো চটেমটে বলবে--ছুচ্ছাই, এতসব যে শিখলাম, তার কোন ফমুলাটা তাহলে লাগাব রে বাবা? ঠাণ্ডা মাথায় 
ভাবা যাক। এখানে আমরা 1]1-টা ফাঁক নিয়ে কাজ করছি, এরা 01507)00. একই ফাঁক একাধিক বার ব্যবহার করা যায়, 
মানে 1০7906০0. চলতে পারে। কোন ফাঁকে আগে লাইন টানছি আর কোন ফাঁকে পরে তাতে কিছু এসে যায় না, মানে 
170:9০:০. এবার ভালো করে ভাবলেই দেখবে যে এই রকম অংকের কোনো কায়দাই এখনো আমরা এই বইতে আলোচনা 
করি নি। অর্থাৎ কিনা এখানে একটা নতুন কায়দা বার করতে হবে। 

সৌভাগ্যক্রমে কায়দাটা সোজাই, খালি অংকটাকে একটু অন্য দৃষ্টিভঙ্গী থেকে দেখতে হবে। অমনি মুহূর্তের মধ্যে উত্তরটা তোমার 
চোখে ধরা দেবে। ফাঁকের কথা ভুলে যাও, খালি দশটা ফুট্কি আর তিনটে লাইনের কথা ভাবো। লক্ষ কর যে তিনটে লাইনকে 
দশটা ফুট্কির মাঝে বা দুপাশে যে কোনো ভাবে বসানো যায়। সুতরাং যদি ফুট্কির জায়গায় 4 আর লাইনের জায়গায় 7 
লিখি তবে প্রশ্নটা কি এইরকম দাঁড়াচ্ছে না?-- 


10-টা এ আর 3-টে 73 আছে। এদের সবাইকে ব্যবহার করে মোট কতগুলো শব্দ বানানো যায়? 


উত্তর তো জানিই--4$1ঠ, যাকে তুমি 1503 আকারেও লিখতে পারো। সর 


10131? 


[)97০159 229: 10-টা একইরকম লজেন্স আছে। তিন জনের মধ্যে ভাগ করে দিতে হবে, যেখানে প্রত্যেককেই যে লজেন্স 
পেতেই হবে এমন কোনো কথা নেই। কতভাবে করা যায়? স্ক 


']77)0978৬ 


1,267) 109 805 [099161৮9 1176990], 196 7 এ 78109 8001)01 [999161৮9 11099011110] 6110 10101101)0]" 
০04 0100190. 19876100175 01 1 1060 7 7809787,2006106 108776915 777710%1, 


নীচের অংক ছুটো একইরকম, সামান্য ঘুরিয়ে। 


[)97০189 23: 30-টা আপেল, একইরকম দেখতে। দিতে হবে 5 জনের মধ্যে ভাগ করে। কতভাবে দেওয়া যায়, যাতে 
অন্ততঃ একজনের ভাগে কিছু না পড়ে? স্ 


ঢ15:০0156 24: 12-টা একইরকম কমলালেবু আছে। আর আছেন রাজামশাই এবং তাঁর ছুই রাণী, সুয়োরাণী আর ছুয়োরাণী। 
এই তিন জনের মধ্যে লেবুগ্তলো এমনভাবে ভাগ করে দিতে হবে যাতে রাজামশাই অন্ততঃ দুটো পান, আর সুয়োরাণী পায় 
অন্ততঃ 3-টে। কিন্তু দুয়োরাণীর ভাগে কিছু না জুটলেও কারো মাথা ব্যথা নেই। কতভাবে করা যাবে? স্্ 


এবারের অংকটা বেশ খানিকটা কঠিন। এর পিছনে গল্পটা বলে নিই, তবে ভাবতে সুবিধা হবে। আমরা একটু আগে আপেল 
ভাগ করার অংকে 97507101 ০07১)০০6, 0:01:0০7০0, 701১০00-র একটা অংকে উপস্থিত হয়েছিলাম, এবং সখেদে আবিষ্কার 
করেছিলাম যে এই ধরণের অংক কষার কোনো হাতিয়ার আমাদের জানা নেই। তখন আমরা অন্য দৃষ্টিভঙ্গী থেকে আক্রমণ করে 
অংকটাকে সহজেই করে ফেলেছিলাম। সুতরাং প্রশ্ন জাগে যে এই কায়দায় কি যেকোনো 91561706 011০০, 00070০7০0, 
1০০0০01-জাতীয় অংককেই আক্রমণ করা যাবে? উত্তর হল--হ্যাঁ। এই চিন্তা থেকেই নীচের অংকটার জন্ম। 


ঢ157:0159 25: চারটে সংখ্যা আছে 1,56,790 আর 12340. তোমাকে এদের থেকে চারটে সংখ্যা নিতে হবে (একই 
ংখ্যা একাধিক বার নিতে পারো), এবং নির্বাচিত সংখ্যাগ্তলোকে যোগ করতে হবে। এইভাবে মোট কতরকম যোগফল পাওয়া 


[04 10 ] 1001701081 93 


সম্ভব? যেমন যদি 1,56, 1, 12340 নাও তবে যোগফল হবে 12398. ছু 


[78001915 19: 1,906 781 € 782 € 783 «1794 € 185 109 1991615০ 117695019 ৪10101) 6178, 781 77824778377847795 - 20. 


[110 10011019101 510) 015011)06 817:81)091791765 ((0১1)18217377)457)5) 15: (0770097৮),2014) 
১01,0৭0: 


(৬০+ 781 1721 04 77175 777 77781. 
700০৬ 


10 1781 77778], 
5০ +06. 6০6৬৭ ৪৩০৪০ +০ €০4০) 71) ...১7752 শ্বি ০৩০৮ +৮০04 
6781 14778243783 1 27784 4975 _ 20. 
[০৬৬ 164 1) 7777 _ 1. 7016. 175 ০06. *০০০০০+৩০ ০০০৩০ ০১০ +৮704 
9791 4492 433 4+ 214 775 5. 


৬০০6০০5০৭৫৪. 05+ 0 71৮6. 6০০9৩104769, 


71৯] 

172. ৯1715 ৯ 1) 
73৯ 1১194 ৯] 
73 175 2, 
174 31205 নও, 
745. 25 _ 1 
195 নল 


5০ 16. €5.৭00৫5 0০৬42 1০5 7. 


[7591701918 20: 51780 15 010 10101101991 0 01001০0. 01131965 (৫) 0, 0) ছা1)079 70; 270 [999161৮9 1170950]5 


(0০90 10905581115 019611700) 9100) 0090 ৫৫ ₹ 1000? 

(4) 64 (3) 100 (০) 209 (9) 560 
(7572014.24) 
১0100: 


৬০. 170৬6. 1000 5 2359. 


94 0010101178:507105 [4৬ 109 


5০0 ৫,0,০ ৫০০1 ৬৮9০৬ ৩৫. ০€ 41. €০৬ 2759, ঘ্ধ ৬০,1৫4 


65 28:59? 
লু 282512 
২ উট 


76 ৬৭6, ৮9০৯ 70৩০, 

£1 4273 _ 1 132 738 _ 3. 
769০ ৪9০ ৯016 (৫,9১০) ৮70৭ ৩০ €০৬৭৪ ৩৭ ০০০০০) +৬০ 6০৯০০ ০ 3, 
৬7০৫. ০০০, €০৩% 05 ০. €০০%৪০০44৫ ০2০০৩. 


(79০6 ?1)82)3 : 5172 - 10 ৬০৩০. 1) 9০6 91)929993 : 51772 - 10 ৬০৩০. 
5০, ৩৬ 4৮6. €৩00০০77০০ €৭০০1016/ +৮2. 0৬৬৫৭ 1০ 104 ₹ 100. 


17750910199 26:. 101 110 1778, ডা৪,/9 0801 20 1097761084 01)900918,699 19. 01961100090. 87)0109 ৪ 900001769 
90 61786 982) ৪000911 6905 ৪, 16850 0170 01109001960 800. 9508,061% ঠত০0 960061)069 ৪০ ৪6 198,306 জা 
01)00018,599 9807? 

(&) 308 (3) 364 (৫) 62%6 111) 
(7972014.10) 
[7]: 
একটা উদাহরণ নাও, মানে শর্তগুলো মেনে কোনো একভাবে চকোলেটগুলো বিতরণ কর। তাহলেই বুঝবে যে অংকটা আসলে 
সোজাই। 
[1] 


70281090919 21: 001091007 8, 59010911009 07 10 4415 200 & 41315 [919,090 111 ৪, 10. 13 8, 1011) ছ্০ 11008) 


0179. 07 10010 19691507 6110 98070 (51১0 [918,090 510০ 10ঠ 9190. 7010 15 81) 81776010191) 01 10 445 
8770 & 1918 10101) 001081115 4 17115 01 44 8100. এ 10105 01 13 : 


44417977479 7947944 75 4 এ এ এ 7349. 


[7 100 1021)% ড%5 081) 10 475 8110 8 1918 139. 81718769010 ৪, 20৬ 90 (1780 017010 87:9 4ু 070109 014 
8700. এ 00005 01 19? 

(১) 2(১)(১) (3) (3)(8) (০) (*) (0) (১) (৮)() 
(7972012.21) 
১০1,710: প্রথমে 4-গুলোকে 4-টে গুচ্ছে ভেঙে নাও। [3-গুলোকেও তাই করো। 715 31-এ যেমন দেখিয়েছি এবার 
এই গুচ্ছগুলোকে একটা অন্তর সাজিয়ে দিলেই 4 আর [)-র চারটে করে 71 তৈরী হয়ে যাবে। শুরুটা 4 দিয়ে নাকি 
দিয়ে তার উপর নির্ভর করে দুভাবে এ কাজটা করা যাবে (15 39)। 


[715 31 [715 32 
4১৯ 4৯৮ 4১৯৯ 4১40313732413 4৯3 4/033 
15121 ১ ০ 121১1০, 1515157457857851512-444 
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৬ 9০6 0. ০৭০€৪০। 6০৬০৭ ০ +76 10 4১5 ৬৬ 4 6০০৬০ 6০৬ 909 
৬০২০. 


৬906 04. ০৭০০ ০1০5 ০€ 4768 135 ৬1 এ €০০$৬৪ €০০: 702 ৬৬০২০ 
»:3৩৫০৩০০, ৫ ০৩5 012৩০০14 2 4০৬ (০৬০০ ৬৬৭ 4৯ ০৫13), 


5০, ৩৭ ৬৩00০০51০৭ €4০01৫/ 472 09৬৫৭ 15 2 ৯903 % 709. 
নর 


0000117800105-এর অংকে সব সময়ে যে জিনিসগুলো গুণছ তাদের কয়েকটা উদাহরণ নিয়ে ভাবলে সুবিধা হবে। সেকথা 
আগেই বলেছি। এখনও যদি তোমার মধ্যে সে অভ্যাসটা গড়ে না উঠে থাকে, তবে নীচের অংকটায় খামোখা হোঁচট খাবে। 


[)510159 27: আগের অংকটাই আবার কর, খালি এবার 4-র পাঁচটা 741 এবং [-র তিনটে 707) চাই। স্ 


ঢ)০70159 28: আবার আগের অংকটাই কর, খালি এবার 4৬-র ঠিক চারটে 1:01) থাকলেই আমরা খুশি, 73-র উপর 
কোনো শর্ত নেই। সঃ 


[70119 22: [70ঘ 07870 108:010181] 10010019015 1959 11810 105 870 (17010, জা] 50000 01 0197165০009] ০ 


7? (3৪৭:-32013) 
১০1,0৭0: 109১-এর চেয়ে ছোটো মানে 0151-এর সংখ্যা ৪ বা তার কম। যদি ৪-এর কম হয় তবে বাঁদিকে কয়েকটা 
বাড়তি 0 লাগিয়ে ৪ ঘর করে দিতে পারি, যেমন 1193-কে ভাবব 00001123 হিসেবে। সুতরাং-- 


766. ০৭০৬৭০৩০৯17. ০৩৮7৩ ০ ৩৭০৩০ ৯০ ৫০৭০৭ 7 71০5 8 ০4৪৩৪ ০৬5 
৬৪:৫০ 0. €০৫+ ৮৭০৩ ০৭৩০। 0. 


0৮05 105 (717) _ (ল). 


77970159292: 170 10091) 178,0018] 01010019015 1995 1190 109 810 (1700, দা], 50107 01 01165 ০709] 
699? জু 


এবার একটু প্যাঁচ। যদি আগের অক ছুটো ঠিক করে না বুঝে থাকো, তবে ঝামেলায় পড়বে। 


77970159302. 170 10917 178,0018] 0101019015 1095 190 109 810 (1700, দা], 50107 01 01165 ০709 
6910? জ্ক 


[)/১% 11 ] 
কি কি এখনো ব্ল্া হয়নি 
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00071019015 অংকের একটা মস্ত বড় শাখা, একটা চটি বইয়ের পাল্লায় তার সবটা ধরানো অসম্ভব। তার উপরে আবার 
এই বইটা সিলেবাসের কথা মাথায় রেখে লেখা। ফলে মজার মজার অনেক কথাই বলা হল না। কিন্তু দুএকটা জিনিস একেবারে 
না বলললেই নয়। জিনিসগুলো এতক্ষ যা করেছি তাদের চেয়ে বরং সহজই, এবং এদের প্রয়োগও অনেক। তবুও স্কুলের 
সিলেবাসের জগতে যে কারণেই হোক এদের কদর কম, যদিও ০9071১9610০ পরীক্ষার দরবারে এদের মাঝে মাঝেই দেখা 
মেলে। 


11-1 7277170011019 01 117017191010-95001719101) 
আমরা আগেই বলেছি যে 60101)1718/501105-এর দুনিয়ায় প্রধান দুটো সমস্যার একটা হল ০৮০7৫০০৪70৪, আর অন্যটা হল 
017061:000170175. এবার আমরা একটা কায়দা শিখব যেটা দিয়ে ০৬০7০917000 -এর মোকাবিলা করা যায়। 


77591001919 23: একটা ঘরে তিনজন লোক আছে, তাদের মধ্যে দুইজন বাবা আছে,আর দুইজন সন্তান। কি করে সম্ভব? 


501,001: এই অংকটা আমরা আগেই দেখেছি। ধরো ঘরের মধ্যে আছে দশরথ, রাম আর কুশ। তাহলে দশরথ আর 
রাম হল ছুই বাবা। আর রাম এবং কুশ হল দুই সন্তান। লক্ষ কর যে মোট সংখ্যা 272 4 হচ্ছে না, কারণ তাহলে রাম 
দুইবার গোণা হয়ে যাচ্ছে। সুতরাং হিসেব মেলাতে গেলে রামকে একবার বাদ দিতে হবে-- 


এই যুক্তিটাই হল 10001051077-০50105101. 71117011)1০-এর একটা সহজ প্রয়োগ। প্রথমে আমরা সব বাবাদের আর সব সন্তানদের 
আলাদা করে হিসেবে নিলাম (বা 100100০ করলাম), এর ফলে যারা দুইবার করে হিসেবে ঢুকে গেল, তাদেরকে একবার করে 
বাদ দিয়ে দিলাম (মানে 6১0110০ করলাম)। এই কাজটা আরও বেশী বারও করা যেত। কিভাবে, বোঝার জন্য প্রথমে এই 
উদাহরণটাকেই আমরা 5০% ব্যবহার করে লিখি। ধরো 41 হল বাবাদের ৪০৮, আর 42 হল সন্তানদের ৪০৮, মানে 


44]  [দিশরথ, রাম), 45 _ (রাম, কুশ). 
ঘরের মধ্যে মোট লোকদের 9০৮ হল 1 42. তাহলে আমরা যে ফমুলাটা ব্যবহার করেছি সেটা হল 


[41042] _ 1411 +142]_14117421. 
২. পাট 


11)010091010 ০0110051017 


এখানে |41| মানে 41-এর সাইজ, ইত্যাদি। এবার ধরো তিনটে 5০ আছে, 41,442,43. আমাদের বার করতে বলেছে 
|41 042 1043|. 


|.41 0045 043] 141] 7 149] 7ঁ [431] (এ? 049] 7 |421 43] 7ঁ |.41 7431) 7141 0445 70431. 
০১২৯-৫১-৯৬ 


11001091010 95001091910 11701115101) 


একই গল্প আমরা চারটে বা পাঁচটা বা তারও বেশী 9০/-এর জন্যও করতে পারি। কিন্তু বুঝতেই পারছ যে ফর্মুলাটা ক্রমশঃই 
লম্বা হয়ে যাবে। তাই আমরা একটু সংক্ষেপে লিখব। সংক্ষেপে লিখলে তিনটে 5০৮-র ফমুলাটা হবে এইরকম-- 


|()4এ]|- 21417 521457451+ 97214574574. 


৪9 *€9৩এ% 
এইভাবে লিখলে চারটে .4;-এর বেলাতেও অসুবিধা হবে না-- 
|||] এ] ১141 ১14574917 ১০14504774%]-১511420491748 040. 


৫ $494% $4947৫44 
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মানে প্যাটার্ণটা বুঝতেই পারছ, 17101051010, ০5001051017, 17701051010) ০50105100, এইভাবে একটা অন্তর একটা চলতে 
থাকবে। 

[001051010-0010510 1011110191০ ব্যবহার করে কি করা যায়? যদি তোমাকে কিছু 5০৮ দেওয়া থাকে .41,...,447, এবং 
তোমাকে ওদের 0:0100-এর সাইজ বার করতে বলে, তবে সেটা করা যায়। একধরণের 48 1085 ০7০”-জাতীয় অংকে এটা 
খুব কাজে দেয়। কয়েকটা উদাহরণ দেখি। 


17590001015 2427705 69084 00000199007 5859 1) ছা10100) 0 19815 01 019010100 09101015 024] 1) 01501111090 


81770176 3 [6:50179 80 178, 980] [091:501) 595 % 19856 019 1)2এ] 15 (4১) 75 (3) 150 (0) 210 (9) 2943. 
(7,2012) 
১০01,777শ0: যেহেতু “৪ 16856 00০” আছে, তাই 5010:06100 17717)011০-এর কথা মাথায় আসে-- 


৬০ 4 ৭৪৭০৪ +৮. ০৪৯ ০ 0 €০০০।।06০. 

৬৮০+ 44 4০৭০. 376 ০৪ ০ 0 €০০%5।046০ ৬7৫৪, +16. 77৮ 6০০০৭ ০75 ৭০ 
65০ (5 1,2, 3). 

৬০ 0৫০ +০ 1০ €4 141 71410490431. 


এইটা বুঝলে তো? "সবাই অনততঃ একটা বল পেয়েছে" এই কথাটার উল্টো হল "কেউ একজন একটাও বল পায় নি"। 
২০৬ 1.1 _ 35 _ 243. 


এটা সহজ 200101)11080100. 1)717)01)1-এর প্রয়োগ। পাঁচটা বলের প্রত্যেকটাই তিনজনের কারুর কাছে যাবে। 
5৬810, 145] 25 ০৬ 1523. 
১15০ €০৭ ০০০/ £7%7 ৬৭৫. 7০৬০, 147174)1 15 1. 
এটা কি করে হল?.487-4) মানে ? এবং 9 একটাও বল পায় নি। তার মানে সবগুলো বলই গেছে অবশিষ্ট লোকটার কাছে, 
সেটা একভাবেই হতে পারে। 
8৮014 14174517450. 


কারণ এটা অসন্ভব। কেউই যদি কোনো বল না পায়, তবে বলগুলো কি ভোজবাজির মত উড়ে গেল নাকি? 


5০, ৩৬ 4৮ 1৭০199০-601950গ, €৭0০০০16) 


14104250431 _ ১,1|451- ১1459740171 ৯০148743748] ল 3৮ 25-8170 93. 


৪4এ £₹€এএ& 


5০, ৩৬ 9৩+৩০০+০% 6001616/ 76. ৫০৭৩০ 045৬4৫19243 _93 5 150. 


[750570152 31211591081]501 010010176 00107019806. 609 109 1018,0690. 111 (17160 130569 0% 010161)0 51599. 
7089) 0020 080] 11010 ৪4] 7৮০. 11) 107 10)21)% 0100101) ছা৪9 08৮0 ৮৮০ [1800 01) 19815 59 (1780 09 1)0% 
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10110181119 0120065? (11791981) জু 


[78071916 25:111016 819 10101102119 ০0 01011) 00910019810. 10011005959 01 009107015 9817)0 8,5 (11099 


07 009 12119. 10110 10101701009] 01 959 11) আ1)10) 61791081195 0179 11) 98.) 10050 000]. 1) [919,060 97101) 
6786 81084] 0995 1796 509 69 & 100 0115 0জ্া। 09100] 19... ,. (]0751992) 
১০0,0শা0: 


৬৪+$ 4 4৪০ +৮৪. 9৪7 ০ 0 ৬০৬০ ৯০ 19০৪. +77৫. ৩০0০. 

৬৪+$ 4 4৪৭০৪, +৮6. ০৪+ ০ 0| +729৫. ৬২০৭০ €০৩ ৬7০৮ ৯৮৪. 1৮ ৩০ ০০০০ $০ 
49 ৩০ ০€ 75 ০৬৬৬ ০০০৩৭ (8 1,2, 3,4). 

077৮ ৩46 ৬০৩৭ ০ এ 


41 7141 042 043 0441. 
০৬141 _ এ!. 
এবার 141 0)442 0)43 0)441 বার করব 100109100-05:0179101. 71701১10 লাগিয়ে। তার জন্য চাই 144], 14487 -4)1, 
145074074৮1 আর 14504) 04৮ 041. 


9৬00৩, €০৭ ৪০০৮ 1, ৩৬৪ 17০৬৪. 14411 ₹ 31. 

€০৬€ ৪০0০6 % 727 ৬৬০70৩৪1450 4)1 ল 21. 

€০€ ৪.0017 7,716 (01 915৯0০+)/ ৬৭৪. 10৬6. 14510447041 ল 11. 

€০৫ 2০০1 1,9,170,/ (0 415814০4)/ ৬৪. 10৬. 14510447044 044] ল 01. 


এবার আমরা 17701151010-05010151010 [01111010919 লাগাবার জন্য তৈরী-- 
5০, ৩৬ 4৮6. ০০15০৭-651৩5০০ €৭4০1018/ 


| 41 00451043100 44| 
-. ১4৫ ১14874517+ ১০147747107 4517- ১০145747749 44| 


£ ৫04 £হ%4৫ 
40 31402 রে 2০ ্ 126 ৮0! 


এখানে আবার 401,402 ইত্যাদিরা এল কোথা থেকে? তার কারণ এখানে 4-টে 96 আছে, 441, 42,413 আর 44. তাদের 
থেকে 1-টাকে 44$ হিসেবে নেওয়া যায় £0-ভাবে। 2-টোকে 4,4) হিসেবে নেওয়া যায় £02-ভাবে, ইত্যাদি। 
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5০ 402. ৫6900540০৬2 15 


221 ০4 
| ণ ] মি 
রি . 2, 7) -৪. 


উপরের অংকের উত্তরটা যে 9 হল সেটা মাথায় রেখে নীচের অংকটা কর। 
[781001915 26: 11119162108 10819 10017010010] 1)2..-787 8100. 8 100য699 10011101901. 1,27-.-78.101)0 17010100100" 


06 5959 0100 080 [016 (11950 108115 10 0179 1১999 909 619 9801 190% 5965 0109 13811 8770. ০%8,001% 4 138115 
99 11) (1011 007:99901)011)8 10011701991:90. 10099 15 

(4) 3% (১) (3) 6 * (১) (০) 9% (৪) (9) 19 * (১) 
(890562010.1) 
501, 0োব: 


1. 706 4179. এ 6০015 +০ ৭০ 145০ ০০০০৫০৭4০) ৩০০. (২) _ ৬০৩০. 


রি ৬৩০০৪ 4176. ৩০৭011০ ৩০015 ০০ +৮04$ 6০6. ০০৪9 ০ ০০৬€৪০+ 6৩০৩ 9 
৬০২০. 


এই শেষের ধাপটা আগের অংকের উত্তর থেকে টুকে দিলাম। 


5০ 8776. ০৭০৬৩ ০ 9 ৮ (১). 


11.2 71590101701 10711701119 

এবার যেটা শিখতে চলেছি তার চেয়ে সহজ জিনিস আর কিছুই হয় না। ধরো তোমাকে 10-টা পায়রার খোপ দিলাম, আর 
11-টা পায়রা দিলাম সেই খোপগুলোতে রাখতে। শর্ত একটাই--কোনো খোপে যেন একাধিক পায়রা না থাকে। পারবে এভাবে 
রাখতে? অসম্ভব! 10-টা খোপের প্রত্যেকটায় যদি একের বেশী পায়রা না রাখা যায়, তবে মোট রাখা যাবে বড়জোর 10-টা, 
এদিকে দিয়েছে তো 11(১৯10)-টা পায়রা! 

এইটাকেই বলে 11200 7016 7)7)010)19. একটু ঘুরিয়ে বললে, 10-টা খোপে 1]1-টা পায়রাকে রাখতে হলে, অন্ততঃ একটা 
খোপে একাধিক পায়রা না ঢুকিয়ে গত্যন্তর নেই। 


1১165901॥ 1)019 10717011919 


] 78 11990179 819 69 19 15000 117 78 10199010 170199 9001) (1)90 100 11010 0006811)9 177018 (1720) 
0170 10199000) 61701) 61) 91018110991 ৮8010 01 77) 00] ছা1010]) 61719 0801101 139 00100 19 7 - 77]. 


মনে হতে পারে যে এই সহজ কথাটাকে সাতকাহন করে কি লাভ হল! আসলে এই কথাটা অনেক জায়গায় কাজে লাগে। 
একটা উদাহরণ দেখি। 


71591001912 2%: একটা বাক্সে তিন জোড়া মোজা আছে। তুমি তার থেকে এক জোড়া মোজা বারকরতে যাও। অবশ্যই জোড় 


100 0010101178607105 [0 11 


মিলিয়ে, মানে বাঁ পায়ের জন্য একটা লাল রঙের মোজা আর ডান পায়ের জন্য নীল রঙের এরকম না হয়ে যায়। সমস্যা হল 
ঘরটা অন্ধকার তাই তোমাকে বাক্সের মধ্যে একবার হাত চালিয়ে কিছু সংখ্যক মোজা বার করে আনতে হবে, যাতে অন্ততঃ 
একটা সম্পূর্ণ জোড়া থাকে। সবচেয়ে কম কতগুলো মোজা বার করলে সে বিষয়ে গ্যারানটি দেওয়া যাবে? 

9০07,শ0টঘ: ধরো খালি ছুটো বার করলাম। তাতে এমন হতেই পারে যে একটা লাল, একটা নীল মোজা উঠল। যদি 
তিনটে বার করতাম, তাহলেও তিনটে অলাদা রঙের মোজা উঠতে পারত। কিন্তু যদি চারটে মোজা নিতাম। তাহলে তো আর 
সবগুলো মোজা আলাদা আলাদা রঙের হতে পারত না, কারণ রং তো আছেই মোটে তিনটে! সুতরাং অন্ততঃ একজোড়া থকতই 
যারা একই রঙে্র। সেটাই তো দরকার ছিল। সুতরাং উত্তর হল এ. 

এর সঙ্গে 115990. 17019 7911017)1০-এর সম্পর্ক কি? এখানে রং তিনটে যেন তিনটে পায়রার খোপ, আর যে চারটে মোজা 
বার করলে, তরা যেন চারটে পায়রা। একই খোপে একধিক পায়রা ঢোকা মানে হল অন্ততঃ এক জোড়া মোজাথাকবেই যরা 
একই রঙের। সর 


তবে এরকম অংকে পায়রা-টায়রা ইত্যদি কল্পনা না করে সহজ বুদ্ধিতে এগোনোই ভালো। যদি মাথা গুলিয়ে যায় তবে, 
ব্যাপারটাকে একটা খেলা বলে ভাবতে পারো। খেলাটা হচ্ছে তোমার সাথে নিয়তির। তুমি একটা করে মোজার জন্য হাত বাড়াচ্ছ, 
আর নিয়তি যেন তোমার হাতে একটা করে মোজা তুলে দিচ্ছে। এখানে নিয়তি যেন জানে যে তোমার উদ্দেশ্য হল ঠিকঠাক 
এক জোড়া মোজা পাওয়া এবং সেই উদ্দেশ্য ব্যর্থ করতে নিয়তি বদ্ধপরিকর। তুমি দেখবে কখন নিয়তির পক্ষে আর লড়াই 
চালানো সম্ভব নয়। যেমন ধরো যেই তুমি একটা মোজা চাইলে নিয়তি তোমার জন্য একটা লাল মোজা বরাদ্দ করল। দ্বিতীয় 
মোজার বেলায় অবশ্যই নিয়তি তোমাকে অন্য লালটা দেবে না, কারণ তাহলে তো তোমার উদ্দেশ্য সিদ্ধ হয়ে যাবে, এবং 
নিয়তির তো সেটা অভিপ্রায় নয়। অতএব এবার তোমার জন্য বরাদ্দ হল ধরো একটা নীল মোজা। তৃতীয় ধাপে একই কারণে 
নিয়তি তোমাকে লাল বা নীল কোনোটাই আর দেবে না, তখন দেবে সবুজ। কিন্তু চতুর্থ ধাপে নিয়তির হাত পা বাঁধা। এবার 
যেই রঙই দিক না কেন কোনো একটা রঙের জুড়ি মিলে যেতে বাধ্য। 

এইভাবে চিন্তা করে নীচের অংক ছুটোর উত্তর দাও তো। 


ঢ5০10159 32: একটা বাজে 5-টা লাল বল, ?-টা নীল বল, আর 10-টা সবুজ বল আছে। অন্ধকারে মধ্যে হাত চালিয়ে 
কম পক্ষে কতগুলো বল নিলে তুমি নিশ্চিত হতে পারো যে প্রত্যেকটা রঙের অন্ততঃ একটা বল তুমি পাবেইঃ 

লাখ: 

শুরুটা একটু ধরিয়ে দিচ্ছি। নিয়তির উদ্দেশ্য হল তোমার হাতে রঙের বৈচিত্র কম রাখা, মানে এক রঙের বলই যথাসম্ভব ঠেসে 
দেওয়া। যেহেতু সবচেয়ে বেশী আছে সবুজ রঙের বল, অতএব নিয়তি যতক্ষণ সম্ভব তোমাকে খালি সবুজ বলই সরবরাহ করে 
যাবে। এবার চিন্তা করে করে এগোও। সর 


ঢ)%০70159 33: আবার একই বাক্স দিলাম। এবার তোমার কাজ হল কোনো একটা রঙের সবগুলো বল হস্তগত করা। কোন 
রং সেটা গুরুত্ৃপূর্ণ নয়, খালি সেই রঙের সব বলই যেন তোমার হাতে থাকে। সবচেয়ে কম কটা বল নিলে সেটা নিশ্চিত করা 
যাবে? চর 


11.3 ছদ্মবেশী আতংক 
ধরো তোমার কাছে 3-টে আপেল আছে, আমি আরও 9-টো দিলাম। মোট কটা হল? অবশ্যই 5-টা! যদি আপেলের বদলে 


কমলালেবু থাকত? মানে 3-টে কমলা ছিল, তার পরে আরও 2-টো পেলে, মোট কটা কমলা হল? উত্তর অবশ্যই 5-টা 
কমলা। শুধু কমলা কেন, ন্যাসপাতি, খেজুর, আনারস, এমনকি বোম্বাই আমের ক্ষেত্রেও ব্যাপরটা একই থাকবে। এ আমরা সবাই 
জানি--এখানে জিনিসটা কি সেটা গুরুত্বপূর্ণ নয়, গুরুত্বপূর্ণ হল 3+-2- 5. ফলের নামটা বহিরঙ্গ মাত্র। এটা সহজ উদাহরণ 
ছিল, তাই বহিরঙ্টা সরিয়ে অংকটার প্রকৃত রূপটা খুঁজে পেতে অসুবিধা হয়নি। কিন্তু কোনো কোনো অংকের বেলায় বহিরঙ্গটা 
বদলে দিলে এমন ধাঁধা লেগে যায় যে,মনে হয় এটা বুঝি সম্পূর্ণ নতুন কিছু। এরকম কয়েকটা অংক এবার দেব। 

প্রথম অংকটা 70৬7৬ (2010)-র একটা অংকের অংশ। 


1759070115 28: 101 1107 17081) ভা8%9 0800 01001790959 (1190 ৮6010950010 01) ৪০৮০1) ৮০161009901 ৪, 


19070181 7-51090. 0015607 9701) 00080 006ড 10010) (1)6 ৮61010950৫8) 159900195 (1181)519?  (৬7১%.2010 
(০৪6)) 
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507,070: প্রথমে একটা উদাহরণ নিই ছবি একে (715 33)। ব্রিভুজটার ফলে ?-টা বাহু তিনটে দলে ভাগ হয়ে গেছে 
যাদেরকে তিনটে রঙে আলাদা করে দেখিয়েছি। যেহেতু ব্রিভুজটা সমদ্বিবাহু,তাই লাল আর নীলের সংখ্যা সমান, ধরো ৫-খানা 
করে। যদি সবুজের সংখ্যাকে 7 নাম দিই, তবে 2747 51? হবে। সুতরাং 9 একটা ০৭ (বিজোড়) সংখ্যা হতে বাধ্য। 
সুতরাং 7 হতে পারে 1,3 বা 5. এবার লক্ষ কর যে একটা ব্রিভজকে বোঝানোর জন্য খালি দুটো তথ্যই যথেষ্ট--13 কোথায় 
আর 7 কত। সুতরাং ত্রিভুজের গল্পর বহিরঙ্গ ভূলে গিয়ে অংকটা এখন দাঁড়াচ্ছে এই--কতভাবে একটা ৮76০5. নেওয়া যায় 
1, এবং কতভাবে একটা 02 (1,3,5) নেওয়া যায়? এবার তো উত্তরটা বুঝতেই পারছ, ? 3521. জর 


17750870156 34: 0] 100 10087% 89 080) 010 0190999 611109. ৮61৮1099010] 6119 11 ৮০161099 01 ৪, 
7970191 11-91090. [9015601) (101) 191391190 ৮০11009) ৪710]) 0179৮ (1165 10111) (109 ৮9161093০04 800 1509809199 
00808101 ভ্ 


এবার দেখি তোমাকে হোঁচট খাওয়াতে পারি কিনা। 


17750870156 35: |] 100 10087% 89 08) 010 0190999 10109. ৮61৮1099010] 6119 16 ৮৪1761099 01 ৪, 
1967018] 15-91090. 1901601) 9001) 61796 61)9% 10110) 6100 ৮০161099০01 80 19099309199 (11810019? জ 


এবার আরো কিছু অংক দিই। অংকগুলো দেখলে হয়তো নতুন লাগবে। কিন্তু এদের জন্য যা কায়দা দরকার সবই আমরা এই 
বইতে ইতিমধ্যেই করেছি। দ্যাখো বহিরঙ্গের আবরণ সরিয়ে তুমি কায়দাগুলো চিনতে পারো কিনা। প্রথমে নিজে নিজে চেষ্টা 
করো। না পারলে এখনই উত্তর দেখে নিও না, একটু পরে কিছু 71 দেব। প্রতিটা অংকের ক্ষেত্রেই কায়দাটা চিনতে পারলে 
মনে মনেই করে দিতে পারবে। 

নীচের অংকটা কোনো বার 79]-এর পরীক্ষায় এসেছিল। প্রশ্নটা হাতের কাছে নেই, নিজের ভাষায় দিলাম। 


ঢ)০1:015236: 15 34-এ একটা 4 * 4 সাইজের ছক কাটা আছে, তার প্রতিটা ঘরে 1 অথবা _1 বসাতে হবে। 
এমনভাবে করতে হবে যাতে প্রতিটা 1০জ্৮ আর ০০10:077-এর সংখ্যাপ্তলোর গুণফল হয় _1. একটা উদাহরণ দেখানো আছে 
চা 34-এ। এরকম মোট কতভাবে করা যাবে? ছ্ 


এই অংকটা কঠিন লাগা অসম্ভব নয়, কিন্তু নীচের অংকটা না পারলে বুঝব তুমি উদাহরণ নিয়ে চিন্তা করছ না। 
[7%970189 3%: আগের অংকটাই, খালি এবার ছকটা এ * 5 সাইজের। সর 


পরের প্রশ্নটাও কোনো এক 19] ৪0100195107 (656-এ এসেছিল। স্মৃতি থেকে দিচ্ছি, সংখ্যাগ্তলো একটু এদিক-ওদিক হতে 
পারে। 


7)50159 38: 1 থেকে 4 পর্যন্ত যত 17)6০2০ আছে তাদের থেকে 10 জনকে নিতে হবে, এমনভাবে যাতে কোনো 
পরপর সংখ্যা না নেওয়া হয়। কতভাবে করা যাবে? চর 
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এরই অনুকরণে নীচের অংকটা বানিয়েছি। 


17551015639: 70%% 100877% 10-91090. [391560175 081) 1) 11)50111)90. 10 ৪, 1:9870191 [090915501) %/101) 7) 91095 
(807. 19901190. ৮০11003) 16 100 5100 01 017০ 011501781] 100156017 15 0900? সা 


এবার 1)10৮-গুলো দিই। এ »* 4 ছকের অংকে এটা নিশ্চয়ই বুঝতে পারছ যে প্রতিটা 1০৬ আর ০০0101)7-এই বিজোড়-সংখ্যক 
_1 থাকতে হবে। এবার তুমি উপরের বাঁদিকের 3 * 3 অংশটার দিকে তাকাও (15 35)। যদি ওখানে যা খুশি |] আর _] 
বসাই, তবে বাকি ঘরগুলোয় কি তুমি কায়দা করে পূর্ণ করে বিজোড় সংখ্যক _1 রাখার শর্তটা পালন করতে পারবে? 

4 ৮ ০-এর ভাবো তো মোট _1-এর সংখ্যা ০৮০) নাকি ০৭? 7২০জ-এর দিক দিয়ে দেখলে প্রতিটা 1০জ-তে ০-সংখ্যক 
_1) এবং [০জ্ঘ আছে চারটে। সুতরাং _1 আছে ০৮০-সংখ্যক। 

1 থেকে 45-র অংকে সবগুলো সংখ্যাকে এক লাইনে কল্পনা করো। এবার ধরো প্রতিটা সংখ্যার উপরে টিক বা ক্রস চিহ্ 
দিচ্ছ, নির্বাচিত হলে টিক, নইলে ক্রস। তার মানে অংকটা দাঁড়াচ্ছে কিছু বিশেষ শর্ত মেনে টিক আর ক্রস চিহ্ন বসানোর। 
7০15০0-এর অংকটাও একইরকম, /-খানা বাহুওয়ালা 7০15৪০0-টার ৬০/৮৫»-গুলোয় টিক, আর বাকিগুলোয় ক্রস। কতভাবে 
করা যায়? তবে এখানে প্যাঁচটা একটু বেশী। ছুটো কেসে ভেঙে এগোও--এক, যখন 1 নম্বর ৮০০-এ টিক, আর ছুই, যখন 
সেটাতে ক্রস। 


18-এপ্যাচান থুকার প্যাচ 
রা নতুন অংক হাতে পেলে প্রথমে সব 


১8587455715 2৮1 ছে িরেনাদের কোনো কায়দাতেই 
আসে না, সহজ বুদ্ধিতেই করা যায়। কিন্তু ছাত্রছাত্রীরা অনেক সময়ে সেই অংকগুলোতেই সবচেয়ে বেশী খাবি খায়, প্যাঁচ কষে 
কষে অভ্যাস এমন খারাপ হয়ে যায় যে প্যাঁচ না থাকলেই তারা প্যাঁচে পড়ে যায়! নীচের কয়টা অংক সেই জাতের। 


[79071916 29: 11) 8, 00181) 6986 05 ৪69091169 68/৬০. 01:01) 8179দ৮2179 60 8 19896 % 00099610179, 17010 
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৬৪771 6৫. 4৮6. ০০৬৭৩০২€ ০€ ০৯9৭৫৭45 ০৬০০ ৪০০%৭ ? ৬৬০৭০) 0০9৬২০০072৮ 
৬৭৫, ৬৭০৬1 4০ 014 77787. 

[০৬ 7. 77) 011 -77%_1 1771) ৪4৯০. 
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(৮৪:74 6৫. 4776. 19৩০4 066. ৬6, 9700 97০৬২ 4770 01 2. ০07025 ৩৩+ 
৩০. 14. 
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77০৩০ ০৪. ০০৯1 771 ০০58০ ৬০৩০, 17-91-1. 
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